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AmplifsimOj& Integerrimo Viro 
D. FERDINANDO RIARIO, 

Marchioni Cadilionis Orcix , Patricio Veneto, 
Senatori Bononienii, Antiquiori, &c Benemcrito 
Patri Pacrix: PETRVS MENGOLVS F^licitatenj. 




Eque Specio/i Geometri^ 
pulchritudini^ neque tui 
Nominis claritati^ quid- 
quam appofitum exiftimo. Vir Am- 
plifsime; quod idud^ in illius fronto 
pr«efulgeat. Ipfas fatis amabiles litte- 
rarum cultoribus vifx funt, vtraquo 
Geometria, Archimedis antiqua, & 
Indiuifibilium noua Bonauenturx 
Cauallerij Praeceptoris mei , necnon 
& V iettae Algebra ; quarum , non ex 
confufione , aut mixtione , fed con- 

iunftis 
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iunftis perfc(5tionibus, noua qus- 
dam,& propria laboris noftri fpecies, 
nemini poterit difplicerc. Tuas vero 
fpledor glorias. Mathematicas quan- 
tafcunque longe pratergreditur lu- 
cubrationes : Sc quacunque versum 
prudentia regit fortunam, praeclarif- 
fimos diffundit radios; tuaque dome- 
ftica fincerje infmuat virtutis exem- 
pla . I nter qux, fingulare illud, ad bo- 
nas artes promouendas , tu;e officium 
efb prouidentias; fua cuique ftudiaj. 
confilio partiri,munificentia inflrue- 
re, augere fauoribus, & auctoritate 
ad Magifterij decus, 6c perfeClio- 
nem perducere. Id quod ego exper- 
tus hucufque fum abadolefcetia,tus 

‘ . alumnus 
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alumnus protectionis. Nam te fua- 
fore primum^deinde (poft Caualle- 
rium defunCtum) etiam pr<eceptore, 
fcholafticus. Mathematicus; te Ve- 
•xillilcrOiprofelTorpublicus Arithme- 
tices^ ante lauream : & poH: lauream^ 
te noftri Archigymnafij modera- 
tore, ad nouam vfque cathedra Me- 
chanicarum eueCtus: litterariam di- 
gnitatem, & fortunas omnes, tuis de- 
beo beneficijs. Hanc itaque meam 
Geometriam , grati erga te animi 
perpetuum ftatuo, monimentunu: 
tuorumque in me munerum aliqua- 
lem cenfum , in illius oblatione re- 
pedo. Feliciori longe fucceflu,quam 
cum alijs pleruque feriptoribus con- 

tingit» 
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tirlgitjfurdis vota numinibus nuncu- 
pa re;tabeliafqueappendcrc}quarum 
dij fui ne quidem titulos inteiligant. 
T ibi vni, me ipfum totum , volunta- 
te pariter, & intelledlu deditum,cre- 
ditumque deuincio ; qui fi forte ftu- 
dijs Geometriae quidquam adiece- 
ro, propofito conueniens titulo , no- 
uum videlicet, atque fpeciofum-; 
tuam pofl:ulo,&; expedio, noftrorum 
elementorum, benigna in fufceptio- 
nc, fententiam. Vale. Bononia: 
IX. Kal. lanuarias MDCLX. 
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Lc6lori Elementario. 


Ibi hunc librum fcripfi , Le^^or , & Scho- 
laris beneuole : ideoquc nihil alienunu 
fumpfi , praeterquam cx prioribus noucm 
Elementis Euclidis . V t huius libri benefi- 
cio vtaris, tradam breuirer , fex faciliora^ 
quaedam mathemata,fingula pro fingulis elementis, per 
quae poffis,leLios quofquc titulos propolitionum,numero- 
fis exemplis confirmare, noftrafque demonftrationcs , ari- 
• thrncticae artis certitudine, pr^eucnirc . 

CapM Primum. 

Primum efi, pro primo demento: confirudio potcfta- 
tum cuiuslibet numeri binomij, vel refidui . Efl autem cu- 
iufque numeri prima potefias,ip(c numerusrfecunda verb» 
efleiufdem numeri per fe ipium multiplicationis produ- 
^us , quae dicitur, quadratus : tertia , efi produ^us primae 
potefiatisin fecundam, quae dicitur, cubus: quarta, efl pro* 
dui^us primae poteflatis in tertiam , quae dicitur ,quadro- 
quadratus: quinta,efi prdiiudius primae potefiatis in quar- 
tam: Stfic deinceps in infinitum . 

Potdhtcs numerorum, vfque ad decima m,5( vfque ad 
poteliates denari/, fequens exhibet tabella . 

b 



IO 

^umerorum Poteflates, 


Prima 

Secunda 

Tertia 


Quinta 

2 

4 

8 


32 

3 

9 

»7 

81 

243 

4 


<^4 


1024 

5 



tf25 

3125 

6 


2i<r 

1296 

'7716 

7 

49 

343 

2401 

15807 

8 


5IZ 

4095 

32758 

5 > 

8i 

729 

<55^1 

59049 

IO 

I oo 

1 000 

loooo 
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^umaorum Potejiates. 



Sexta 

Septima 

OElaua 

2 

54 

128 

255 

3 

719 

2187 

5561 

4 

4095 

15384 

65536 

5 

15515 

78125 

390525 

7 

46655 

279936 

1579615 

7 

117649 

823543 

5764801 

8 

262144 

2097152 

15777216 

9 

53144 ^ 

4782959 

43045721 

10 

I 000000 

looooooo 

loooooooo 


No- 
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J^murorum Poteflates. 


.1 

I 

Decimu 

2 

512 

1024 

5 

1^583 

59049 

4 

252144 

1048575 

5 

1 P 53125 

916^61^ 

6 

10077595 

50455175 

1 

40353507 

28iij.75 249 

8 

134217728 

1073741 824 

9 

3 87420489 

3485784401 

IO 

looooooooo 

loooooooooo 


Porro cum Francifco Viettae, alijfque placoerit Ana- 
lyftis, indeterminatum quemque determinabilem nume- 
rum, ciulque priorem potcftatemj cuiufpiam fimplicis lit- 
terae charactere fignilicare: placuit conlequentcr, indeter- 
minatas determinabiles eiuldem numeri poteftates alias, 
ciuldem litterae charactere fignificare , numeris dextror- 
fum adlcriptts, indicantibus, quota quaeque fit poteltas. vc 
exempli gratia, cum indeterminati numeri determinabilis 
prima potcftas fuerit notata charactere littere rj fecunda 
poteftas,chara^^ere^lgnlficabitur ri; tertia poteltas, cha- 
ractere fj; quarta, r4j quinta, ^5: & fic deinceps . cunij 
vero determinatus fuerit litterae f, valor ternarius, 3 : tunc 
determinatus erit characteris ri, valor p; charaiftcris r3, 
valor 27; charaderis rq, valor 8ij charateis 15, valor 
243 ;&fic deinceps. b 2 Pla- 
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Placuit etiam duorum indererminatorum determinabis 
lium numerorum potellatibus inuicem multiplicatis, pro- 
du(^os, pariter indeterminatos & determinabiles nume> 
rosjijfdem charaderibusproduccntiu fignificare deinceps 
conicriptis, vt cx multiplicatione a f^r r, produflum ar^ 
&ex multiplicatione ai per r, produdlum 42r,&ex mul- 
tiplfcatione a per ra, produdum ari. 

Quibus charai^leribus^ Vietta,Herigonio, Beugrand 
penes Cauallerium ,vntatis,conuenientia nos adinueni- 
mus nomina . Nam produif^um 4r, . ex multiplicatione^ 
primarum poteftatum a, & r, vocamus, Vniprimam: &c 
produ(^uni aivy cx multiplicatione fecundae poteftatis 4, 
perprimam r, vocamus, Biprimam:produdum vero an, 
ex multiplicatione primae a, per fecundam r, vocamus, 
Vnifecundam:& 43 r, produi^m tertias 4, per primam r, 
vocamus, Triprimam: & airi, fecunda? 4, per fecun-i - 
dani r, Bifccundam :& ar^, primae 4, per tertiam r,Vni- 
tcrtiamziicm 44r, Quadriprimam; 43r2, Tnfecundam; 
air^y Bitertiam: 41-4, Vniquartam. &fic reliquas 
45r,QuintiprimaiTi, 43 r4,Triqu artam. 

44r2,Quadrifecundam. 42^5, Biquintam. 

4?r3,Tritertiam. 4nJ, Vnifextam. 

42r4, Biquartam . 47r,Septimiprimam. 

4r5 , Vniquintam. a6riy ^xtifecundam. 

46r, Sextiprimam, <*5 r 3 , ^^uintitertiam . 

45r2,Quintifecundam. 44r4,Quadriquartam . 

44r3, Quadritertiam. <»375 ,Tiiquintam . 

42r^, 
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4pr, Noniprimam. 
aSri, O^aaulfccundam. 
4yr3 , Septimiterciam. 
a6r^y Scxtiquartam. 

4 5 r 5 , Quinriquintam , 
<*4r5, Quadrifcxtam. 
asrjy Triseprimana. 
42 r 8 , Biodauam. 

4rp, Vninonam. 


air6y Bi/extam. 

4r7,Vnireptimam. 

48 r, 0 »^auiprimam* 
ajr 2 ,Septimifecundam. 

45r3,Sextiterriaiu. 

45 r4,Quintiquarcam. 

44r 5 jQuadriqumtana. 

43r5, Trifextam, 

42r7,Bjdcptimam. 

4t 8, Vniodauam. 

Quare fi litreraj 4, taxatus fuerit valor 3, &Iitterf r, 
valor 2j ent chara,^ris ar vniprim.T, valor 6, productus 
multiplicationis 3 per 2: erit deinde chara^Sieris 42, valor 
p; Sicharacleris 42 r bipriniic, vjor 18: item charaderis 
ri, valor erit 4; &chara^aeris arz vniiccundie, valor 12: 
6tfic deinceps. •: 

Itaque ficut Euclides in 2. 8. numerofe triangula- 
rem tabulam inftitujt proportionalium ab vnitate, datif- 
que minimis i numeris, datam inter fe rationem haben- 
tibus: ita eadem methodo, placuit litteratam triangularem 
tabulam difponere proportionalium chara^flerum, a data 
vnitate , propolitiique duobus indeterminatis determina- 
bilibus numeris, indeterminatam inter le rationem haben- 
tibus. Pro charadere autem vnitatis, litteram u colloca- 
uimus, in vertice triangularis rabula, & pro indetermina- 
tis determinabilibus numens, duas litteras a, & r. 


Ta- 
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Tabula autem proportionalium, eft qus fcquitur, a vertici vfquc ad decimam cxtenfa 
bafim , in qua yndecim cenfentur proportionales, in eadem ratione a ad r. 
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In qua rabula jCjuoniam littera? «, valor eft vniras: fi littcrs <<, valor fuerit 5; litterae 
vero r, valor 2: iclicuoium chara;^}erum valores ordinantur fimiliter iu fiinili tabuIa./> 
quam pizeipit Euclides in pracitata prop. 2.8. Elem. 
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Placuit demum jjfdem Analyftis,ex numero indetermi- 
nato, Si determinabili (liue poteftate , fiue ex poteftatibus 
produ(^o)&ex determinato numero, per multiplicatio- 
nem faviium productum indeterminatum pariter atque de- 
teiminabjlem, eodem producentis chara(9:ere fignificari, 
praefciipto numero multiplicationis, vt j<* 2 r,triplum pro- 
dudum fub fecunda poteftate numeri a, & fub prima nu- 
meri rj vel triplam bipr:mam:& io42r5,decuplum pro- 
dudum iub fecunda poteftate numeri a, & fub tertia nu- 
meri r; vel decuplam bitertiam. & fic de reliquis . 

PrJEter tabulam proportionalium priedidam , oportet 
aliam tabulam triangularem habere in promptu, quam^ 
Analyftae vocant, multiplicium tabulam: in qua vnitates in 
vertice ordinantur, & in lateribus; in area vero numeri, 
quorum vnifquifqueinferioris bafts numerus , duoru, fibi, 
quafi cornua fronti,adiacentium fuperioris bafis numero- 
rum eft aggregatum: vtexipfius tabula patebit le*ftura; 
quam exponimus extenfam, a vertice vfque ad decimanu 
bafim. 
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^ahuU Multiplicium . 
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T* otarum 


Vrinu 

a 

Secunda 

dz-i-i 

TertU 

43-+342r- 

^uart<* 

a^-+^a^r-i-6a: 

^inU 


Sexu ' 

a6~^6a^r-*-i ^a^2-+2 0( 

Septinu 

aj-i-ja6r-i-2ia$r2-+^ 5 ^ 4^5 

OBatu 

rfSn-Sfiyr-fl 8 <t 6 ri -+ 5 -»-701 

^otu 

4p-^948r-^5647r2-^8446r3-+ 1 2545T4 

Declm<e 

41 0-+ 1 oa$r-*j{$aSr2-+ 1 2047rj -+ 2 1 04dr4-+2 5 2 


Dicitur autem binomius numerus, cuius non vna tota 
quantitas nominatur, ied eius duarum partium quantita- 
tes totum integre componentium . vt numerus quinarius, 
tiinc binomius dicetur , cum a binario, atque ternario co- 
pulatis-eius partibus denominabitur, quafi duo habens no- 
mina. Chara»^erem autem binomij numeri placuit ex 
charaderibus duarum partium componi, crucicula inter- 
ucniente,quae fignum eft additionis . vt 2-+ 5, valet perin- 
de atque 5. Similiter fi duse partes totum binomiumj 
componentes fuerint numeri indeterminati rf, r: totus bi- 
nomius charadere fignificabitur cx vtrifque compofito, 
interucniente crucicula, vt a-\r. 

Itaque iicut a-n-y prima fui ipfius potcftas, ex nomini- 
bus componitur in prima bali tabuls nominum iacen- 
tibus ; ita fecunda potdlas ciufdcm binomij cx nomi- 
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+r: 

*r-+r2; 



larz-^rl : 
r2-+44r3-+r4; 
rioar^-+$ar^~i-r^ : 

^ri-+i^air/^-i^6ar$~+r6: 

-f 3 5 <* 3 r4-m 4 2 r 5 -4- 74r(J -+r 7; 

4r4"+ 5 54 3 r 5 -4- 2 S 4 2 r 5 H- 8 4r 7-4-r 8 : 

4-1 2544r5-+8443r5-4-3542r7-4-94r8-4-r9; 

1 5 r 5 -+ 2 1 o 44 r 5 -♦ 1 2 04 3 r 7-+ 4 5 4 2 r 8 -+ 1 04 T p-fr I o. 


. 

’ <r 

/2 

^3. 

. H 

t6 

n 

tS 

t9 

no 


nibus componitur, in (ecundabafi iacentibus, ai-+iar ' 
-+r 2 j tertia, ex nominibus, in tertia ball, 43H-342rH- 34 r 2 
-tr 3 j quarta, cx nominibus in quarta baii,44-H443r-^542- 
ri-f^ars-hr^: deinceps reliquie poteftates,ex no- 

minibus in reliquis bafibus componuntur . 

Huc innumerabilia fpcdiant theoremat;^ huiufnodi. Si 
totus numerus diuifus fuerit vtcunque in duos numeros, 
ablcilTum, & refiduum: fecunda poteftas totius componi- 
tur , cx fecunda potdtate ablciffi j duplo produ^ilo fub ab- , 
fciflb & reliduo , iddl dupla vniprima; fecunda potelta- 
ftate rcfixlui . terna potellas totius componitur , ex tertia-, 
potcrtatcabfcilfii triplo produdo fub fecunda potelbto 
abfciifi, & prima relidui , idc<> tripla biprima; tnpKrlub 
prima abfoilfi, fecunda relidui, ideft tripla vnifecundayS: 
ex potelhtc terna rendui . quarta poteitas totius compo- 
' niiur 


I 


Digitized by Google 



20 

nitufex quarta potcftate abrclffi ;quadrupIo produv^o fub 
tertia abfci^j&i prima reddui, idcd quadrupla triprimaj 
fexcuplo fub fecundis poteftacibus abfcitfi , 8 C reddui , ide(l 
fcfcuplabifecundaj quadruplo fub prima poteftaie abfeif- 
ii, atque tertia refidui>ided quadrupla vnitertia;& ex quar- 
ta poteftate refidui . aliaque deinceps', quorum pr^ftat ’ 
chara^fleres oculis percurrere, quam voces legere , quibus 
ipfapoflcnt exponi. 

T*ote flates hinomij a-^r. 

Prima 4-+r. 

Secunda a2-i-^ar-+ri. 

Tertia 45 -f 342r-+34ri-+rJ. . 

^arta a^-t^$r-h(>air 2 -i-^ars-ir^, 

Quinta a^-*^a/^r-+ioairi-*ioazr^-t-^ar^-i-r^. 

Sexta a 6 -+ 6 a^r-i- i^aj^rz h- zoa^r$ -i-i^air^-t-Sar^ 

Septima 47 -+ ja 6 r zia$ri -+ S 5 ^’S 3 

-^ziazryy'jar 6 -+r'], 

OSlatia 48-«-847r-+2 845r2-+5<5'45r3 -i^joat\r^-*-<^ 6 air^ 
z^azr 6 -> 8 ary-i-r 8 . 

“^ona asfH ^aSr-i- ^ (fajrz-i- S^aSr^ -+ 1 zSa^r^-+ ladT- 
44r 5 8443 r<?-f3 <J42r7 -I- 94r8 ^^rp. 

Decima 410 h- loagr-i- ^>^a 8 rz -f I2 047 r 3 -+ zioaSrij. 
-f2 5 245 T 5 -+ 2 1044 r 5 -f-i 2 043 r 7 H- 4 J 42 r 8 -+ loarp 
-+rio. 

Qua? theoremata facile demonftrabuntur per indu(Sbio- 
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Rcfuiuus cijcirur numerus, qui duorum insequalium nu- 
merorum, relinquitur, a maiore, minore fubtraclo j a qui- 
bus denominatur, vt numerus binarius, tuncrefiduus dicc- 


d tur 
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fur, cum a quinario, ternario dempto, rdidcs fliditY&a 
quinario atque ternario denominatus. .CharaiiiereHi au- 
tem refidui n'umeri,placuir,ex chsfracleribus totius & ab- 
feifli denotari, a quibus denominatur, lineola , interuenien- 
tc, qu« flgnum eft fubtradionis pofterioris charaderisi 
priore, vt 5—- 3,. vakt perinde atque 2. Similiter li duo 
numeri, a quibusaadiduus denominatur , fuerint indeter- 
minati, t maior, 4 .minor,rcriduus charadere fignificabitur 
exvtrifquet — a, . ^ 

- Itaque licut t — ay prima fuijpfiuspoteftas , fit cx nomi- 
nibus f,rf, in prima bafi tabulx nominum iaccntibusj ita 
fecunda potertaseiufiJcm refidui t — a, fitex nominibus in 
fecunda bafi,'alternatim additis, & fubtradis, ri — 2ta 
-^aiy tertia, ex nominibus, in tertia balitj — $t2a-+ itai 
— /« 35 quart 3 ,ex nominibus, in quarta bafi t4 — /[tia-+6t2- 
ai — 4r<*3 -^a^\ & reliqua* deinceps poteftates, fiunt fi- 
militer ex nominibus, in reliquis deinceps balibus iacen- 
iibus. 

Huc pariter innumerabilia pertinent huiufmodi theore- 
mata . Si a toto quodam maiore numero , qmfque minor 
numerus abfeiflus fuerit ; refidui fecunda potefias relin- 
quitur, ex fecunda poteftate totius j dempto duplo produ- 
cto fub toto& abfeiflo, idcll, dempta dupla vniprima-j ad- 
dita fecunda poteftateabfciffi: tertia porefias refidui , re- 
linquitur, ex tertia poteftate totius; dempto triplo produ- 
do Ibb fecunda poteftate totius & fub prima abfciflTi, ideft 
dempta tripla biprima; addito triplo producto fubprima^ 

lotius - 
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totius & fub fecunda abfciffi , ideft addita tripla vniiecun- 
dai dempta tertia poteftate abfciffi : quarta relidui , relin- 
quitur, ex quarta totiusj dempto quadruplo produ^ao fub 
tertia totius, & fub prima abfcififijidcftjdempca quadrupla 
triprima; addito fcxcuplo produtiio fub fecundis potdh- 
tibus totius & abfci{Ti,ideft, addita iexcupla bifccundioj 
dempto quadruplo produco fub prima totius , & fub ter- 
tia abfciffijideft dempta quadrupla vnitertia; addita quarta 
abfeiffi . aliaque fimilia , quorum praeftat characteres ocu» 
lis intueri, quam voces legere . 

‘Totcjlates rejidui t — a. 

Prima t — a. 

Secunda tz — 2ta-¥ai. 

Tertia /3 — stia-*staz---as. 

Quarta 14 — ^^t^a-^Ctiai — ^tal-^-a^, 

Quinta f 5 — 5 f4<i-n of542 — lotzai -+ 5/44 — 45 , 

Sexta t 6 — 6 t^a-i- ip^^ai — 20/343 -+15/244 — 5/45 

-+ 46 ”. 

Septima tj — jt 6 a -*■ 21/542 — 5 5 t 4^<5 ■+ S 5 /j <»4 
— 2 1/245-»- 7/45 — 47. 

OElaua /8 — ^tpa-^zZtCdz-^-^St^ai ^-70/444 — ’^6tia^ 
-^zStiaS—-Stay~+aS. ' ' 

^ona fp— 5/847- 3 6 tjaz — S^t 6 a^ -+I2<J/544—i2<5'- 
/445 -»-84/3 45-^-35/247 -+5/48 — 4 p. 

Deama tio — 1 0/54 -+• 45/842 — -120/743 -+210/544 

— 2 5 2/5 45 -+ 2 1 0/445 — 1 2 0/3 47-+45 / 248 — I o/4p 
-^aio, • 

d » Qua: 
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, Qu^ fimilitcr dcmonftrabuntur facile per 
nem, determinato cuiufquelitterae valore . 
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Similibus exemplis potcft confirmari, tota confiructio- 
nis poteftatuin ars, a binomijs, & rcliduis; quam pro 
quantitatibus omnifariam, in primo noliro elemento ple- 
nius ofiendimus . 

Caput 2. 

Secundum, pro fecundo efi: clemcnrormultifiriam pro- 
grefTiuorum regulares colIcAioncs i in quibus praecipua^ 
nofiriinuentiparselK Accipiatur quilibet numerus, cu- 
ius abfcindaniur ordinarim vnitas , binarius , ternarius, Si 
deinceps quicunque numeri poflunt abfcindi,vt vel nume- 
rus, vcl falcem vnitas relinquatur: &relidui vfquc advni- 
tatem, totidem fiIuentur,quot abrciifi, finguli refidui e ic- 
gionc fuorum abfciflbrutn . 

Placuit autem acceptum numerum vocare quantita- 
tem totam, & fignificarc littera ti eiufque poteftaccs vo- 
caretotasj ri, totam lecundami f5,. totam certiamj t4 
totam quartam j Sefie deinceps, placuit etiam acccpcosab- 
fcilTos vocare qu intitatesabfcifias, Si ligni ficarc littera ai 
item abfcilibrurapotctbtes, vocare abrcilfas,- rfi, ablcif 
fam fecundam; a 3 , ablcillam tertiam; 44, abfcillam quar- 
tam; & deinceps; refiduos quoque placuit vocare, quanti- 
tates refiduas, 8c fignificare littera r: irem reliduorum po- 
refiates , vocare reliduas; n, refiduam fecundam; rj , re- 
Cduam tertiam ; r4, rcTiduam quartam ;& deinceps, de- 
nique fub potefiatibus cuiufque abfcilfe, & fuae refiduae, 
placuit produi2:os denominare vc fupra, ar vniprimas, 
air biprimas, 4r 2 vnifccundas, a^r triprimas, ain bi- 
' fcciin- 
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fecundas, ar^ vnicertias, & fic deinceps: 

Sed ccce cabuh , in qua cuiufque numeri ab vnicato 
vfque primum ad 7. deinde vfque ad 10. pro vnaqualibet 
abfciflajfcripta eft e regione refidua, & abfciflTa fecun- 
da, &vniprima, &refidua fecunda, & abfcifTa tertia, & 
biprima, 5 ivni(ecunda,& refidua tertia, & Hc deinceps 
vfque ad proportionales in decima bafi tabute propor- 
tionalium iacentes. ' 
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In procedenti tabula 'progreflluas quantitates expan- 
dimus: in fequenti colligimus, cuiufque nutneri maffas 
ex onimibuseiurdemappellacionis proportionalibus , pro 
vnaquaque numeri abicilTionc fupra fingillatirn acceptis: 
videlicet malVam ex omnibus abfciifis , quam fignificamus 
charadere O.45 & maflam cx omnibus refiduis , 0 ,r, 84 
maflam ex omnibus abfalTis fecundis O.42; & maflam cx 
omnibus vniprimis 0 .ar\ & maflam cx omnibus refiduis • 
'fecundis, O.rjj & reliquas dciiiceps, quatenus ^txqq- 
dens tabula expanditur . 
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His paratis, experire, fi vera funt, qua? proponiaius 
theoremata , fub 5. a. exempli gratia, tertium. 

0*6ai: 2ti — 3t2-+r. 

ideft, mafia ex omnibus fcxcuplis abfeiflis (ecun Jis cuiufq 
tota?,efi squalis duplar tots tcrtisjdemptatriplatotafe- 
eunda , addita ipfa iota . 

Nota, quod interpuniflio colon (:) nobis vfuuenit ad Ch 
gnificandam squalitatem. 
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Similiter alia Tub eadem 5 . 2. atque fub alijs eiufdcnrL* 
clementi propofitionibus theoremata facile potens pro- 
bare, ope tabularum prsecedcntium . 

* Sednequidquam tibi defit , accipe , pro huius capitis 
coronide, tabellam fpcciofam, expcnfam , vfque ad deci- 
mam bafim. Vocamus autem fpcciem vnamquamlibet 
maflam,in qua colliguntur cuiufquctot^, omnes, eiufdeni 
appellationis proportionales, pro fingulis ablciifionibus 
acceptse: 5^ ex Ipcciebus ordinatam tabulam triangularem 
fimilcm tabulae proportionalium , (pcciofain nuncupa- 
mus. ' •: 
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Cap, 3 . 

’ Tertium pro tertio elemento , eft qusedam animaclucr- 
iio indeterminatarum determinabilium rationum:quarum 
te iam habere conceptum, facile demonllro i yt interirru» 
animaduertas. 

Cum fcripfero 0,a, ftatim ex praecedenti capite habes 
malTam ex omnibus abrcilTis: fed quota fit hsec malTajnon- 
dum habes, nififcriplero, cuius numeri fit mafla. Quod 
fi aflflgnauero 0.a, numeri t malTam cfle ; neque fic habes, 
quota fit, nifi fimul afTignauero, quotus eft numerus , valor 
litterjE r. Neque fi aflignauero O.a, eius numeri maftantLi 
efle , cuius ti eft fecundapoteftas: neque fi O.a, maflam 
eius numeri dixero, cuius <3 eft tertia poteftas; nifi aut 
littcr* f, autcharajfteris ri, vel ts, quotus, valor fit, cer- 
to certius aiTignauero . Similiter cum fcripicro O.r, ha- 
bes maflam ex omnibus refiduis: (ed quantitatem eius non 
habes. Cum vero licentiam dedero , vt quorum quemque 
littera» t valorem taxes j tuque huiufmodi vfus licentia di- 
xens, f valere quinario; ftatim profeflo aiTignabis Si O.a, 
valere loj & tz, valere 25; & t3, valere 1255 Si O.r, 
valere loj & determinaise jitterse r, dcccrminitas cilo 
quantitates O.a, O.r, tz, t$. Quare data licentia ante- 
quam vfus fueris, habebas profcvftb O.a, O.r, 12, f 3 , quan- 
titates indeterminatas determinabiles . 

Rurfum cum fcnpiicro duas ciufJem numeri Maflas 
O.a, O.r, cflesequales; aut maflam 0,a, adra — t diuii- 
diaeflej neque tamen aifgnaucro, quotus lictcrce t fit va- 

i * l-“i; 
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lorj dederimque affignandi licentiam : antequam Vtaris li- 
. ccmia,profedo habes determinatam efle rationem dimi- • 
diam, indeterminatae quantitatis 0.ay ad indeterminatam 
quantitatem ri—r. Quse quidem theoremata interim.» 
mihi credis ante demonftrationem, exindudione exem- 
plorum ; atque ita ex determinatione : fed cum in fecundo 
elemento demoftrauerojtunc citra omnem indudionem, 

‘ & ante determinationem valoris litterae r, indubitanter 
vtraque afleuerabis. Habes ergo inter indeterminatas 
quantitates , determinatas rationes . ^ 

Sed n qua?riero,quxnam fit ratio Ma(Tx 0.<iy cuiufpiam 
numeri r, ad n, aut Maflx O.iay ad ra; autMaUx O.a, 
ad f; aut maflie 0.4, ad rj; ad has profedo interroga- 
tiones, data licentia vfus, curti taxaueris littera: t valorem, 
tunc determinatam aifignabis rationem ; fed non eamdem 
femper, ad eamdem quieftionem. Siquidem litteram f, 
taxaueris valere 3; pro ratione O.a, ad ra, refpondebis, 

3 ad 9: qui fi taxaueris litteram t valere 4; ad eamdem 
qu^lbonem refpondebis 6" ad 16: qux non eft eaderau 
ratio 3 ad 9. item pro alijs valoribiis, aliam refpondebis 
rationem. Itaque data licentia taxandi litteram f, ante- 
quam taxaueris , habes rationem O^a ad tz indetermina- 
tam determinabilem. 

Interim notandum e(l, pollibiles refponfiones ad quse- 
ftionem pro politam, pro varijs littera: t valoribus , ordi- 
nati n lemper maioribus; varias, & femper ordinatim ma-- 
ioics cflc: diinidia quidem ratione femper minores; ad 

' ipfam 
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ipfamverddimidiam femper propiiis accedentes. 
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Quod fi propofit* quxftioni potuerit , pro quodanu. 
valore aflignabili refponderi ratio propior dimidia?, quam 
alia quarlibct; dicetur ipfa indeterminata ratio 0.a ad tzy 
quafi dimidia. 

Similiter 0.24 ad /2, ratio eft indeterminata deter- 
minabilis. nam 
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Pro litterae t valore ' 

0.14 

ad ez 

8 


54 

9 

7» 

8i 

IO 

90 

loo 


atque ita fempcr minoris inaequalitatis eft ratio : fed eo 
iemperniaior,' quo pro maiore litterae t vaIorc,afl5gnatur. 
Qux ratio indeterminata determinabilis; fi fuerit afligna- 
bilis propior aequalitati, qudm data quxlibec inaequalitas 
dicetur ratio p.a 4 ad ra, quafi aequalitas. 


' ; ; r Item pro litterae t valore ! 

O.a 

ad t 

' ^ 
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cft ratio indeterminata determinabilis , pro maiore litte- 
ra f valore,fempcr maior, quae fi fuerit aflignabilis maior, 
quam data quaelibet; dicetur ratio 0,aad t, quali infinita. 

De^ 
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Denique pro litterae f valorc 
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eft indeterminata dcrerminabilis, pro maiore litterae t va- 
lore, fempcr minor ; qua? fi fuerit aflignabilis minor, quam 
data quxiibetj dicetur ratio 0 ,a ad quafi nulla. 

Cap. 4, 

: Quartum, pro quarto elemento, eft animaJuerfio 
IO. Itb. 5. EUm, EucL (gr def,^, Itb. 6 . in quibus modus 
quantitatis rationum aflumitur; dli quidem fuperinduiflus, 
fecundum quaem maiores, vel minores rationes dicuntur, 
def, 8. Uy.’). (ed ab illo longealius; & fecundum querrL» 
propiores aequalitati , aut remotiores ab squalitate ra- 
tiones dicimus. 

Modum aurem quantitatis, in vnoquoque genere, con- 
cipimus ex duobus, vno: fecundum quod res eiufJem ge- 
nens muiccm lunc compunibiles; vc faciant ciufdemge- 

~ " - - - 
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neris aliam rem, ineiurdem modi comparatione grandio-" 
rem . alteroi fecundum quod res eadem, fecum ipfa altera, » 
compofita aliquoties, facit rem eiufdcm generis, ineiu- 
fdem modi comparatione , cequetoties grandiorem . Sic 
calor calori adpofitus,facit calidum calidius: & calor fi- 
mul aliquoties iteratus, facit tequemultoties calidius Cali- 
dium. item lumen lumini adpofitum, facit luminofius 
luminofum : idemque lumen fimul aliquoties iteratum , fa- 
cit arquemultoties luminofius luminofum . • 

Similiter ratio intequalitatis maioris, ali; maioris inae- 
qualitatis rationi adpofita , componit rationem maioris 
inaequalitatis, & magis maioris in^qualitatis , ideft magis 
ab aequalitate temotx,exdcf.^. 6 . fct ratio maioris iniqua- 
litatis, fecum ipfa altera, al quoties compofita, ficit ra- 
tionem multo maioris ina’qualitatis a:qucmuliiplicatam, 
ideft sequcmulto remotiorem ab aequahtate , exdef.i 0.5. 
Quare maioris insequaliratis rationibus, conuenii modus 
quantitatis fecundum quem magis vel minus maioris func 
inaequalitatis, ide(}, magis, vel miniis ab squalitate di- 
ftantes. 

Eodemque modo , ratio minoris insqualiraris , ali; mi- 
noris insqualitatis rationi adpofita facit rationem mino- 
ris insqualiratjs,& magis minorisinsqualitatis, ideft re- 
motioris ab squalitate 6. Etratio minoris ina^- 

qualitatis. It cum ipfa altera, aliquoties compofita, facie 
ratienem multo minoris insqualitatisfqucmultiplicatam, 
ideft aqucmuliotcmcnoris ab squalitate, tx def. 1 o. 5. 

. . Q^iaic 
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C^areminorisfnrequalititisrationibus, conuenic modus 
quantitatis I fecundum quem magis, vel minus minoris 
fune inarqualitatiS} ideO; fecundum quem magis , vel minus 
ab squalitate didant . 

Porro quantum ad hunc modum attinet quantitatis, 
notandum eft, rationum quafi triagencraeflfe.PrimurrL» 
squalitatis, cui talis modus non conuenit, neque feorfim 
ipfi, neque fibi &alijs, tamquam vnius generis rationibus: 
nam squalitas squalitati adpofita , eamdem componit 
squalitatem j & maioris insqualitatis , vel minoris ins- 
qualitatis rationi adpolita, eamdem insqualitatis facit ra^ 
tioncm.Sccundum, maioris ingqualitatis.T ertium, minoris 
insqualitatis j quibus tales tnodos conucnire fingulis de- 
monrtrauimus : fed non vtrifque,vt vni generi, nam ma- 
ioris insqualitatis, minoris insqualitatis rationes ad- 
pofitsi-nec magis maioris, nec magis minoris insqualita- 
tis componunt rationes . 

Ca^, 5 . 

Quintum pro quinto elemento eft inquifitio quantita- ‘ 
tis qus cuiufque rationis non ex hypothcli eft propria,fed 
naturaliter, & citra omnem hypothefim : altioris rationis, 
maiorj depreilioris, minorj squealts, eadem ; multiplica- 
ts, squcmuitiplexj fubmultiplicats, squefubmultiplex; 
quam logarithmnm vocamusj & nos in quinto elemento, 
diligenter; quantum potuimus, perlecuci , non hucufque 
quidem attigimus, tamen viam inueniendi aperuimus. Id 
quod primila) m ratione dupla, ita conabor explicare. 

Accipe 
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Accipe feriem infinitam omnium fraiaionum,in quibus 
vnitas, & omnes numeri denominant vnitatemiquarum in 
charatoibusjcum confueucrit numerator, fcribi fiiprade- 
' nominatorem interueniente lineola, fic 


I t 

T • 


I I I 1 1 

r V r 7 y 


Stttl Ittt 

f 7 15 rr Ty ir i4 tr it 


Qtc, 


nos aliter, fcripfimus enim primum numeratorem^, 
deinde ftatim adfcripfimus denominatorem inter paren- 
theresclaufumiquod compofitioni typographyc* lon- 
ge commodius cum fit,Iedioni etiam tum in latino Termo- 
ne, cum in noftro Icaiico idiomate, magis conuenit. 


i(r),i(2),i(3),i(4),i(5),i(5),i(7),r(8),i(9),i(io), 

Et in accepta Tcrie fume terminos, duplam habentes ra- 
tionem, fimplos, dimidios, Tubtriplos, fubquadiuplos, 
aliofque fubmultiplos deinceps . Et inter extremos , ac- 
cipe in eadem Tcrie medios quofque, quorum & maioris 
extremi Tumma dicetur hyperlogarithraus, eo quod Tu- 
pcretlogarithmumj corumdem vero mediorum , & mi- 
noris extremi Tumma, dicetur hypologarithmus; eo quod 
Tuperetnr alogarithmo. 

Jtaque dupU raiior.is hypeilogarithmi Tunt, qui fe- 
quuntur: piimus inter Timplos & maximos j & leliqui 
deinceps oidinatim inter minores, ikTiibmulciplos. 

i(i). 
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l(l), 

i(3)- 

lO) 1(4) i(5)« 

1(4) 1(5) i(0 *(7)- 
• . K5) i(0 1(7) *(8) I(P)* 

& reliqui in infinitum: quorum inter fimplohyperlogari- 
thmus eft maximus» & reliqui deinceps ordinatim mi- 
nores . 

Item duplx rationis hypologarithmi fune qui (equun- 
tur primus inter fimplos , & maximos» & deinceps reliqui 
1(2). 

1(3) i(4)« 

1(4) 1(5) 

1(5) 1(6) 1(7) 1(8). . . , 

l(<5) 1(7) »(8) t ( 9 ) i ( io ). 

&in infinitum:quorum inter fimplos hypologarithmus eft 
minimus, & reliqui deinceps ordinatim funt maiores . 

£11 autem alTignatorum quotcunque minimus hyper- 
logarithmorum» maior qudm maximus hypologarithmo- 
runi : & differentia a:qualis minimo aflumptorum extre- 
morum rationis duplx. cum autem poOfit alTumi minor ex- 
tremus, qudm data qudibet quantitas^polTunt confequen* 
tCr afiumi termini duplam inter fe rationem habentes^quo- 
lum hyperlogarithmi, & hypologarithmi differentia mi- 
nor, quam data quaelibet quantitas, vnde hypcrlogari- 
thmus , 6c hypologarithmus, quafi funt squales . 

Porrdlogarithmusilla cfi quantitas , ad^quam tenJunt 

k hyper- 
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hyperlogarithmi, cum (cmpcr deinceps minuuntur > &ad 
c]uam tendunt hypologarichmi , cum femper deinceps au- 
gentur; omni, minor hyperlogarichmo , 5 e omni maior 
hypologarithmo . 

Similiter, fefquialtera; rationis hyperlogarithmi &hy« 
pologarithmi funt, qui fequuntur : & vtrorumque primus 
cft inter (impios, & maximos ; reliqui vero deinceps oixli- 
natim inter minores, &fubmultipIos. 

Hyperlogarithmi. 

r(2). 

1(4) i( 5 )-‘ 

1(6) 1(7) 1(8). 

i(^) 1(10) • 

1(10) i(ii) 1(12) 1(15) 1(14). 

& deinceps alij in infinitum . 

Hypologariihrai. 

1(3). : 

1(5) 1(6). 

1 ( 7 ) 1(8) 1(9). 

I(p) 1(10) 1(1 l) l(l2). 

I(II) 1(12) 1(15) 1(14) 1(15). 

& reliqui deinceps in infinitum . 

Similiter alfus cuiufquc rationis hyperlogarithmi, & 
hy pologarithmi funt af&gnabiles , quorum omnium quan- 
titas intermedia eiufdem rationis eft logarithmus . Et haec 
eii iuae cuiufque rationis quantitas naturalis, Stearumdetn, 
vel aequealcarum rationum eadem quantitas, fecundunu. 

altitl^• 
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altitudinis &depreiSonis modum in prarccdenti capite fu« 
fius declaratum. 

Deinde altiorum rationum funt maiores logarithmii >& 
deprefliorum minores. quod ide6 patet, quia altioris hy- 
peilogarithmi rationis , hyperlogarithmos continent de> 
preiTionsiSc bypologanthmi continent hypologarithmos. 
Nam exempli gratia hypcrlogarithmi liint rationum 
triplae . ! v» H &ierquialtcrae 

i(0 

i(i) i(5) 1(4) 1(5). 1(4) 1(5). 

1(5) i(4) ^(5) iW 1(7) *(8)- 1(6) 1(7) 1(8). 

quorum triplae altioris hypcrlogarithmi continent fc/qui- 
alcerae dcprcflioiis hyperlogarithmos . 

Item hypologarithmi 4unt earumdem rationum.» 

• tripla: & fefquialteric 

•(*) «(3)- «(3)- 

1(3) 1(4) '(5) »(«)• ' 1 ( 5 ) !(«)• 

•(4) >(5) «(«) 1(7) >(*) >(7) *(8) 1(9)- 

quorum hypologarithmi triplae continent hypologari- 
thmos fefquialtcrae. 

Vnde patet etiam , quod compofit^e rationis logari- 
thmus ,eltaggiegatus componentium logarithmoiunu; 
nam & hypcrlogarithmi duplae, &lerquialterar, hyper- 
logarithmos triplae componunt^Si hypologarithmi, hy- 
pologanthmqs. ' ~ 

k 2 Hyper- 
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Hypcrlogarichtni. 

Dupla* Seiquiakcrae. 

i(i). 1(2). 

1(1) 1(3). 1(4) i(5). 

lO ) 1(4) i( 5 > iW 1(7) *( 8 ). 

1(4) *( 5 ) i (0 i( 7 > 1(9) 1(10) i(ii). 


Hypologarithmi. 

Dupls Scfquialtcrs. 

1(2). 1(3). 

J(s) *(4)‘ *(5) 

1(4) '(5) 1(7) 1(8) 1(9). 

1(5) 1(8). 1(9)1(10)1(11) l(l2). 

Sed & duplicata rationis duplus eft logarichmus nanL. 
duplicata? dupix rationis, nempe quadrupla* hyperloga- 
richmi ex binis duplae rationis hyperlogarithmis aggre- 
gatis 6unt» 

Hyperlogarithmi quadrupla 
cxduplx, &dupl£ hyperlogarithmis. 

1(1). 1(2) 1(5). 

i(^) i(5)« 1(4) i(5)i(<?) 1(7)*. • 

1 ( 3 ) 1(4) i(0- i(<^) 1(7) 1(8) J(9) i(io)i(if). 

Hypologarithmi quadruplae 
cx dupIsE, & duplae hypologarithmis. 

*(i)- 1(3) 1(4). . ' ' • 

1(3) *(4). _i(5)i(0.i(7)-l(»)- ' ■ ‘ 

*(4) 1(5) i(<^)« i(7)i(8;i(9)i(io) l(li)i(iz). 

Si- 
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' Similiter multiplicatfse.cuiufquc rationis seque multiplcK 
deprclicnditurlogarithmusjquiaquaii «queroulnpli fune 
bypcilogarithmi , & quafi jquemultipl» funt hypologari- 
ihmi . Et e conuerfo ftibmulaplicatse deprehenditur fub- 
mulciplexlogarithmus. ; 

c^*P P E ^ T> J X. 

C Vm hsec feriberem , mihi contigit regium tramitem 
inuenir e , ad perfequendos omnium numerofarum' 
rai.Oiiumlogarithmos. Oportet autem ciufdcm ab ini- 
tio, propolitar Teriei frav^onum terminos aflumerc, ali- 
quotenos^ primo, fingulos, binos,ternos, quaterno$,qui- 
nos,& deinceps. Porro ex totenis collc.ilas quantitates 
voco prologanthmos, & totenoram (criera , voco feriem 
prologarithmorum . 

Elto autem Tenes iingulorum A\ (eiics prologarithmo- 
rum ex binis feries prologarithmorum ex ternis C: 
item cx quaternis D: item ex quinis £: & deinceps alia:. 
Deinde fer les ordinetur cxccffuum , primi prologarithmi 
fcrici S, Tupra primum fenei & fecundi, fupra fecun- 
dum ;&'tertij, iiipra tertium 5 &fic deinceps in infinitum: 
omnium huiufmoJi cxcefTuum fumma , cli loganth nus 
rationisdupla;. Nam primus exceflirs, eft hypologiri- 
ihmus inter maximos terminos rationis dupla: : lumma ex 
primo & iecundo , cft hypologarithmus, inrer fubduplos 
oiaximorumtfumoaacx primo fecundo &teitio,clt hy- 
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garitfamUftpM vero 62 iccundi feircdTuuai fumma^cO hy > 
pologarithiDusincerrubduplos maximorum: primi fccun- 
di5riertijibmma^cefTuum,^ft hypologarithmus inter 
fiibcriplos$ £2 iic demceps . 

'2. Sextum & vlttmum) pro iexto eft elcmeiKo : numerofa 
duarum propoGtionum quintielcoiefitixccki<£^io> quarum 
^ viiis icfignis in fexto . 

’ ( s *' j ' PidnrSjtju^e e^S9* 5* 

Quatuof Ijoraionice diipofitarum qoafitttatum » C pri- 
'4na maxima efi omnium» If^aritbmuf »fationi$(prin'i2e ad 
ifecundam^adlcpaririiDHim rationis teitif ad quartam, i||i^ 
' oor eft , quam vt prma ad ter tiams n>aior , (^lam vt fecw- 
da ad quartam . 

Sint quantitates numerosas inuicem rationes habentes, 
harmonice difpolitse 1(4) a (|; iv8; icp) quarum ma- 
xima 14). 

Dico logarithmum rationis 1(4) ad 1(5) ad logari- 
thmum rationis i^8> ad i(p), minorem eife, qu^vt 
i(4)ad irS jmajorcm vef6,quamvt i('5'ad 19). ideft 
Dico logarithmum caiCioilfs ; ad 4 ad logarithmum^ 
rationis 9 ad 8, minorem quam vt 8 ad 4 j maiorem 
vero, quim vt 9 ad • idctt ' m 

Dico rationem 4 ad 4, ad rationem 9 ad 8, logari- 
thmic^ minorem efle , -quam' jrt 8 ad 45 maiorem vero 
loganthmitivquam 3ix gsd ideil 
Dico rationem 5 ad 4 quadruplicatam, deprelTiorcm 
' cfie 
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cflc ratione p ad 8 odupHcata : & 5 ad 4 qulfltuplic^ 
tam altiorem efle ratione p ad 8 nonuplicara. 

Etquiaamba! rationes 5.ad 4, p ad 8 , funt maioris 
inaequalitatis: inter quas depreifiores altionbos fune mi- 
nores. Dico 5 ad 4 quadruplicatam minorem die ra- 
tione p ad 8 oduplicata.St 5 ad 4 quintuplicacam^ma- 
ioremdTerationepad8nonuplicata. ideft > 

Dico poteftatcs quartam 5 ad quartam ^ minorem* 
dTequamvtOLiiauapadot^uam 8;.quintam ver6 5 ad 
quintam 4, maiorem quam ytrK>nap ad nonam 8. ideft 
Dico produ<^(» fob poteftatibus, fub quarta: 5, Si 
0(^ua 8, minorem, quam fub quarta 4, & odana p: fed 
fub qumca 5,6« nona 8 , maiorem, qu^m fub quinta 4, Si 
nona p. . .. 

* • • 

Potejlater. 

• / . 

Quarta 5 . - ^ 

O^aaua 8 1 57772 id 


• 83885080 

5155443^ 

I005522p5 

I048555PPOO 


Qiiar^ 
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134217728 
402553184 
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1024 . . 

387420489 

1549581955 
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Secmda> qu<« iji loo. ^ 

Quatuor arithmetice dirpolitorum numerorum , ratio 
primi ad (fundum totupheata ,<]uotus eft primus, maior 
eft ratione tertij ad quartum tot^iplicata, quotus eft quar> 
tus : ratio vero primi ad fecundum totuplicara , quotus eft 
fecundus, minor eft,qu^m tertij ad quartum totuplicata^ 
quotus eft tertius. ■ 

Sint quatuor arithmetice difpofiti numeri 8>5,7, 4» 
Dico rationem 8 ad 5 otftuplicatam, maiorem efle ra- 
tione 7 ad 4 quadruplicata ; rationem 8 ad 5 quin- 
tuplicatam, minorem (eptuplicata 7 ad 4. ideft 

Dico poteftatcs odauam 8 ad exf^auam 5, maiorem 
c{Te,qu^m quarta 7 ad quartam 4: quintam* 8 ad quin- 
tam 5, minorem, quam feptima 7 ad /eptimam 4. ideft 
Dico produdosiub poteftatibus,fub odaua 8, & quan- 
ta 4, maiorem cfTe,quam fub odaua 5, Sc quarta 7: 
fub quinta 8, & feptima 4, minorem, quimfub quinta j, 
& feptima 7. 

Poteftafes. 


Odaua 8 
Quarta 4 

i« 777 »i(f 

ZJS . 

/ 

83 885^080 


33554432 
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ErrMd , ; _ ' 

In Praefatione praecedenti. * 

rag, biu .ccL ' - ■ 

5* 7 I ^ ' 16 ^ 01 ^ »73175 

8 I . V ' : - . »7<54* 

p I ■ ; - ^9 34S 

In Opere fequenti j ' 

Pdg, lirL, [’ . 

5 ' 20 bafibus,quae bafibus, quaelibet quan* 

" ' ' ' litas, fiicrit fumma^ 

j , • duarum, qu2B 

^4 25 . quoties - quotus 

25 quoties quotus 

207 27 ftipra lineolam antcparcnthcfcs 

208 3 I infra lineolam inter parembefes. 

SOLI DEO GLORIA. 
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Petrus Mcn^olus , Luc« Tc/ino, aJolcfccnti 
cptimo S. D. 



tres tabuUs trtangulat es' ubura3i3iy 
'mteitipliciumj ^proportionalium,^ 
nominum nuncupatas : 'tarUmcju^ 
* cornpf^endas , ^ relin- 

. Ruendas potefiaies binomtorum , per modum ar* 

lis , explicaui . Eius demonjirationem^ prafenti tra- 
do libello \ ejuam ex me audifit: •vt legendo recolas\^ 
ad potior a mathemata fufeipienda , te prapares. Ni- 
hil altenum fumo ; prater cjuadam , ex Eucltde , 
mejumto ,(ffexto: qua fuis locis allego, in margi- 
ne, Vale, 



CEO. 
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GEOMETRIAE SPECIOSaE 


ELEMENTVM PRIMVM 


T> E F IT I09t E S. 

I tabula triangularis, ex vertice, &bafibus, 
&latenbus, ita concipiatur ordinata; vtin 
vertice fit qusedam quantitas; & in prima 
bafi, ftatimfubvcrticc,finc duie quantita- 
tes ; & in fecunda bafi, tres ; & in tertia, quatuor; & fic de- 
inceps: in fingulis bafibus, dicentur, quantitates extremat^ 
Prima, & VItima; &his proxima, Secunda, & Pcnultima; 
item Tertia, ScTrituItima y Quarta, & Quartultima; 6 < 
deinceps. • . 

• 1 . Vnde latus primarum omnium quantitatum , diccr 
tur, Primum ; St fecundarum, Secundum ; St deinceps: vl- 
timarum quoquedicetur, Vltimum; & penuIcimarum,Pc- 
nultimum ; 6c fic deinceps. 

' 3 . In lingulis quoque lateribus, quantitas, quae in ver-, 
tice, aiitqujc vciiicieft proxima, dicetur Prima; & reliquas . 
i A » dein- 
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deinceps, Secunda, Tcrtfa, Quari a , & (ic in infinitum. 

4, Quantitas , vnde progreflio continue proportiona- 
lium, ordinatur in infinitum, dicetur. Rationalis .Scfigni- 
ficabitur , charaL^cre «. 

- • 5.' Et prima confequens a rationaIi,dicctur, Radix, vel 
Poteftasprima.&fignificabitur,charatoc cuiufqj litte- 
rae alphabeti. , 

6. Et reliqua? confequentes, dicentur Potefiates radi- 
cis, Secunda, Tertia, & deinceps, iuxta fuum cuiufque or- 
dinem . Et fignificabitur Vnaquseque , c "dem litter 1 fuae 
radicis, adfcriptoque ordinis numero, vt radicis 4, fecun- 
da poteftas 42 , tertia 43, St fic deinceps. 

. 7. Rationalis,licetnomen ordinis non habeat inter 
potcftatcs; tamen habebitur pro ordinata: & dicetur, vni- 
late minus ordinata, quam fit prima potefias. 

8 . Si tabulae triangularis in vertice, fuerit rationalis ; St 
in prima bafi, duae fuerint radices , prior , in primo latere, 
&pofterior, in vltimo ; & deinceps in primo latere, fuerint 
ordinatae poteftates prioris radicis , & in vltimo, potefta- 
tespofierioris:fuerintautem, Si in reliquis lateribus fe- 
cundo, tertio , & deinceps in fingulis , ordinatae continui 
proportionales, in eadem ratione primi larcnsj item in 
penultimo, trituldmo, & reliquis deinceps lateribus, in fio^ 
gulis, ordinatae fiierinc continue proportionalcs,in eadem, 
ratione vltimi lateris : & in fingulis bafibus , fuerint ordi- 
natae continui proportionales, in eadem ratione radicum; 
io fecunda bafi; cre^quarum extremae fune fecundae pote-: 
' : - - ----- - 
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ftates radicum ; in tertia ,quatuor> quarum cxtfemicruot 
potcftates tertije, &fic deinceps: dicetur TabulaPropor- 
ttonalium . Htuufmodt tabulofh^ ordinat EucUdes in 2. 8 . 
Elementorum. ^ *: .... 

9. In tabula proportionalium, inter extremas, vnaqug- 
libet media , ad quam rationalis habuerit 'rationwii conv 
politam cx duabus rationibus, ad quafda poteftatcs vtra- 
rumque radlCuni } denominabitur ab vtnTque ordinibus 
poteftatum,apriorcprimilm, deinde a pbiteriorc, & fi- 
gnificabirnr,cx vtrifq;chara( 5 ^erjbus, charaderc corapo- 
fitoi cx priore pi imutn, deinde ex pofteriore . Vt li prior 
eft radix /«,poftcrior remedia, ad quam «, rationem habet 
compofiram, cx rationibus, u ad a,&Cu ad r, dicetur , Vni 
prima; & fign)ficabitur,charadtcre an ad quam vero «,ra» 
tionem habet compofiram cx rationibus, «ad 42, &«ad 
rSy dicetur, Bitcrtiaj&fignificabiturcharai^ere air^ : & 
fic deinceps. 

10. Si tabula: triangularis in vertice , fuerit vnitas ; &t 
in prima bafi, & in lateribus primo, St vitimo, fuerint vn^ 
tates ; deinceps vero in bafibus, qua: verfus verticem fibi 
infiftut,quafi fronti cornua, dicetur. Tabula multiplicium. 

11. Si du« tabula, multiplicium, &proportionaliumj 

ita coaptentur, vertex, vertici, & latera, lateribus,&bafcs, 
bafibus, vt congruant ; ideft , vt quifque numerus multi- 
plex , congruentem multiplicer proportionalem : produ- .. 
^a , dicetur, Tabula Nominum . Significabitur autem.» 
voumquodq; nomcn, eodem fua? proportionalis chara- 
"".7 ► derc, 
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ELEMENTVM 
ftcrc,poftftium immediati numerum confcripto. • ’ 

- 12. In quibufqucproportionalicatibus earum denijvd 
non earumdem rationum; homologx funt primum, ante- 
cedentes, antecedentibus j&confequcntcs, confequenti-. 
bus : deinde permutando , antecedentes fuis confequenti. 
busfunthomolt^az: homologarum quoque aequemulcn 
plices, & cardem partes, & fummse, & diTerentiXyfunc ho- 
mologa: . 

1 3 . Homologia, eft fumptio homologarum , vt & in 
alia quadam proportionalitate, Hant homologa:. 

1 4. Ratio ex a:quali, dicetur, quaslibet ratio, ex ratio « 
cibus compofita. 



1 ’ . . 

r#. 
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44 443r 6 azr% r4 

45 J 44 r I 043 fi I 04 ir 3 54 r 4 r5 
^ ^ 45 r 1544T1 zca^r} Jfazr^^ 6 arf r 6 


< . I 


Ex-- 


Digitized by Googie 



8 EL.EMENTVM 
Expltcationes c^uarumdam notarum. 

Additio (ignificabitur, cbaradcre crucis: vc ex 4, Si r, 
coIlc<^a fumma, 4 -i- r. 

Subtra(aio , charatoc lineolae : vt cx f, dempta 4, re- 
linquit differentiam, t — 4 . 

x^qualitas,ea interpun(flione ffgniffcabitur, qua partes 
principes periodi folent diftingui.vt quod 4-^r,eft aequa- 
lis ipfi t, 

a -t- r : t. 

Ratio (Ignificabitur interpunj^ione , qua maximae par- 
tes periodi rubdiftinguunturjfcilicetpunv^o, & commate, 
vt ratio a ad r, feribendo , 

4 ; r. 

Itaque proportio 4.ad r,ficut4aad 4r, fignificabitur» 
Tcribendo, 

4 ; r,: 42 ; 4f. 

Eteompofita ratio ex rationibus, vclut ex u ad 42,80$ 
ad rj, compofita « ad 4ir^, feribendo, 

u; 42, -* u; : u; air^. 

vbi comma , inter 42, & crucem , vtilitcr diftinguit, ad fi- 
gnificandum, non<pjantitatum42,& »> fummam42-+4» 
fcd rationum. „ . . 

** ' • 

Multiplicata quoque ratio, (ignificabitur. velut 43 ad 
rj , triplicata rationis a ad r, fcnbendo, ■ > 

^3-5 J iriplicata 4j r, 

" Thi^ 
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T hforema primum » Propofitio prima, 

E X ijfdcm rationibus, ex aequali , lunt eaedem rationes. 

Bypothefis* . 

a',h:c'yd, 

Dicoexaeqaali 45 -«-e; /: r; a, 

Praeparatio, 

e-yfihii.. 

lyhidyl. ^ ^ 

Dcmofijiratio, 

**'J* h, i: d‘, l 

1 X. 5 . a'yilC'yl 

f" • a^i, . 

■def.^.6. C y d y -*■ g \ h C y l , V, 

iV.y. ayby -+ e'yfic'y dy ^g'y h. Quod erat dc- 
monftrandum , 

Quare ex i/iJem rationibus, ex xquali, fuut cxdein^ 
rationes, ^ . 


Theor. 2.^rop, 2 , 

Q Vantitates proportionales, perbomologiam funt 
proportionales, 

Demon flr, 

dtf. <j.y. j . jsjjjn conuertendo, 'quaniitates fiunt pror 
i portionales: item homologas homologis ad: 
>^•5 1 dendo : item aeque multiplicando, & xqueparr 

Isis .1 ti^ndo ; & permutando : &diuidendo; & com- 
• B pd“ 
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19. y 

Z3,y 


elementvm 

ponendo :& homologas ab homologis aufe- 
rendoj 8s per conuerhonc racionis:& ex xqua* 
li in proportione ordinata: coniun^ifq; omni* 
fariam huiufmodi argumentis,quocunqueor- 
dinc ,perhomologiam , proportionales hunc. 
Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. Prop. s» . 

P Oteftates sequeordinata: totuplicatam habent ratio- 
nem radicum, quotus e(l ordo. 

Hypoth, 

Sint radices, <f> r : quarum potedates iequeordinacar^ 
43 , ; numerus ordinis, 3. 

Dico 43 j r3 : triplicatam a, r. 

Dcmonflrat» 

def. 6 , I 43 5 « : triplicata 4j 
def. 6 . I »; r3 : triplicata «; r . ; 

t' J 43 j r3 : triplicata 43 r. Quod&c. ..... 
Quare &c. 


Theor.^. 'Trop. 

S T tabulae triangularis in vertice fuerit rationalis \ & in 
prima bafi, fuerint duae radices j & in primo , & vlti- 
mo latere, fuerint continui proportionales ; & in fingulis 
bafibus, ordinata: fuerint continue proportionales; cric 
proportionalium tabula. ' 
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(Uf,6. 
3. h. 
de/, f, 
II. 5. 


\ 6 , 




Demonftr. 

Cum enim in prima baG Gnt radices : erunt iii 
fecunda baG extrema?, fecund^epotcGates; dupli* 
catam habentes rationem radicum : qu£ & dupli* 
catam habent rationem deinceps : ergo ratio ra«' 
dicum eadem eft, quat deinceps. Eodemque mo- 
do, in Gngulis baGbus, oftendetur, quod ratio ra- 
I dicum eadem eG, qua? deinceps. Quare vt in pn* 

, ma baG, ita in fecunda , ^ reliquis, eadem femper 
' eG ratio prim^ quantitatis ad fecundam, 61 fecun- 
da? ad tertia, & fic deinceps;ftem penultima? ad vl- 
timam,& tritultimie ad penultima, & Gc deinceps. 
Itaque in binis deinceps lateribus, & in binis dein- 
ceps bafibus,quantitateseamdem habent ratione 
radicum, antecedentes, in vno,& confequente$,m 
altero latere ; ergo permutando , camdem habent 
ratione, antecedentes, in vna,& confequentes,in 
altera baG:& vt in primo latere funt continui pro- 
portionales, vt rationalis ad priorem radicemj ita 
in fecundo, & in tertio, & in reliquis deinceps , in 
eadem funt ratione continui proportionales ; di 
vtin vltimo,funt continui proportionales,vt ra- 
" tionalis ad poGeriorem radicem;ita in penultimo, 
trirultimo, & in reliquisdeinceps.Quarc tabula 
triangularis, eG tabulaproportionaliu.Quod dcc. 
Quare 8fc. ’ " 


B a The^ 
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Theor. $ , Prop, $ , 

S I tabulae triangularis in vertice , fuerit rationalis ; & ia 
prima bafi, fuerint duae radices ; & in primo, vltimo 
latere, fuerint continue proportionalesj 5£ in fingulis late- 
ribus i primo, fuerint ordinata: continue proportionales, 
in eadem ratione , quse deinceps , in primo : ent propor- 
tionalium tabula. Item fi in fingulis lateribus ab vltimo, 
fuerint ordinata: continue proportionales, in eadem ra- 
tione, qua: deinceps , in vltimo ; erit proportionalium ta- 
bul;u. 

Demon(lr. 

Cum in binis deinceps bafibus , & in binis de- 
inceps lateribus a primo, quantitates eandem ha- 
beant rationem, qu« deinceps, in primo, antece- 
5* dentes, in vna, & confequentes, in altera bafi: ha- 

bebunt, permutando sCamdem rationem etiam, 
antecedentes, in vno ,& confequentes , in altero 
latere: eritque in bafibus, ratio deinceps, eadem, 
qua: in prima bafi : eruntque in fingulis bafibus, 
, I continui proportionales in eadem ratione radi- 
' 4 . h cum: quare tabula triangularis, eritproportiona- 

lium tabula. Quod&c. 

Simili prorfusdcmonftratione , oftendetur altera pars 
Theorematis. Quam 6 tc. 

Quare &c. 


Thfor, 
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» 1 Theor.6. Prop.6, 

I N tabula proportionalium, rationalis ad vnamquamq; 

mediam, habet rationem copofitam ex rationibus, ad 
potcftatcm, in primo latere, vnitate minus ordinatam^, 
quam fit ipfa media, in bifi,ab vltimij & ad poteiiitem, in 
vkimo latere, vnitate minus ordinatam, quam fit ipfa me- 
dia, in bafi, a prima. 

fJypoth. ^ Demon fi. 

Sit in rabula proportionalium, quinta bafis ; in 
f • qua, fex proportionales: & fit vna ex medijs, non 
prima, qu.T eft fextultima, nec fexta , qua: dl vlti- 
ma, fed quarta, qua: eft tritultima. 'Et fint, in pri- 
mo latere, radix 4 ; & in vlrimo , radix r: & ab 4 , 
fit fecunda poteftas 42 , vnitate minus ordinata, 
dcf. 8. quam tritultimaj qua: profedo in primo latere, eft 
3* tertia j St in tritultimo, eftprima: fitetiam abr, 

I tertia poteftas rj , vnitate minus ordinata, qu^m 
g • 5 Sl'*^ profedo , in vltimo latere, eft quar- 

def. 3 .* I ta ; 3t in quarto , prima : erit quantitas airi , 
*/• 9» I bitertia, ad quam, rationalis habet rationem com- 
I pofitam ex rationibus, ad poteftates 42 ,& rs. 
Dico mediam , in quinra bafi, quartam tritultimam,ef- 
febitertiam 42r3. 

Demonfhr. 

def.i, I Nam quarta, & tritultima, in quarto eft, & in 

tritultimo latere: in quarto quidem, eft tertia 
' I quantitas 3 ^ in tritultimo; eft quarta . Haber er- 
’ '• go 
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def. 8 . 


p. h. 
p. h. 


9- y- 


ELEMENTVM 
go rationalis ad tertiam , quarti lateris, rationenu 
compofitam cx rationibus ,ad rj primam quar«' 
ti lateris , & prima: quarti lateris ad tertiam : 
prima quarti lateris ad fecundam , & fecunda ad 
tertiam, funt continui proportionales , vt prima 
primi lateris ad fecundam, & fecunda ad tertiam: 
idcoque prima ad tertiam quarti lateris,eft vt pri- 
ma m > ad tertiam primi ai: ergo rationalis ad ter- 
tiam quarti Jateris,ideft , ad quartam tritultimam, 
in quinta bafi, rationem habet compofitam ex 
rationibus, ad r3, & m ad j eamdem,quam 
habet ad air^ b-tertiam. Ergo in quintabafi^ 
quarta tritultima , eft bitertia diri. Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. 7. Prof. 7. 

Q Vantitas , ad quam rationalis habet rationem com- 
pofitam , ex rationibus ad poteftates, in primo, Sl 
vltimo latere tabula: proportionalium ; eft media: 
St eft in bafi atqueordinata , atque fumma eft ordinum po* 
ftatum : eft vnitate plus ordinata , in bafi , ab vlcima^ 

quam fit ordo poteftatis, in primo latere : item eft vnitate 
plus ordinata, in bafi, ^ prima, qudm fit ordo poteftatis,in 
vltimo latere. 


Hypoth, 

Sit quantitas atri ,ad quam rationem habet com* 
pofitam , ex rationibus, m ad 42 , in primo latere, & 

id 
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ad , invitimo » tabulae proportionalium: quarum po- 
tdhcumlumma ordinum, fic ordo quinta; bafis:&qua< 
rum potcftacum,vnitate maiores ordine$,cius quidem mi, 
qua; in primo eft latere, fit ordo tritultimae, Si cius rj , qua; 
in vitimo eft latere, fit ordo quarta;, in bafi. 

Dico azr$ , eife quartam tritultimom , in quinta bafi. 


de/. 8. 
p. h. 
dcf. 8 . 


9. 5. 
def. 3 . 

de/ 1 . 
de/ f. 


drf. 9’ 


IDewonJhr, 

Eft enim <<2 tertia in primo latere; & vt » 
ad 42 , ira eft, in quarto latere, prima ad tertiam: 
fed eft r j , prima in quarto latere : ergo u aJ ter- 
tiam in quarto latere, rationem habet compofi- 
tam, ex rationibus , ad 42 , & ad rj ; camdem-r, 
quam ad air^ . Ergo airi , eft tertia in quar- 
to latere: ergo eft quarta in tritultimo: ergo in_, 
fua bafi, eft quarta tritultima : fed quarta tritulti- 
manon eft, nifi inter fex proportionales, quarum 
&rcxtacft vltima, & quinta eft pcnultima,& fic 
deinceps : & fex proportionales, non nifi in quin* 
ta lunt bafi. Ergo Airi bitertia , eft & quarta 
tntultima, in quinta bafi . Qypd&c. . 

Quare &c. 


Theor. 8 . Prop, 8 , 

S Vmma cuiufquebafis nominum in tabula, eft poteftas 
_ «qucQrdinaiarumm* radicum. 
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fjlypoth. 

Sit in tabula nominum bafis tertia, cuiusfumma no- 
minum 43 -1- sazr ^ $ar2 rj : fit quoque fumma ra- 
dicum 4-*r. 

Dico -*■ ZAir ~+ $ari 7 cflc tertiam potefta- 
tem 4-ff. 

Oportet autem prius demonfirarc, de fumma nominu, 
prarcedentium bafium, videlicet, fecundx bafis. 

Dico itaque primo ai -*• lar ~+ri , fecundam efle^ 
poteftatem a r. 

Dcmonjhr, 

w j 4 : 4; 421 r; 4 r: 4 -+rj 4 a -+ 4 r. 

«; r: 4j 4r: rj ri ; 4 -+rj ar -^ri, 

w 5 4 r : 4 -I- r ; 42 24r -I- r.2, 

42 -4- 24 r -+ ri , elt fecunda poteftas a ^r. 
Quod &c. 

4: 42 5 43 ; 4r; 42r; ri j 4ri: 42 - 4 - i4r 
-+ r2 J 43 -4. 242r -+ 4T2. 

43 r: 42,- 42r: 4^-5 an : r2 j r3 : 42 -+ 24r -+ 

r2 ; 42r -4- 24T2 -4-r3. . 

«j 4 -4- r : 42 24 r- 4 - r 2 5 43 -+ ^air ^ iar% 

ief,6, I 43 -4. 34ir 34T2 ^ r3 , cft tertia pcteftas 
j 4 - 4 -r. Quod&c. 

I Quare &c. 


def, 8 . 
& 2 . h. 
2 , b. 


def. 8 . 
cr i.b. 


X. h. 


Theo- 
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Thor, 9. Prop, 9. 

S I trium quantitatum, prima maior fuerit, quam fecun- 
^ da y tertia autem maior fuerit exceifu ipfarum : excef-* 
fiis tertia^ fupra exceffiim prim2e,& fecundx ; erit cxceflus 
iiimmae ex fecunda, & tertia, fupra primam. 

Hypoth, 

E ^ C B D 

. Sit prima quantitas AB,maior,qu^m fecunda BC,qua« 
rum exceflus C A : fitq; tertia D, maior, quim C A. 

Dico cxcefliim D , fupra CA , eflc exceffum fumm<e, 
cx D, & BC, fupra B A. 

Pr*par, 

Adponarur penes CB,& ipfi CA fuperponatur quanti-' 
tas CE, «qualis ipfi D. 

Quoniam EA, eft exceflus EC fupra CA ; ideft, excef- 
fus D, fupra CA: necnon eft exceflus EB, fupra BA jideft, 
iiimma: cx.D, & BC, fupra B A: per fe patet, id quod pro- 
pofitum efl. 

Quare &c, - ; , • 

>«■ ' ■ I I II iT I I . 11,11 ■,||»|| >.ilTTp^.^l I 

Tineor, 10, Prop. 10 , 

I Natqualfum radicum, poteftas maioris,vn^ cum alter- 
nis nominibus eiufdem bafls,demptis reliquis, «queor- 
cflnata relinquitur poteftas diflerentiat. ' : . 

. ; » C ' ' Hy- 
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Hyfoih» 

Sint radices ina;qiialcs> r maior, 4 minor: quarum in 
tabula nominum., in bafi tertia , poteftas certiamsoris ra- 
dicis ts >vnd cum alterno nomine jm 2, demptis reliquis 
nominibus 3ti4, 8C45 , relinquitur quantitas ts-r-^eza 
-+ 3M2 — 43 j fit autem differentia radicum r— 4. 

Dico f3 — 3f 24 - 1 - 3 f 42 — 43 , poteftatem tertiamu- 

efle f— '4, ' 

Oportet adtem priils demonftrare, in bafibus prarce- . 
dentibus, videlicet in fecunda. ' * 

Dico itaque primo (2~2t4 42! , eff; ^cundam.^ 

potcftatem f— 4, : ^ 

Demonjk, 

*/• I f; fl; 4j't4v r— 43 f2 — f4, 

b, j a: ta: a j ai: ta^^az, 

I f5 4: f2j ta: ra; 42: tz^ta^ 
c» 14. j j M , cft maior , quam 42 . 

* f2— /4, eft maior, quam td^ai. 

dempta f 4— 42 , relinquitur/*— 2t4 

42 • 

/ — 4; f— 4 J f 2 — 2 f 4 -+. 42 . , , 

t2 — 2/4 -+ 42 Iccunda-eft poteftas / ^ 4; 

Quod 8cc. . ! 

«;/: /25 /3 : /43 /24; 42; /42 .* / 2 ^ 2 / 4 -#• 425 
/3 — 2/24 / 42 , ‘ * 

»3 4 : /2 ; /242 /43 /42 : 423 43 : / 2 .^ 2/4 
^ 4 <!vy 2/42 -!-43 , 

IJ 4 : 


2 . h, 
ief.6. 


icf.%, 

&X.b. 


42 ; 
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h» 

tx 14.5 

*5- S* 
9 . hf 

1. h , 

ief, 6. 


P R I M V M. 

fj a: t$ — 2f24 -4- M2 , f24— 2M2 4J. 

n — 2 f 24 - 4 - M2 , maior cft > quim /24 — itaz 

-t-'as . 

f 24 43 > maior , quam 2M2 i 

f3 ^ 2^24 - 4 -f 42 , dempta tia^ ztai -4. 43 J 
relinquitur t$ — 3/24 -+ ^ta2^a$. 

«J t — 4 : f2— 2M -4-42 ; f3 ~ 3f24-|. 3f42 

-43. 

f3 — 3 /J 4 -4. 3 f 42~43 , certiaeftpoteftas -4. — 
4. Quod&c. 

Quare &c. 


y 
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Petrus Mcngolus, Adm. R. D. lacobo Vctiturolo, 
Scholarum Piarum Primario Arithmetices 
’ Prjcceptori S. D. 


yos uh 't primam oflsndt characteres, 
numeros , libenter vtdtjfe te fignif capi, 
^cum tu&SchoUprofcBu multiplici* 
bus exemplis confirmapUmmor tales ti- 
bi ante omnia gratias debeo, ejuod mea 
epualiacunque inuenta refpexeris,(^ in tua Schola fru- 
dum conuer teris . Itaque pro redditione gratiaru 
eamdem rem tibi aliquando gratam, iterum plent us 
communico . T * u ergo Itbellum hunc in tuos vfus tta 
conuertes . Primum per numerofam indudtonenu 
exemplorum , duo theoremata confirmabis pracedentis 
Itbtlli^B. 1 0, quibus ars producendi poteftates a duo- 

rum nominum aggregatis, vel relidis radictbus demon- 
firatur , deinde fingula in prafenti libello propopta . 
necnon alia plura, qua tum indico , tum ipfe tuopte po- 
teris ingenio adqcere , 

GEO. 
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GEOMETRIiE SPECIOSi^ 

ELEMENTVM SECVNDVM. 

T3£F /NJTJONBS. 

6l¥Wi£¥®*3«t3]S:^¥33VJ¥J8 

Vantitas vtcunqiicdiuiTa in duas paries, di- 
cetur, T ota,& fignificabifur,charadiere t» 
Et partes Tot.T, dicentur, Abfcifla, & Refi- 
dua : & iignificabitur abfcifTa, charav^ere 

a j & rcfidua, r. 

3. Poteftates tot£e,dicentur. Tora fecunda, rijTora 

tertia, 13 deinceps : St poteftates abfciflaf dicentur, Ab- 
fcifta fecunda, ai ; Abfcifta tertia , as j St deinceps : itenu 
poteftates refidu^e , dicemur, Refidua fecunda, ri 3 Red- 
dua tertia, rs^Sc deinceps. l 

4. Si quadam quantitate , diuifa vteunque in partes, 
abfciifjm , 8t reftduam ; concipiatur d rationali ,pcr ipfas 
partes, abfciiTam primiim, deinde re(iduam,ordinata pro- 
portionalium tabula : St eadem quantitate rurfum diuifa 
vteumque^ concipiatur ab eadem lation^i, altera propor- 

. liona- 
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tionalium tabula : quantitates, quarum in vtrifquc exdcm 
appellationes , ijdem charaderes ; dicentur ^ inuicetn^ 
Synohym». 

5 . Item rynonymarum squeraultiplices, dicentur, Sy- 
nonymx. 

6 . Idcoq; H etiam tabulx nominum fuerint ordinat^; 
quantitates j quarum eadem funt nomina , dicentur Syno- 
nim2B , 

7. Vnitas ad omnes numeros , pro rationali femper 
habebitur. Vnde conuenienter HgniHcabatur rationalis, 
charactere 

8. Cuiufque numeri , faCtis omnibus integris zhCclC* 
fionibus, omnium, totidemque fynonymorum, fumma, 
dicetur , MaHa : & fignificabitur , littera maiufcula O , anr 
te fynonymorum charadercm feripta : vt mafla ex omni- 
bus abfains, O, a. Sc, maffa ex omnibus triplis biprimis, 
O, $atr, 

9. Si cuiufque numeri, factis partibus , fuerit ordina- 
ta quaedam tabula proportionalium, vcl nominum j&lo» 
co cuiuslibet proportionalium,- concipiatur mafla Tuorum 
fynonymorum; transformabitur tabula proportionalium 
in aliam, quae dicetur , Tabula Spcciofa. 

,• IO, In qua ordinat* quantitates, dicentur, Species. 

1 1 . Tabula vero nominum transformabitur in aliaoi, 
qu* dicetur, Tabula Subquadratrix, 

1 2. In qua ordinatae quantitates , dicentur Subqua** 
dratriccs. 

13. Si 
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1 3 . Si quarlibec fubquadratrix qiianticas multiplicata 
fuerit per numerum vnitate maiorem ; quam fit ordo fu« 
bafis: produvia quantitas, dicetur, Quadratnx. 

1 4. Quod fi y velut ex fubquadratricibus , ita ex qua- 

dratricibuSjtabuiafuerit ordinata , dicetur Tabula C^a- 
dratrix.' ' ' • 

■ 1 5 . Si duorum numerorum duai rpecioHe tabulx fue- 
rint ordmatar : ma(Tac, quarum in vtriufque funt eaedem ap- 
pellationes, &ijdem charadepes, dicentur inuicem Ho- 
monymae. 

I cT. Item homonymarum maiTarum $quemultiplices, 
dicentur, Homonym». ' '' * - 

■ ,17. Ideoque etiam in duabus fubquadratricibus tabu- 
lis, aut in duabus quadratricibus, maife, dicentur, Homo- 
nymae . 

18. Si tres numeri fuerint deinceps vnitate differen* 
tc$i & medius dicatur , tota : maior quidem , dicetur , Sef- 
quitota; & iigniheabitur, charadere 

1 9, Minor vero, Semitota; & fignificabitur,charado- 
re m, 

ao. Etlicutmedij numeri poteftates dicuntur totje, 
fecunda, tertia,& deinceps: ita maioris numeri potedates, 
dicentur, Sefquitota;j fecunda ^2, tertia f 3 , & deinceps. 

2 1. Minoris autem, Semitoca;3fccunda;»2,tertia/»3, 
& deinceps. 

22. Et ficutmedij numeri dicuntur MalTae, Specie^ 
Subquadratrices, ^ Quadratrices : ita maioris numeri, di- 

• • ccn- 
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ccntur , Serquimaflae , Sefquirpccics , Scfquifubquadratri- 
ccs, & Sefquiquadratriccs. 

2 3 . Ec minoris, dicentur, Scmima(rjB,Scmifpccies,Se- 

mifubquadratriccsj&Semiquadratriccs. ' 

2 4. Item, ficut tota: incrementum, e ft vnitas,ad com- 
ponendam fefqultotam j & decrementum , cft vnitas , ad 
relinquendam femitotam: ita cuiuslibet totae, dicetur. In- 
crementum , numerus addendus , ad componendam fef- 
quitotam sequeordinatam. 

25. Et Decrementum, fubtrahendus,ad relinquedam 
lemitotam xqueordinatam. 

2 5.^ Item cuiuslibet maflfe Incrementum, dicetur, fuf- 
ficiens numerus, ad componendam homonymam fcrqui- 
malTam . 

27. Et Decrementum , ad relinquendam homony- 
mam iemimailam. 



Digitized by Googk’ 




S E C V N D V m: is 

Tahttla Speciofi,\ 

; : ^ Om ^ • • • : ' 

?; ^ -'.I.-. . . ; v;w.'0.4‘ Ojt •■ " ; i 

• , >'. 0.4X'. 0.4r 

' 1 . . 0.43 'Ojht Om% p.fj 

0.44 Out^r i 0 . 42 rx OWj 0^4 
0^5 C?. 44 r Ouijn O^air^ 0 >ar^ Ojt^ 

. f ’’ .V 

' • ' - • TalntU StdfquadriKrix , 

' Om ^ ■ 

0*4 Os 
0.42 0 . 24 r 0 .r 2 

• Ojii O.iair 0 .J 4 T 2 Oil 

0.44 O.^ajr O.CAtr% O.^ar^ O.r^ 

0.45 0 . 544 r 0 .lo 4 jr 2 0 .lo 42 rj 0 ,^ar^ 

t... . ' 

. ' : TalrtiU ^uadratrix , 

• • 1 • 0.4 

0.24 0.2r 

0.342 O.Sar O-Srz 
: • 0.443. 0 .l 242 r O.iiari O.^rS 

0.544 ’ 0 . 2643 r ( 9 . 3 b 4 ir 2 0 , 2 'Qor^ 0»5>'4 
O.tf ’45 0 . 3044 r 0 .do 43 ri 0 . 5042 r 3 O.soar^ 0 ,€r^ 

' J- ' ■ !-'• 'FojMMUm njnicum, 

Poftuletur, vtmalfamaffumere concedatur homony- 
mam^ & proportionalem ad propofitam quamdam , ficuc 
numeri, auc vnitas ad inuicem. 

D T\)cor* 
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I N tabula fpcciofa, cuiurqii!rnuracri,& in qualibet bafi, 
fpecies prima, &vlt«oa,runtjequaIesj item fecunda, & 
pcnultimaj tertia, &«woiItimajS 2 fiodWDceps: item fefqui- 
fpeciesi & remirpteiesbomonyma»: & fpccierum incre- 
menta, SftdeeremeRta. SimiUteHubquadiatrice^in fua ta- 
bula: dtquadramces| ia fiia* 

B^poth. !• 

Sint in tabula fpecioAjaib)% Aumori, 6c in tertia bafi,. 
prima fpccies 0.as , & vltima OrS- 
Dico , 0 . 43 , O. , efle aqvudcs. 

« ' ' Demonfir. 

ief. 8.h, Na cuiiifqj numerf , quot fiint abfcifliones,tot 

funt abfeinat, totidemq; refiduse: &abfci(raB funt,. 
i/: vnitaS', binarius , & deinceps: & refidu^ funt>to- 

tidem ordinati,contrario tamen ordine, fed dein- 
ceps, vfque ad binarium^S^ vnitatem. Quare vna- 
quieq; abfeifla, vni refidua? eft sequalis : Si abfciA 
p. p. fa tertia , refiduje tertia ; ad quas eadem rationa- 

lis , triplicatas habet cafdem rationes: & omnes 
abrcii&tertiae,omnibus reGduistertifsfunt gqua- 
^ lesj ideft, 0. 43 , 0. r$ , fimt arqualcsu Quod 
. ■ " . : Hypotk» : 

Sint deinde, ineade tertia bafi , fecunda fpecies 0.42r,, 
&penultima 0.'4ra. 

Dico, 0.42T, 0.4T2 , efle «qualci^. 

I 

-•T. I 

■ ' >: ({ £>«- 
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. ' ■ ^ . vi;,. , . D^onjk. * 

/*P* 1 Singulx 4, fingulis r, Qmt aequales: 

gulac 42 , fingulis rf.: item fingulaj. biprima:: 
4ar,'fuigulis vnifecUndis 4r.2 , fimt-aEqualesj 
ad quas u , rationes habet compofitasex ijTdem 
rationibus: quare omnes biprim* p.42r, omni- 
bus vnirccundis0.4rji , funt «quales. Quod &c, 

-Sint rerquirpecies 0,ai.r n0.ari : vel .fint femi/pccies. 
Dico, 0.4T2 ,'cllc «quales.' • _ 

Detnonfiratio. 

def.xi.h. 


fip. 

I ^ 

} » : * 

dtf.X^. h. 
fup: 


Qu« funt vniuscuiufquam numeri fefquifpe- 
des ; funt alius , vnitate maioris.numeri fpedes: 
Ted-rpedes O.azr, O.arz , fune «quales:, ergo 
ferquifpedes 0.4zr, O.arz, funt «quales. ’ 
Quod &c. 

Item qu« funtvnius cuiufquam numeii fc- 
milpedesj funt alius, vnitate minoris numeri 
/pecies : fed fpecies funt «quales : ergo 2>i iemj- 
j Tpecies. Quod&c. 

DicoO. 42r,&0.4ri incrementa elfc «qualia, &dc- 
crementa «qualia. 

Demonftr, 

Nam ab «qualibus fpcciebus 0.azr ,'Oari, 
«quales dempt« femiipecies homonym«, re- 
linquunt «qualia decrementa. Quod &c. 

'| £t ab «qualibus fefquifpeciebus , «quales 

D 2 dem- 


Jfp. 

Jup. 
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dcmprx fpecies homonyma: ^ relinquunt atqualia incre- 
iiieota.' Quod&c. < ‘ 

Sint in tabula fobquadratrice, in tertia bari/ubquadra*- 
trices, fecunda O.^azr, ^ipenulthna O.^arz* 

Dico O^sair , O^sarz, cfle aequales.. 
t ’ 'Dimmjir- 

C^oniam in tabula multipliciu, in tertia bafi,. 
fecundus numerus 5-', & penulcimus 3-, ex ijf- 
dem vtrimquc vnitatibu$,'& numeris aggrega- 
ti, funt aequdesisequemultiplicant ^cies «qua- 
les, 0.<*2r , 0.arz j&fubquadratricesproducuRr 
«quales, O.^azr , (X-^arz. Quod&c. 
Vndcpwrec , quod &fcfquifuhquadratrice3 liint«qua- 
lesj&lemifubquadratriccsaequales; & fubquadratricun» 
«qualia fluit incrementaj & «qualia decremento.Qua: &c.^ 

f^poth, 5.. 

- Sint denique iutabula quadracricc, in tertia 5 afi-,qua^ 
dratrices, fecunda O.izazr , & penuItima.O. i 2<T2* ’ 
Dico , 0. 1 2^ 2r , & ( 9 . 1 2 arz. , elfe «qualem. 

Demonjir.. 

4 if. ij./;. I Cum fint enim «qualium fubquadratrieuir» 

I «qucmultiplicesj inter fe sut «quales.Quod &c.. 
Vnde conftat,quod&fefquiquadratrrces ftint «qua- 
les : & femiquadratrices «quales 5 & quadratricum «qua- 
b'a funt inc rementa^ & iequalia decrementa. Qu« 

Quare &c. 

Theor^ 




fup. 

def, ix»h. 
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Theor.i,Pro^»i, 

I N tabula /pcciora,cuiufquenumcri,induobus quibuf- 
que lateribus, vna fpccies, habet pro incremento, maC- 
fas aggregata s, in vtrolibet latere , fi qua? fiint prasccden- 
'tcs, atque totam vnitatc minus ordinatam, quam fitipfum 
latus : mafias inquam , multiplicatas per numeros tabula 
multiplicium, in bafi acceptos, vnitate miniis ordinaUu, 
qu^m fit alterum latus. 

Hypoth, I. 

Efto in tabula fpeciofa , in primo, & in quintultimo la- 
tere, fpecies 0.44; quam in quintultimo latere primam, 
nulh^ipecies praecedunt :& efto quarta tota 
Dico 0.^4, incrementum efle f4. 

Demonjhrat. 

Eaedem abfeiffiones totce,quibus vnitas,bina« 
def.idJ). j rius,& deinceps abfcindunturjetiamfcfquitot^, 
funt abfciflriones: &e«dem vtrarumque fiint ab- 
feiflaj necnon abreiflae quarta? . Sed prarter ab- 
feifliones tota?, vna eft vlteriorabfciffio fefqui- 
tot£e , qua ipfa tota abfeinditur : &pro qua poft 
abfeifias quartas tot*, & fefquitotg communes, 
ief.x 6 J}. I accedit tota quarta , fefquitot* propria: quse 
• fpeciei 0 . 44, eft increraetum, ad refquilpeciem 
1 componendam. Quod &c. 

/^ypoth.i, 

I Efto in tabula fpeciofa , in quarto , S in vlti- 
rno latere, Ipecics 0 . r$ : quam in vkimo latere» 

quar- 
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def. 7. !• 




elementvm 

quartam, fpecies praecedunt, tertia O. ri, fecun- 
da O. r, prima O. u: & efto tota vnitate minw 
.dinat;a,quam fii; vltiraum latus: quae profci^d^a 
ordine continue proportionalium totarum , cft 
ipfa rationalis, atqj vnitas u. Et quoniam 0 .r ^ » 
eft&in quarto latere, fumatur bafis tabula mul- 
tiplicium, vnitate minus ordinata,nempetcr- 
tia, cuius numeri 3 , 5 . • ' 

Dico O.r^ , incrementum efle , 0 ,^rz^ 
O.^r -h O.H 

Demon (ir, 

Ea:dem abfcifllones , totae funt , & fefquitotx: pro qui- 
bus vna pars incrementi 0 .ri taxabitur. Praeter abfeif- 
ftones totae, vna eft vlterior abfeiflio fefquitotse , pro qua 
pars altera eiufdem incrementi taxabitur . Rurfum prima 
pars incrementi, tot ex partibus componitur, quotfunt 
abfcifltones, tot£e, &refquitot«communes. 

Eft autem pro vna abfcifTionc, totae , 84 feiqui- 
totse, communi, eadem quidem abfcifl'a,ied non 
eadem refidua. Cumque tota: refidua eft r,fef- 
quitota: refiduaeft r-+ui quoniam 6c ipfa fef- 
I quitotavnitate maior eft, quam tota. Cumer- 
' go totie refidua tertia eft r3 j fefquirotse eft , rj 
i -h 3r2t#-4- 3r«2,-4-«3. Et quoniam ratio a:qua- 
j Iitatis,quantuml»bet multiplicata, femper eft ea- 
! dem: 8^ quantumlibct compofita, non variat ra- 
:,j dones, quibufeum componitur thuiufinodi au- 
tem 


s. p. 
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tcm eft‘« ad « , ad «2 , ad : eadem ergo 
^quantitas cft , atque uiSs 3 rui, qu« ^r:Sc 
’ ^ria , qua: jrz : Si r 3 -4- 3nu 3rui U3, 
quae rj 3n -+ jr & fefquitotie refidua 

tertia ,cft rj -¥ 3ri -+ ir -¥u. Sed tota: refi- 
dua tertia ,eft : ergo cuiufquercfiduje incre- 
mentum eft iri ~^ir Et omnium refidua- 
rum, idefty0.r5 , omnia incrementa fiint O.^rz* 
-+ O.^r O.U : totidem , quot funt abfciflloncs 
communes, tot£e, &^e^quicota^:5^ pars prima 
incrementi taxanda. . ^ 

Pfo V feriori abfeiffione propria fefquitorae,tota fit ab- 
feifia, cuius refidua vnitas :&mafla» O.ri ,vkcrior refidua 
fit ,ide(l u: pars altera incrementi taxanda. Quibus 
ex^artibus, totum componitur incrcmeniu fpcciei O.r^, 
qUodeiV, 0.3ri -+ 0,^r -+ 0.u-*.u. Quod&c.. 

' ■ J^poth, 3.. 

■ Efto in tabula fpeciofa, in quarto , & in quintultimo la- 
tere, fpecies 0.a^ri : quam in quintultimo latere proce- 
dunt fpecies, O.a^n , O.a^r, 0.44:&eftotota f4,vni- 
tate minus ordinata, quam fit latus quintuirimum : Si cllo 
bafis tertia multiplicium, vnitate miniisordinata,quam fit 
latus quartum ; in qua bafi , numeri funt 3 , & 3. 

Dico 0. 44r 3 , incrementum efle, 0. 3 a^z -*0. 3 
-►0.44 -+ r 4 * 


Dc- 
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Dcmonjhr. .* , • 

Pro communibus enim cotx , & refquitotje abfciifionH 
busjvnaeft pars incrementi: & pro.abfolfipnc vlteriori, 
propria {ciquirotxjeftakcra. Et prioris parcis incremen- 
ti, tot fune particula, quot Tunc abrcifliones communes; 
nemp^, quot abrciifa;, quocrefidux, quot quadritertiar: 
fingular particulae, fmgula Hinc incremeca quadricertiarum 
totae, ad componendas quadritertiasfefquitotae. 

Porro totae , & refquitotae, pro eadem abfeiP 
fione, eadem eft abfciiTa ; fcd non eadem refidua: 
& eadem eft abreifla quarta ; fed non eadem rdi> 
dua tertia . cumque reftdua tertia tot£, eft ;re- 
fidua tertia fcfquitotie , eft rs -4- jra 3r -+ «: 
&cumquadricertia totae, eft a^s J quadritertia 
ferquicotae eft a4r^ -+ 5<i4r2 ^ -*■ 44 : Si 

incrementum quadritertia?, tota; , ad componen- 
dam quadritertiam fefquitotae,eft s^4rz -4- 344/ 
-H 4^. Et omnia fimul incrementa quadritertia- 
1 nm totsB , ad componendas omnes quadricertias 
fcfquitotf , funt O. la^rz -^ 0 . -4-0.44, 

prior pars incrementi 0.a4r^. • 

, Pro vlteriori abfciflGone propria fefquitotj, 

abfcifta eft t , rciidua u : Si ab^rtlTa quarta r4 > rc- 
iidua tertia «3 : & quadritertia vltcrior propria 
fcrquitot.T , eft t 4 us ,vel f4:& eft pofterior pars 
incrementi 0 .a 4 rs - Ex quibus partibus integrum 
I componitur incrementum O, a4r^ , quod eft, 

j 0 . 344 T 2 


Digitized by Google 



: S E C V N D V M. 3 5 
O. 3 2 0. 3 44^ -+ 0. 44 f4. Quod &c. 

Hy^oth. 4 . 

Efto in tabula fpeciofa, in quinto, & in quartultimo 1 *-^ 
tere, rpecies'0. 43 r4: quam in quinto latere, pr^ccdut fpc- 
cies, 0 . 42 ^4, 0 . 4^4, 0 . r4 :&efto tota f4 , vnitate minus 
ordinata , quam (it latus quintum : & eflo ba(is tertia mul- 
tiplicium, vniracc minus ordinata, quam fit larus quartulti- ^ 
mum; in qua bafi (unt numeri 3,3, 

Dico 0.'43r4, incrementum cfie, O. 

-4. < 9 .r 4 - 4 - ' . ' ' ' • 

' • Demonji. 

O.^a^rix 

0 , 3 44r : 0. 3 4r4* 

0.44: 0.r4. . 

0 . 344/2 -4- O. 344/ 0.44: O. 342 r '4 -4- O. 

i 34r4 -4-‘0.r4, ■ i ' •• i • • . • 

Sed 0.44/3 ’ ^ 0.43/4 asqualiafunt incremc- ’ 

• ta: &:cfi 0. 44/3 incrementum 0,344/2 -+ 
0.344/ -+ 0.44 -4- f4. Ergo etiam O.43/4 
incrementum eft O.342/4 -4.0.34/4 -4-0./4 
-4- 14. * Quod Sfe. • *' ■ • 

Quare &c; . * ■ ' ' ’ >’ ;• •••• 


f. h» 

y. : 

-.f'. 'h. 

/up. 


’■ •• V. ' :.Thear:-^\ Prop. $, " ' - . 

I N tabula 4 >ccio(a , cuiufquc numeri ,' irr duobus ^quibufi- 
que lateribus, vna-fpeeies, habet pro decrcmentOjmaf- 
<as in; vnd.laterepr*ccdentes, multiplicatas per numeros 

E tabu- 
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cabula: mulcipliciuai , in bafi acceptos, vnitace minus or- 
dinata, quam iit alterum latus: proximam quidem mafTam, 
& alternas aggregatas ; reliquas vero fui)tra« 3 :as . Sed (i 
nulloe ilint prarcedentesj quod fpecies in ipfo latere iit^i- 
ma: pro decremento, habet femitotam, vnitate rainusor- 
dinatam, quam fit alterum latus. 

hfypoth. I. 

Efto in tabula fpcciofa, in quinto, & in quartultimo la- 
tere, fpecies 0.43 r4 , quam praecedentes, in quartultimo 
latere, funt fpecies, 0.a$rs > 0.a$ri, O.a^r , O.43: 
quarta autem balis tabula? raulripliciufint numeri 4,<J,4. 

Dico fpeciei 0.4jr4, decrementum cife 0.4431-3 — 


0.6a^rz -i- O.^a^r — O. 43 . 

T)emon[ir, 

I Exdemabfcifliones, quibus vnitas, binarius, 
def.i9.b } deinceps abfeinduntur, etiam iemitots fune 
abfcifiionesj praeter vnam propriam tota?, qua^ 
ipfa abfeinditur lemitota, & vnitas relinquitur. 

Quantum ad communes attinet abfcKTiones, 
cum exdcdi fint abiliiTa? , totse , & femitotx ; non 
eredem funt refiduae ; cumque torre refidua Iit r; 
iemitotre rciiduaeft r— «: &cum totae refidua.» 
*o.p. j quarta , fit r4 3 femitotre refidua quarta cft rq — 
4^3 -KJra — 4r-*.»: cum deniqj totae triquar- 
ta fit 43 r4 i femitotre triquarta eft — 1 443 r3 

-i- <> 43 ra — 443 r 43. 

Quantum ad non communem attinet ablcii&onem , E 

refi- 
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rcfida vnitas , vnitace minuatur, prof&fbo nihil remanet; 
critque r quidem, vnitas j fed r — ity nihil: & erit r4, vni- 
tas5(cdr4-~4r3 -+ (rr2--4r -«.« jniliih&triquartaqui- 
deni torte, eric-^3r4; fed femirotie alia viterior quafi tri- 
quarta 4jr4 — 4<*3r3 -*■ (tasri — a$ , nihil. 

Ideoque perin Jc eft , proprias computare femitotc tri- 
quartas, pro communibus ; atque vnam amplius adijccre 
triquartam nullam, pro non communi abfciirionc. Quare 
omnes triquarte jfemitot^, fuiit O.a^r^-^O.^a^r^ ~+ 
0.<Ji*3r2 —0.4^3 r -+ 0,<*3^ reuera pauciores, quam 
iplius toto; funt abreiffiones ; fed perinde tcquales , atque (i 
totidem numerarentur . T otte autem , triquartte omnes, 
funt 0.43 r4 ; reuera totidem, quot funt cius al^fcifiTiones. 
Et vtrarumque differentia , O.^a^rs -^O.Casrz ”+ O. 
4<»3r — O ^3 ,cft decrementu fpecidi 0 .<» 3 r 4 .Quod &c. 

Hypoth„i, . 

Hfto in tabula fpeciofa, in quarto, & in quintultimo la- 
tere, fpecies 0 .a^s ' quam prtecedentes in quarto latere, 
funtfpecies, Oa$r^ , 0 .mr$ , Oar^, O.r^z quartJC au- 
tem bafis tabulae multiplicium , numeri funt 4, 6 , 4. 

Dico fpcciei > decrementum eile O, — 

OjSaixi -i-Oj^ar^ — 0.r^. ^ • .-i rV;r;.. 4 



: K 


‘ , . ■ Demonfk: . 

I 0.6^lr^ : 0,6A^rl, 

O.^a^r: O.^r^, ' 

O.ds ‘j ; M E'..;! '.i. 

Q , 443x3 ^ 0, 443 f*— 0.43 : O . 

E 2 443x3 


> 
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j 4<i3r3 — G.6^42r5 w(9.44r3 — 0.r3.' 

Sed 0.43 r4, 0 .a^r^ , decrementa funt ar- 
qualia : 84.eft O.a^r ^. , decremcnnim O.j^asr^ 
--- 6 airz -+ ;crgo etiam 0.44/3, 

decrementum eft 0.413 /3 — 0 . 6 airs -+-0.44/3 
r-O.rs'. Quod&c. . ; 

K Bypoth, J. • • / 

' Efto in quarrultimo latere, prima fpccics O.43 : Sterto 
re*nitota tertia w3.' .1 

. Dico , decrementum iQ.ai efle W3. 

D'emc 7 ifir. 

Pro communibus enim tota:', S: femirofar ahfcinionr- 
bin, cjedem vtrarumqjfunt abfcilEE;St rn propofita fpecje 
0,^3 , refiduae nuHse : pro vkeriori vero abfeiffione, tot;e 
propria, vltima eft abfeifla, vnitate mkior , quamtota, id- 
eft,lcmitotaw?: & vltima abfcifTa tertia, propria tota?, 
eft w3. Qoarcipecici O.43, decrementu eft W3. Quod &c. 

Qjjarc &c. / * ' 

Thtor.:^. . . i 

T Ota qualibet, eft 4cqualis, aggregatis on^nibus mi- 
niis ordinatarum abfciftarum ipeciebus, & vnirati, 
acceptis fecundum numeros multiplices, in bafi fibi arque- 
ordinataiacentes. 

£fypoth^'^u.\ . .'i 

Efto tota quinta t $ ; qua miniis ordinata? abfcirts, 44, 
4 3 , 42 > 4; 4 3 quu:um ipecks ^ O.44 ,0.43, O.42 , 0 .Op 

: : - : i.! ' Om: 
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: S,^E iCrr N D'V. M. ^7 
0.«: Sieftobafis quinta multiplicium, cuius' nameri, jr, 
10,10,5. ; - 

• Dico f5 0 . 544 ^0.1 ot$s -+ 0 , 1 042 -4- 0. 5^4 

O • ‘W — f" ' *.* .. *. -■* •■•/V 

Demonjhatio. 

p.h. I 0.45 ,&0.r5,xqua!ia{untincrenienfta:qti(> 
^ j rum alterum j f 5 5 alterum ,0.544 r 045 
j 0 . 1043 0.54 -+ Ou» - 4 .«.' Quod Sic. 

[ Quare ’v • . . 

^ L — 

Th 'cor. 5 . Frop, 5 . 

D Emonflrare , qualiter acceptis toris, quarqiic mafla 
efta:qualis. v . 

Methodus Demonjkadartis '• ' 

Oportet in derhonftrarido , procedere v aprioribus 
bafibus tabui* fpeciof*, ad pofteriores 5 &in fingulis ba- 
ribus,ab extcrioribus/peciebus,adinteriores. ' ’ 

Porro in fingulis bafibus, pro prima, & vltima 
rpecie , vna dldemonftratio ^ item pro 'fecunda, 
& penultima j pro tertia, & tritultima.' Nam,vcr- 
.. ^ bi gratia, fecunda, qualiter acceptis totis demon- 
(Irabitur *qualisj taliter acceptis, atqualis d-icetia 
penultima : quia conl^at , fecundam , pcnulci- 
mam , dfe squales. ' • 

Sub hoc vno titulo, theoremata conucniunt innumera- 
bilia: cum enim tabula fpcciofa, fit praducibilis in infini- 
tum, habet maffas innumerabiles j ideft,'feinper plures, 
. ! ' “ quam 
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quamquotquifqucaflignaaerit. ^ ^ ^ 

Vna tamen eft omnium communis methodus demon- 
ftrandi > &: duo funt argumenta : vnum ,, ab jequalrbus cu- ' 
iufdam fpcciei incrementis 3 alterum ab a;qualibus decre« 
mentis. 

Pro vlteriori methodi ennarratione, dabimus triginta 
fex theoremata ; quae fufficiunt j pro vertice, & baiibus ta- 
buia: rpcciofic, vfquead decimam inclufiue : quaedam de- 
monilrata per vtrumque argumentum j qua?dam foliim 
per alterum'; quaedam denique^nc dcmonilratione. 

I. 0.«: f— 

Demon flr. i. . ^ ; 

4 * 0,U~+UZt, •/>. 

0 .«; M. Quod&cl ; 

. ’ Demonjk. 2, 

0 .<i. decreitienta fune aequalia, 

J* 0.« : m. 

def.ifi.h. mi 

jO.M.-f—w. Qpod&c.: : 

" 2 . O.ia: ti^t. ■ ! . 1 ! 

, . ( T>emonflr, r. 

4- j 0.2a 0,u -+ u: t2, ^ 

0*24:^f2 — O.tf— w. K •; 

•fkp. T.' 0.ui ir^,(4, . 'i : * ."'i, - Iri 

0 . 2^;/2rr.f. ’.Quod&c», ’ I. - 
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Demonfir. 2. 

' 1 0.42 , decrementa iiintxqualia. 
5* j O. la—Ou: mz. 



0 . 24: m^ -+■ 0.«. ' . . 

def.zl.h. 

W2; f2 -r2t . 1 

f4'P- j 

0,i«: t^u. 

0.24:f2 — f, Quod&c. 


3, 0.542 : 2f3 — 3t2 -V fi ^ 
Demonfir, i>. ~ 



Ot H 0.34 -4- 0.ti — H Ul f^» 

0. 542 0,6a-*‘0.zur+'2‘i 2f3. 

0.542 : 2 f 3 — 0.54—0. 2 »—». 

2 . 

0.54 : 3f2 — 3f . 

fup.f, 

j 

O.zu: 2 f — 2 . - . ! 

0 . 542 : 2 f 3 — 312 ^-+.^ QupdScc. 

Demonfir, z, . _ 

1 0.43 , decrementa funtsequalia. 

3 . 

0 . 342 — O. 34 -+O.W; f» 3 . 
0.542 — 0.54-+ 0 . 2 »; 2W3. 


0.542.- imi ~t 0.54 — P* 

def.iub 

2 W3 :2f3 — 5f2 -+ ^— 2* . ; : 

fup.x. 

0 . 54 : 3 f 2 — 3 f, 

fttp. p. 

0 .2«; 2r— 2. • - . 

0.542 ; 2 f 3 — 3 f 2 -f f. Quod &C." • 




19 



V. ' 


4 . 0 . : 
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4. 0 . 6 ar: — f, ' . ^ .1 

.' i • *■ D^monfifVVt - • ’ « ' 

I C?.42r ,iQjcrementaliiTif£rqua1fi:‘ ■ 1 • 
-• i O.iar -h 0,r -¥ t: 0.ai’-t- tii" ' - ' 

O. I lar -+ O.Sr -f 5/>> O.Caz’-^ <?/i. > 
O.i 2<ir ; 0.6ai — - O.cJr -f (ffi -— ’ 
f<^P’3’ 0.542 ; 2f5 — ‘ -!< f»' ■ " ’ 

_^P. i»' I * — 

! 0.i24r; 2 f 5 — - 2 ir. - : " V‘ • 

] 0.54r: f3 — Quod&c. 


t 


. . <• f-' 


5. h. 


fup. 3. 

/«P* a- 


Demonjlr^il 

O.air ,‘decremcnni fiini afqiialia. 
0 . 2 ar — 0.r:0.ai. 

0 . 1 24r — 0.6r:0.6ai. 
0 . 124 r‘f* 0.542 -*• ; ~ 

0.542 ; 2/3 3f2 “* V. - 

0.5r; 3 f 2 ~- 3 f.*‘ ^ ’■ 

0 .l 24 r; 2?3 — 2,f, - -* -c . 

0.54T ; 13 f." Quod &C. • ' ' ■ 

: Jl— • '. • 

I — ■ • *V II » I i< ,■ • 


-.i 


. , ' I' 


r, r. I 


I 




, r . r- 


■Pl 


J. 0.443 .• f 4 — ■ 

DemonJiK c. - • ' j 

4- 0.443 -+ 0.542 HH 0 . 44 '-*' . 

0 . 4 .■ 4 ' . i, * - . -V J 

0.44 2 ^ 2 *■- ' .»-«'»> —•*- - .■«..• p.- • 

0.542 ; 2 f 3 — 3/1 -♦ t, 

o.^s 


fup.p. 
fup. 3. 
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10.445 Hh If5 — ti: f4. 

1 0.445 : f4-r- 2?5 •* fi. '.Qu6d &c. 




< 5 ^.. 
a. h. , 

Jup, 4 . 

trx» 

H 5 - 

5. h. 
/«p. 5. 


0 «ii 42 r .*>t4«~f2, 1- .. 'Demcnjl.irn ; 

Oui5r, incrementa fime «qualia. . 

0 . 542 r-* 0 , 54 r.*+ 0 .rHKr; O.45 “<^5. 

0. 1 242r Hf* O, I lar ** Oj^r "+ 4; ; 0.44 ^ j ^ 

0. 1 24r: j— 2t,- - Cl^-r: ui'-—xt, ^ 

Q. 4 << 5 : (4—24.5 -+ti. , ; . ■ .. 

^ O-t 242r7t2fJ-^2t2: £44vZ(5*^f2. c i . ! 

O.i 242 r .( 4 — (2.Quod &c. . ' ^ Demonft^z, 
0,ai r, decrementa fimt «quaKa^ J. 1 . | 
0 . 542 r — O.ior-^OjrW^S,' . \ » 

0 . 1 242 r — 0 . 1 24 r [ X' | 

0 . 1 24r.; 245«;^ 2«. j I I — j > :.c . 

0.411^ 7 'ft — i 4 - 4 ^ j, — : .0 i 

0.445 . (4 — 2(5 -fr f2. — r;-'v . I 

0 .i 242 r — 2(5 -4 2t2.;(4-^:2(5 ^(a,' ^ 
0 .I 24 >V :(4 — (2i pUOd StC. : • 7 ' . ‘ . 




V « • 


7 - 


4. h. 

fup.^,.’ 
’ u 

/14.5. 

/«f . y. 


0,5 044 : 5(j — 1 5(4 -*> 10/3 ti f .V 
Oemotiflk^ 

0.$a^{p;*i%iQa^rt,0,ioai ^0. 54^0.ii|4-»: (5. 
: .0.5044-tO.iir 2<?/^S -+0.r2b42 “t0.d^47p0. 
rf '+i.® 'O.5o4i.50(2 “^.50^ 

0,12042:40(5 — <JO(2-+20/. /:,0 
0. 1 2 045 ; 5 0(4 ^0(5 -»■§ D(2. : b : .C ] .1 . ^ 

iO.O F 0.12» 
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/up.p. 


8 . 


3. b. 


fiip. 6 » 

/HP-4- 

fttp.x. 


9- 


3 » b, 
/Mp.tf. 


E L EME N T V M 

0.12«: I2f— 12. . ■ ; : - V ; 

C?.<?o44>+3dr4— 20f3*f2/: 1245«' '--‘J 

O.3044-+1 5/4— 

0.3 044 ; tf/j — 1 5f4-+ 1 of3 —f. Quod &c. 


0.fo<»3r: 3f5 — 5f3-fzf. ■ ^ ‘ 

" : - Demmftr , . > . ^ . , j . 

I 0 . 44 r, decrementa lunt aequalia. > ' ' 

0.443 r 0.<j42r -i^0.44r O j- : 0^. 
0,iioas r— *0.i8o4arH- O.izoio'— 0*3or: 
0.3 044. ' " * . • ' 

0 .l 8 o 4 zr: I5f4— I 5 f 2 . 

O.l 204 r; 2 of 3 — aof, 

0.3 or: ijra — i5f. ^ . - < 

0.3 044: <j/j — 1 5f4~n orj — .f. .. • I 
0 .i 2043 r— 15^4^ 20/3 — 

10f3— f. 

|0.l2C43r;dr5 ^lof3-f4/; 

}0,6oa3nst^^^St$-itt. Quod&c 


0.3042r2:r5 — r. 

Demmftr. 

04 i 3 ra» decrementa limr «qualia. . 
0 . 342 r 2 — 0 ,$ art -*- 0 jr % ;0.243r— O.43. 

1 * O.iSoairi — I 8o 4T2 -+ 0.^or2 :0.i 

0.5043. 

0.180^2:15^4^1312. 

' O.^ori: 
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fif . . I 0 ,^or% ; lots — 50W -n o«» 

0,1 2oa^r:St% — i of j 

0,5043.1514— 30f3-i.i5ix. 

. 0 .i 8 o 4 ^ra — 15^2 ^io/.*5if5, 

— X5/4-f»or3~i5/2H.4r. 

O.i 8o4ir2 ; 5f5 — 5f. 

0.3^042i'2 ;f5 — f. QMod&C. 

, 10. 0.1245 :2f5—5f5-»-5t4—f2. 

II.. 0.5o44r:2i5— 5f4H-3f2. • , 

12. 0»5p45r2.*l5— f2. " 

15. 0,4245:517— 2 H5-nif5—7f3-<^f; : - • . 

. 14. 0.8445r : uy — yt$-^yt$ — 2f. . 

^ 15. 0.2io44r2:2f7— 7i3-+5t. 

16^. O.^ 2 oasri :^ty-*yts — lot. 

ly. 0.2447 ; 318 — i2f7H-i4f5 — 7f4-flf2. 

.18. 0.l5845r.*5f8-- 1415-+ 2114 — iof2, 

19. 0.i5845f2 :f8 — 7f4~+5fz. 

20. 0.84044r3 :3i8-f7f4 — lori. 

^ 21 , 0.^o. 48 : iqi9^45r8-+5or7~42f5 -+ icv 

3f. . . 

22. O . iCaayr : 5 fp-r- 3o/7-+53f5 — 5cf3-+i2f, 

23/ 0.1 25o45ra .• 519 — 6 $t^~i‘lootS — 42f.^ 

24. 0,252O45r3 ;5fp-»2if5-rrliof3-+84f. 

. .25; 0.53O44#-4;f9H-2(M3.-T;2if.. . . 

25. 0.2O49;2 fto — iof9-+i5^8 — I 4/5-*loi4 

— 

F 2 27.0.180 
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27 . 0. 1 8 o 48 r ; 2 ti t> 6 Y 441 

28. 0.3 6 oajri :/lO-!-2rt(S 

2 9. O.S^oaSrs •.'U OH-jfS^yoi^,^2i 2? j . ; . : ,• 
,j Oi ■ O. \ 16 045 r4 : n o*n 0 / 4 *- 2 ■H 2 ^^ - ^ 1 .0 ! 

3 1 . 0 . 66 ai o: 6 tll 3 jf 1 0-4.5 

35f3-+5^ • ' ' ;• '• •' •- Oj 

S 2 . 0,66oa<^r: 6n 1-^5 Jf 9 -n p g;-;-! jyof^j n-a? 

-'-5or. - - 

33 . 0.^9oaSri:iti l-^66tj-t-i2ot$-^i^ 

34* C>-i52o47r3:f.ii-4-iIf7^irof5TH^^f3~-ioof. 
35 . 0 . 23 io 4 <?r 4 .'fi i-fj 5 f 5 — 23 1 / 5 - 1 . i' 7 j>; .-t 
3<J. - i 

Et in infinitum, eadem methodo’ fupra tradita ,poteft 
demoBftrari , qualiter apeeptis^ tocis, ,q«fc 4 jUe’mafla eft 
a'qualis. - s - ^ , ,v;- . . . • , < 


■j.' - 

• Theor; 6. Prop,‘6. • > . ' . 

D EniqnftrarG j qualitGj^i acceptis Icmitotis , quccquc 
maflacft aqualis. 

‘ ■ ■ l 'MetkDemonJlr, - . 

Oportet prxfupponere-theorcmata demohftrata in- 
p j arcedenti,.fija cuiufque maffe propria : deinde totas re- 
foliicre in icmitotas , pcr<^^ 1 9.A, & per ^,v, vt fequitur. 





ti: 
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«5 1 +- ^ Av. <. .'. .i,- 

f4 ; w4-f4»?5 i •. f c 1 .C) .C )• 

^5 "Wl“+5>»4-t:IlG;{tf3l4-tOf^^H:5^w4^?;’Xv4rol/^ .i ’ 

t6 :Tn6~*6m^-^i^m/^-+i,o?ni-^l^mi-*6ni ^-^: — 
tj : 2*«5 4'5*5«^4'-^ 3 

H-». • 


r 8 ; w 8 -+ Smj-^2 8 w«r-f 5 6'm$ r»* / 4 i 8 ^ 4 ’ 

: .•h-8»2“»'«.' ►- •;.<? . *7V O.'.' 4-» 

t9 : w?p-+ pw8 -+ i6m-j -+ %^m6 -+'l2(5'w5'-+, I2(>W4-+ 
84»»3-4-j5»*24p»#-+<#. :.i.;-r. j j .^: 

^I o :mio-+ 1 owph- 45 »? 8 h-i 2 omj-^xiom 6 -^ 2 5 2 ;» 5 ' 
H-2IO»?4-H2O>»3-P45»»2-i-I0W-+», , .‘- ■' 

^II;wil-+iiwiOH- 55 ^P “+ I(5’5 w ?8 -<• 3 3 07»y H(* 
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20. 0,l2oa6r^-+l ot^ iO.lS cxa^r^-^t 6 -*$tz . 

21. O.54io-f3no-f24f7-+ 241^ : O. 504 pr-<- lorp 

22. O.5o4pr-+5f-p-+po;5-+25f : O.27048r* h- 35'^7 

-+ 84 rj. 

23 . 0.po4Sr2-+8f7-+57f3 ;0.24047r3-*4or5H-25f. 

24. 0 .l 2047 r 3 -+i 5?5-+2 Jf: 0 . 2 l 04 <Jr 4 ^-f 7 -f 3 pf 3 . 

25. 0.3 045 r 4 -i-(?r 3 : 0 . 3 (S’ 45 r 5 H-f 5 -+ 5 f. 

Et alia huiuf Tiodi proponi poflfunc innamcrabilia : qui • 
bus in fingulisdemonftrari potecrr, quae , & qualiter acce- 
ptae totae, /pedes in eadem baG vicinas , aliquaHter acce- 
ptas, aequales faciant ; . ^ 


. ' Theor.io.Propjo» 

* ** • ' * *.»•.- * 

•' * , * . * ■ I 

D Emonft rarejqux,& qualiter acceptae feniitora’,rpc- 
cies in eadem b^G^ vicinas,aliqualiter acceptas > 
aequales faciant. • 

• pro innmr.erabilibus theorematis huius tituli, viginti- 
quinque proponimus, 6t vnum dcmonftraraus , ad often- 
Gonem methodi 4 ^ - v - • ; = r. .O ; .. >. 

i. 0 . 242 -+w 2 Hr;j}r:CX 44 r; \ ? v- •> ' . •- 
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. : . , T>e^n(hr, . i 

0.5’4Z : arW 3 :" :t /. v: 

: . • t'...*. 

6. h. r . 

O.iiar . 

v ' Oiiiar-^Sml — . 7 . 

: 0 .izar — Smi 

0. 41 .* O. I I4r 3 w a ^ • . ;•; 

O.zaiiO.^ar — ttjz — m. .p;.f)f. 

. (9iMar+w»2M-w ;(9.4<rQuod&;c. - ; -. , 

2, 0 ,za^-+ms-+ifni-*m : 0 . 6 air, 

5. 0 . 6 a‘^~i-^m^-»-S?n^-i- 6 rm-+m: 0 ,i^a$r,r, . 

"4. 0.iza$r-+m$-+smi-*-}m : 0 .lSazri . , 

5. 0.545-+3^5:h-iow4-h ow3-^2w2;0.3 ca^-+m, • 

d, ,0.i244r4-w4 +4w3'+^w2-<-2?»:0.2445r2, , ^ 

7. 0.545-+3»»5-i-i2W5H I 5 w4h- 4»»3 :C?.3545r-i- , 

... _ - . 

8. 0.i245r-+w?5H-5»a4-+8w3-H4W2 ;0.3o44r2. 

9. 0.l844r2-fW3^3war+2w: a 2 443 r 3 . 

10. 0.(J47-+3W7-vi4w5->2iw5H-7w4-f w: 0.4245r 

■; . -+-7»»3-+3(»2, " ■ . ’ ,' ‘ T 

,I I. 0.ii45r-ww5-KSfl»5Hri 2w4-t8j»3;C?.3^<<5^^r*'^* 
-f2w. ■ ' 

I il 0.i8a$ ra-+w4 -f 4 W3 5 w2 -*• 2 w : C?*3 o44r3 . 

' 13. ^>.3 048 -+ i -h’8q»» 7 -+ 140^5 -4- 5dw5,-H. 

20W2-+9»a:O.24o47r-^7ow4-*-40»a3. . » 

14. 0 . 6 oa-jr «*• 5^7 3 5w5 r* 84^5 7°^4* 

?: C?.2I04^w» 
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0.2 l 0<I5W-4- 1 OW5 -+ 3 0W2-*- 4W . 

1 5 ,0.3oaSr2 2W 5 15 ms tOAj^V^ 

2^ • ' 

16. 0,i2ca^ri-*2omi~^i 6m\ 0. 1 5 orf4>-4 -f w 5 . 

-♦ 5W4. 

17. 0. io<*9-4-5w9-h-3ow 8 -+tfo»»7-^-284?<y-H-20W3 

-+ 1 0.90ii8r-f42»»5 -f 3 0W4-+ 3^. 

18. O.5o48r-+5w8-^4ow7 II2W<’ 112W5 «i< 

1 8 w: 0.24047^2 -*-20w4-+-So^3 -*-7W2. 

19. 0.9047r2 -*■ 7^^ "** 4^^ 5 "* 80W4 "*■ 4®^5 •* 

0.2 io45r3 -4-27^2 -^2 2W. 

20. O.i 204 dr 3 -4-20W3 -I- 3 “*• : 0 . 1 8045^4 

— +-W?^ — ♦■ 5 “<■ 5 ^4" * 

21. 0.6’4I oh-3wio-«-2o;w9-+45»>6-+24’»7-*3ow4 

-+24w«3 :0.5o45)r-4-42w5-t-3 (JW5-+9W2-+5W. 

22 . 0.5o4prH-5w9^-45w8^i44W7T+i68w<r-+72Wa 

-+l : 0.2 7048r2 -i- 3 <5^^ 5 1 8 

23. 0.po48r2 8 w7~^5 £ 28^5" ■;•■ 8ow4~^ 2W.* 

0.24c47r3-+d3 W3 H-5IW2. . ' - 

24. 0.i2c47r3-+4cw4-4- iimi : O . ijoaSr ^ 

> ^twy-»-7w5-+6^w5-+24w. ' ;• - 

25. 0.3o45r4-+8w2-+8w;O.3545r5-fW5 5^4 

-+ 4W3. • ' 1 / 

Et omnino in qualibet bafi fpcciofetabulasjproponi, 
& demonrtrari potcft,qus,& qualiter accepta femitoif, 
fpecies vicinas, aliqualiter accepta? , aquales faciant. 

* H a'^ Theor, 
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^Thcr.ii,Prop,ii,. 

D ^Etnonftrarc^quae^&qualiccr acceptas rerquicotat, 

* fpecies ia eadem bafi vicinas, aliqualiter accepta^ 
zquales faciant. , 

Sub hoc titulo vigintiquinque proponimus theorc- ~ 
mata, ex quibus vnum dcmonftramus,ad oftenfionetxLf 
methodi. 

1. 


DmohJIr. 


7. b. 


7. h 


2. 

3 


0,642 —9^2-+ 13^ — 6, 

0 . 6 ai-^lqi-*- 6 : 2^3 — 5^a-H-i3^# 

0,6ar ;^3 — 3^2-+z^, 

O.lzar :iqi — 6q2-+j\.q, 

0 .i 2 <»-i- 9 q: a^3 — 5^2 -+13^, 

0 , 64 Z'^lqP'-^ 6 : 0 ,liar-ir^q, 

^ 0.2ai-^q2-+2 :0.4/*r-f3^.Quod&c, 

0 , 2 a}-*-qSM-^q: 0 . 642 r-+^q 2 -+ 2 , 
0.544-+3^4 -h 3 o^2-f5 :C?.2443r-nd^3-f23^, 


4. £>.i 2<*3rH-^3-+ 2^:0. 1 842r2-f 3^2 , 

5* a(5■45-^3 ^5 -4-50^3-+ 3 i^.'0.3O44r-+2o^4-f 58^2 


6 » 0 ,lia/^r-+q^-i-^q 2 : 0 . 2 ^$r 2 -*^^-*- 2 q. 

S. 0.ia<f5r-»^jH-8^3 : O.3O44f2-»-50-v442 ^ 

10, O. 


Digitized by Googie 


S‘E C V N'D • <n 

10. O.Say-t. 5^7 lo -»■ ‘ 

11. O.HA 6 r-* qS -¥ 8^3 

-4-^2, ; . . . 'I t . - • ' * 

12 . 0.i8<i5r*-+/y4-+j72 ;0.3044r5-f'475-+27. • 

I j. O.5048-+1 5^8-+ 7oo^d-+ 2 17074 -+820^1-+. 10: 
C?, 24047 r -4-15077 -4.i<f2475 17. 

14. O.Soajr-^ 5^7-^8475 -t-$oq2 :0.alo45r2H-3 J75 

-4.7074-4- 1 073 -4.47* ' 

1 5 . 0.9045^2-4-575 -*4573 .‘0. 1 8o45r3 -♦ 3 074-^1 572 

“fr 57, •■ * ■ ' ’ 

15 . 0 .i 2045 r 3 -+ 574 -fi 57 ; 0 .l 5044 r 4 -+ 75 -<- 2072 . 

17. 0. 1049-4-579-4-30077-4-1 30275 -+82073 -+ 937; 
■ 0.9048r -*■ 5078 -*- 81275 -+ 129074 -+ 34872 

— (- 1 o* 

18. 0.5o48r-4- 578 -f 1 1275 -4- 8073 ; O. 2404yr2 

-4-4077 - 4 - 1 1 275 - 4 - 2 074 772 - 4 - 1 87. 

19. 0.18047^2-4* 1475 -4- 10574-4-447: 0.42045r3 

-+ 8475 -+ 8073 -* 5472, 

20. 0.i2O46r3-*-575 -+3572; 0.i8o45r4-+75-»- 574 

-»•2073 -+157, 

21 . 0.5410 -+ 371 o-i- 12578 -+ 1 30275 -*• 123074 

-+2797»H'5;0.5o49r-+4079-+ 59577-+ 154875.’ 

22. 0 . 5 049 T-+ 5 79 -+14 477 -+18074-+ 157: 0 . 27 O 48 f 2 

-+ i|, 5 7 8 + 1 5 8 7 5 -I - 3 57 5 -f 2 47 3 H- 7 2 7 1 . 
23,0.9048r2 -+ 877 -h 1 2875 -i-6lql^iq.O,2^oajr$ 

24. 0. 
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.24. 0,1 2 } O.xi h- 

40^4-4- 1 242-t24f. ^ r. -J 1 . \ . : 

2 - 5 » PrS c 4 <Jr 4 -:i- J 44 -t^f vp. 5 <J<* 5 r 5 -^^ 45 -^ 44 |-» 8^2; 

‘ Pofluhc hjEC , & alia huiurmbdi, fub hoe tiiulo dcmon- 
ftrari, in infinitum, iuxta traditam methodum : vt omnino 
pateat , qu^ , &rqualiter acceptae fcfquitotae , ipccies tti, 
eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas «quales faciant. 

Theor. iz.Prop. 12 ., 

D Emonftrarc, qu«, & qualiter acceptse primi late- 
ris fpecies, binas quafque fpecies in eadem bafi vi- 
cinas, aliqualiter acceptas, «quales faciant. 

Sub hoc etiam titulo , vigintiquinque proponimus 
theoremata, cx quibus vnym dernonftraraus , ad often- 
fiohem methodi. 

I. 0,ai~^0,a\0,2or, Demonftratumellin 8.h. . < 
X. O.ta^ -+0.3<i2-+0.<i ; 0 . 6 azr. Demonftr. ibidem. 
3. 0 ./< 4 ^‘ 0 . 243 -+ 0 . 4 i .0.443 r. Demonftr. ibidem. 
4» 0 ,j^asr-^ 0 .a 2 ^ 0 .a: 0 , 6 azr 2 . 

T)emonfir, 

8. fc. 0 . 443 r;O. 44 '^O. 245 -+O, 42 .- 

Q. 443 >-f(P. 42 -+ 0.4 ; 0,44-^0.243 -+Q. 241 -+ 0 . 4 il, 
0.<)42r2 .0.44-f0.243-f0.242-+04. 

I 0.443 r-+ 0.42 -t 0 . 4 : 0 . <S’ 42 r 2 , Quod&c, 

5 . 0. 54 5 0. 1 5 44-+0. 1 04 3 ; 0. 3 044r-+0.4. 

5. 0.544r-f0.243-+0,342-f(?.4;0.t 243rl. 

7. 0.2 45-+0.545-t0.544.fl.i245r-fO,4a., i' 

■ . 8. O. 
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8 . ,% 0 .ix*Jr+ 0 . 5 <« 4 -»( 7 .ioi»j W 0 ; 4 i< sft| 6 i» 4 ri 

p. 0.3 044 T 2 -♦ 0.845 -*O. 542 ;O. 4043 rj -+O.| 4 . 

10. QMl ^o. VI AS 0 . 2 i 45 .-^ 0.4:0.424(fr ^ 

•+ 0 . 745 . . - ^ 

11. 0*1 2(tSf -+0.(T45 -4-0*1544— 0.845 .* 0»5 (J45^i' 

-♦0.542 -* 0 . 14 . 

124 .0 9 a$rz-+ 0 .iaf-^ 0 .saz^ 0 ,a: 0.1] a^r $. ' 
I3^ .0.348-+0 .i 247-*.0 ;i 445-|. 6.242 » 0.2447r 
^ 0.744, •> .* • ' ' 'i-' : 

14. -;0.I zifjt 0.745 -♦ 0.2 145 -+ 0. 1444 •+ 0.4: 

O.^vaSri -+ 0.745 -+ 0 . 542 . 

15. 0.545r 2 -4^ 0.2 44 -4.0.445-+ 0.4 2; 0.i245r5 

•.“♦Ou#, '' ■ ' • ■>- •' f;. J'?. .'ir-* . i 

15 . O 2445r3 -+O.442 -♦ 0.54:0.3 044^4 -^6.44 " 
-+O.243 . .!. :■ f .if H*< • 

17, O.i 04 p •+ O.4548-»O.5047-fO.2O43 :O,p048r 
' •+ (9.4245 -+ 0.34. -- 

.18., 0.3 O 48 r-+ 0 . 2 047-f O.7045-+O.5 545 ^ 0 . 1 04 jH. 

O.p 4 :O.i 2047 r 2 -fO .3 544 -hO. 4043 *^^ • 

Ip. O.po47r2 -* .0.4245 -I. 0:10544 -1' O.4043: 
Oi l045r3-+O.2642H-O.2»4. 

20. O. I2045r5 H-O .2 043 -f 0 . 4542 H- 0 , 154; " 

0. 1 8 04 5 r4~f0.54 5-^0.1544. • : “ 

.21. 0 . 14 1 Q -hO. i 04p -J^O. I 5 48 4 0 . 1 044 ; 0 . 2 04pr+ 
.• 0 . 1445 -^^ 0 . 342 .' ■' 

**• O . Soay ^ O:jSAS -+ O.*o 43 

-* 0 . 2 .ij. 42 ; 
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t ;. 0 ^ 9048 rz-t 0 . 4 z<t 5 -f 0 . 5 o 44 'f 0 .'j 4 . • 

23, 0.^oa8f'2~+Q,^Saif-hO,l6Sa^ ^ 0.8oyt^-JFOsZj4: 

^ rO,.a4o47rj-+0.rrQ43-T* *0.5i424 r - • • ' .'. 

2^. Q, i20ajrir+0,4oa^*-i-A iiya^MO. 1242 V • - i 
0.2i04^r4-+C?.746-+0.ii45-t0.4p4;.« ' * •• 

25. 0.3 o4dr4-+ 0.84z-i^.i 34 .0.3 ^4jr5 -s. (?.544 • 
-^0.1043, 4^. i 

Etfllia deinceps propoli pofllint, &demonftrari: St 
vjiiuerfalircr poffibile cft cfccnonftf are, qiiSe,Sc quaJiter ac- 
ceptse primi lateris fpccics , binas quafquc ip^cies, in ea- 
dem bad vicinas ^ aliqualiter acceptas, squalcsfaoianc . . 

*■ I > ■— ■ ■■ ■ ■ ■ ; I , * , ■ ^ I ■■ ' 

j . . Theor. 1 S-Prop. . i*>‘- ■ • ; . 

I N tabula fubquadrairicecuiufque numerf,&in qualibet 
, bafi ,iubquadracrices, & sque prdiaaqa.cota , ioraiax. 
componunt, vniiate plus ordinatam , . y.. .c .0 - 

’ PPypoth. ‘ / 

In tabula fubquadratrice , in fecunda bafi , Cntfubqua- 
, dratrices 0.4 2, {?. 2 43 ,<?«rr/fitquetotalecunda; /2 jtota 
tertia, t3,. ' vix.'- • 

. r> Dico 0 w< 2 -+ 0 . 24 >- 7 *- 0 rz-ir 2 ,;f 3 . •' Tv:-. 

* C ** • 

%/e?nonjb\ X •+ i\ 'jiic- 1-*- 
I wj r; n; f3. .;r, • .i. '• .c 

2 -f. \t*'yt — M.\t2jr3— fZ. 

, . Ergo r3 — n ■> cft ^toties >2 ,.quotiescft /— «;ideft, 
quoties relinquitur ipfe numerus r, viiitace dempta. Sed 
cuiufque numeri tot lunt.abfcilfioncai^quotusdpfe rclin- 
. ^ . quitur. 
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quitur,,vnitate dempta*: nara binari/i vna tantumeft,^- 
fciflio, qua vnitas abfcinditurj ternarijidujf, quibus vhitas> 
&^bH)anusabfcinduntar j &fic deinceps: ergo — ti, 

cft toties fz*, quot funt ipfius r. abTcifliones . i* • 

Pro Ungulis autem abfeiflionibus . 1 1; lii.} 

f- az-i-jiar-trzuz..^ 

Ergo pro omnibus-. . ... •n.j 
OMZ-^Oiiar^Ojz --r£i.’'nck? ^'vlilx'/ 

Ergo communiter addendo la.. ^ 

0.az-t:0.zat-+0j:2^/2:e^. Quod&c. 
Qjarc&c;i. ; : ; ni ' i.r 




Theorema ,i 4 . Prop. 1 4 . 

T ^Ota qualibet i ertxqualis quadratri<ii , in primo la- 
1 tere, in baii proxime ^ninus ordinata iacenti j voa 
cum alijs ma(ris;,inpriino.latQre,in bafibus inferioribus, - 
t>i vcrticc, acceptis aliqualiter, &vnitate. i*; ,7. 

HypotW, 

Eftotota tertia (5 „ ’ 7 ’ • 

Dico f 5 , cfle aequalem quadratrici in primo latere, iq , 
fecunda bafi , vna cum alijS,6tc. j; 

. ; Demori flr, • ■ .1 ' . .. ' | 

4 - [ ti : 0,%air, yna cpmalijSj.Scc. . 

def. 8 ^. j 42 edinprimolafcrc iurccunda bafitabulatpror 
I portiona*ium, . . - 

dcf.ti.p I 42 e(l; ibidem in tabula nomifiutp i > -«a • 
rfc/.p.a, j o*az ell jbidj^to.in tabula fp^dbfrw- ^ 

' • . ; ~ ‘ I O.ai, 


Digitized by Googie 


ELEMENTVM 

defAhx. eft ibidem in tabula iiibquadratrice. 
dej\x^.i O.^di cft ibidem in pabula’ qoadratrice . - 
. ‘ fj eft aqualis/qnadcatricijin prima latere, in fe- ^ 
eunda ba(i,vna cum ali^&c. QuodSzc. 
Quare&c. • • '• •• 

Theorema i^.Prop^l^, , 

Q Vdibec fubquadratrix , in primo latere , vna cum-» 
tota aque ordinata, atque fua bafis, cft ajqualis fub- 
quadrarrici, in fecundo latere, in fua bafiiacenti, 
yna cum maflis, in fecundo latere, in bafibus inferioribus, 
acceptis aliqualiter , & tota . 

Hypoth» ■ 

Efto fubquadratrix 0,ai , in primo Iatere,in tertia bafi. 
DicO Ojti , vn^ cum tora tertia, aequalem cf]^ fub- 
quadratrici ; in fecundo latere , iri tertia baft iacenti , vnio ' 
cum alijs , &c. - • • 

pTiOpar, 

Aflumatur fpecies, in fecundo latere, in quarta bafi, fe- 
cunda, & quartultima , r. 

T)emonjir. 

O.ai r incrementa fiint aqualia . 
a. h, 0.ai > vnacum&c; 0 . 342 r, vna cum ali/s&e. • 

7. p. 42r cft fecunda in tertia bafi tabula? proportio- 
' nalium . 

ief.w.p. 5 42 r cft ibidem in tabula nominum . 

^/.11.1. C?. 3 42 r eft ibidem ia tabula fubquadratrice. 

' ■ '■ ' ^ - 0.43, 
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0.ai > voa'^ eft xqailis /ubquadracfici^ in ifh 
eundo iatcfc , io temaban^ voa cum alijs» &c. 
Qijpd&c. 

Quare &c. - : - •.■* • 


■ Thor. I Pref. i S, 

S I aliquot quantitatum , fecunda ad tertiam, fuenc (tcut 
prima cum vltima ad iccundam dempta vkimaj& 
tertia ad quartam, ficutprimacumdupla vlcimaad fecun- 
dam dempta dupla vltimaj & quatta ad quintam Heut pri- 
ma cum tnpIavJtima ad fecundam dempta tripla vltima; 
^ lic deinceps rfque ad vkimam : erit prima cum fecunda 
ad fecundam cum tertia, (icutprimacum vltimaad fecun- 
dam^ & fecunda cum tertia ad teittam, cum quarta', ficut 
prima cum dupia vlcima ad fecundam' dempta vkimas& 
tertia cum quarta ad quartam cum quinta, ficutprima^ 
cum tripla vkima ad f^undam dempta dupla vlrimas^-^ 
fic deinceps* 

f/ypoth. 

Sint aliquot quantitates a, • - : : - 

hic:a-i-e’yh — e. ’ ' ' . ' ’ . . . .. 

c%d : — -'ze. ■ ^ ' > 

Dico4“*^; a-f-Cy i. 

‘ - Demonjk, 

hypitb. ^ y*y C, 

I comiertcndo, componendo, & permutando. 

' I 2 
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\ a^h‘ylr^ci:a^^^k Quoddec. < : ' 

. Dijcp b-^c^:.c^di ,J 

Demottjir. * . 

hypoth, 1,-c: a-^ei {> — e, 

%:p^~. h~i‘C^..£i.a’rtl>yh—^, _.. : 

hypoth. Cy d : 4-+3^?J ■* . 

a.p. cf ^dt a-^iei^a^+Jt.) , • : m 

p. p.- f-*d: . Quod&c.- 

D\CQ:cr^^ d-^ei.\tk-r^eib — ?f. tc* 

- ' y . . ,DemonJhr. . ■ ^ ,, * 

)}ypoth.' c\ d: 4-+2fj - 2 tf. 

2 ./>. fH-d; d: a-i-b-y b—~i€, 
hypoth.' "d; e: a-h^e^ b—^e. 
i,p- d'y d-i-e: 4t3pj a-*-b, ... 

■p. p. c-^dy d-*e:. a-*i€'y.byie, Quod&^. ' 

. Quare &c. . . 

— ■ II. ' ii ,. > i. Hj l * I .fi m 

Theor, ij.Prop. 1 7 . 

S I aliquot quantitatum,, fecunda acJ tertiam fuerit, ficut 
prima cum vititna ad fecundam dempta vItimajSl 
tertia ad quartam, ficut prima cum dupla vitima ad fecun- 
dam dempta dupla vltimaj &fic deinceps vfquc advlti- 
mam: fuerit autem & prima aequalis vitima?: erunt totideni 
quantitates&vna amplius, prima feorfim, prima cum fo< 
eunda, fecunda cum tertia, tertia cum quarta ,& deinceps 
binf aggregat*, & demum fcorfim vitima 5 quarum fe- 
cundaadtertiaBi,efivt prima cum vitima ad fecundam 

. " ; dempta 
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dempta vltiraa j & teitia ad quartani , vt prima cum dupla 
vitima ad fecundam dempta dupla vltima j 34 fic deinceps 
vfqucadvitiinaro. i 

^ypoth. 

Sint tres quantitates a, h, c, quarum 
l>yc:a'^c;b^c. * . 

a:c. ' . * 

. Dico quatuor quantitates efle 4,4-*. c, quarum 
4 ^ 5 ^ -+ c : 4 c j 4 ^ — f . 


Demonftr. 

16 . h\ I 4-«-^ • 4-+C • 

bypoth. j 

a^+b^b-^c: a-^cya-*"b — c. Quod&C.- 

DiCO^-^f ;c;4-4-2c-<<-4.^ — 2C, 


hypotb. 

x,pt 

bypoth. 


b^c :a-*-c^b^c. 
b-*c\cia-^b^b^c, 
b-*c:a-+k 
c:b~rc. . . 

tcib, ' ' 

4-+ac;4-+^. 
a-*-b — tc:b — e, 

^r;r;4H-ac^4-t^— 2f.' Quod&C.^ 
Quare&c. . , . : 


* 






Theor. 
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’ . • Thccr. 

I N vpaquaquehafitabuke rrniltiplidtttn^rior qt^ticas 
^ ad pofteriorcm vicinam » eft vt ordo prioris a primai^ 
ad ordinem pofteriorisab vltima. 

T>emenjh\ 

I Quoniam in fecunda baii tabuix muttiplidum, 

I fune tres quantitates, quarum fecunda ad tertiam, 
j eft vt prima cum tertia ad fecundam dempta rcr- 
1 1 «a; & prima eft arqualis terti2;&: in tertia bafi,funt' 
I ordinatar quatuor quantitates ex fecunda bafi dc- 
fumptse, prima fcorfim, prima & fecunda, fecun- 
da & tertia, & tertia fcorfim : ergo etiam in tertiojk 
bafi,fecunda quatitas ad tertiam,eftvt prima cum 
quarta ad fecundam dempta quarta 5 & tertia ad 
quartam,eft vt prima cum duf^a quarta,ad fecun- 
dam dem j^a dupla quarta: &fic deinceps often- 
detur in fingulis bafibus. 

Eft autem invnaqnaquc bafi tabuise multipli- 
cium , prima quantitas vnkas , & vltima vnitas : & 
fecunda quantitas eft ordo bafis,idcmqueordo 
ipfius quantitatis ab vltima . Er^o in quarta bafi, 
prima quantitas, qu(e eft quintultima,ad (edidam, 
qua: eft quartultima, eft vt vnitas ad quaternariu : 
fecunda ergo ad triultimam,eft vci>marius ad ter- 
narium jtertia ad penultimam ,vt ternarius ad bi- 
narium j quarta ad vltimam, vt quaternarius ad v- 
nicatem. Similiter oftemktur in fingulis bafibus. 
Quare &c. Theor* 


def.p.p. 
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• • ^ — 

i, Theor.ip.Propi^, 

P Roportionalium, & multiplicium tabulis congruenti- 
bus , quaque proportionalis , habet numeros deno- 
minatores , reciproci proportionales , vt in fuis cornibus 
multiplices. 


7 - P 


def.pf 


def.pf. 


i8. b. 


Demonftr. 

Proportionalium aflumaturbiccrtia» cuius denomina- 
tores binarius, Stternarius* Eft autem biterria in 
quinta bafi quarta tritultima : cuius cornua funt in 
quarta baf), alterum in quarto, alterum in tntulci- 
nno latere: ideft alterum cornu eft , in quarta baii, 
quarta quanritas;alterum, tritultima. Sed in quar- 
ta bafi , quarta eft penultima , St tritultima di ter-^ 
tia : St in tabula muitiplicium,tertia ad penultima, 
eft vt ternarius ad binarium: ergo cum bitertia:^ 
denominatores fine, prior binarius, St pofierior 
ternarius^ eiufdemin cornibus multiplices reci- 
proce funt proportionales, prior ad poikriorem, 
Vt ternarius ad binarium. |4uod Stc. 

QuareSte, ' 


Theor.^o.Prop,zo,. 

I N tabula fpccicruai,in eadem bafi, vicinas fpecies, mul- 
tiplicata? per numeros Tuorum ordinum, prioris a pri- 
ma, St pbfierioris ab vitima, funt squales, additis tamen^ * 
^mque uaaf]^, iai^erions ordinis bafibns ^ Si in earum- 

dem 
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dem lateribus , verfus tabulae verticem diuergentibus , ifr- 
qualiter acceptis, atque totis minus ordinatis, quam fit ip- 
labafis. • f ^ 

ffypdtk ^ JL 

Sint fp^cies in quinta bafi, fecunda quintulcima, i 
tertia quartultima. 

Dico duplam fecundam quintultimam,xqualcm efle 
quadrupla: tertiae quamikimae, additis tamen vtrimque^ 
niijs&c. . > r . - •« .. f- ■ ■ ' 

. • PnefMf: r. ' ' 

j . : sAfliimatur, in fexra bafi, fpecies tertia quintul- 
<5- P- I tima , cuius denominatores numeri , quaierna- 
I rius,& binarius. ' .• - 


'Demonjir. 


' , : ' ^ i . . . 


• T ettiae & quintultima' fpedei aequalia fimt incrementa: 

. alterum ex maflls compofitum in tertio liatero, 

*• multiplicacisper numeros quarta bafis multipli- 
cium , quaternarium , & reliquos j quarum vna eft 
in quintabafi quartultima, per quaternarium mul- 
. . fc. tiplicata : alterum cxmaffis in quintuJtimo Jatere, 
j: multiplicatis per. numeros fecundae, bafis raulti-., 

plicium , nempe binarium j qUai um vna eft , ia., 

• quinta bafi, fecunda , multiplicata per binariumzSi 
reliqua maffre , in viroque incremento^ funtinfe-^, 
riores, & demum totae inferiores, quam quinti,. . 
Ergo dupla fecunda quintMltimi|,eii aequ^tlisquor; 
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drupl* tertiic quartultimar> additis vtriinquc ali/s&c. 
Qqed &c. 

Quare&c, 


Thtar.2i,Prop,tl. 

I N tabula fubquadraticuaijin eadem bali, fubquadratri- 
ces vicinae fune aequales, addicis tamen verimque maf< 
(is , in infenoris ordinis bafibus, & in earumdem lateribus» 
verfus tabulae verticem diuergentibus,aliqu^icer acceptis» 
atque tocis> minus ordinatis» quim fit ipfa bafis . Similiter 
& vicinae quadratrices funt aequales» additis tamen &c. 

Pfypoth. 

Sint fubquadratrices» in quinta bali , vicins , produdat 
ex fecunda quintultima fpecic per fecundum quintulci- < 
mum multiplicem »& produ(f^a ex tertia quartultima fpc- 
ciCj per tertium quartultimum multiplicem » & 

O.ioayz, \ 

Dico 0.j<i4r , additis &c: O.i 045 n, additis &c. 

Pr>€par. - 

A(Tumatur,.in fexta bafi, ipecies tertia quintultima^cu- 
ius denominatores, quaternarius, & binarius,nem- 
pe0.44T2 . quibufeum numeris, reciproci pro- 
ponionales funt mulriplice$,in eiufdem 'fpeciei 
j cornibus iacentes, 5 ad 1 o. Fiat itaque, vt 2 ad 5, 
ita 0.244T, vna cum ali js 8cc. ad vna cum 

alijs &c. item vt 4 ad i o, ita 0 , 4^5 ra , vn^ cuhl> 
alijs&c.ad0.i<>45r2>voa cumalijsSec.>i , ' 

K iDemonJlr. 


tf,b. 


ftftjpn. 
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Demonjhr, 

»0. h, 1 0 . 244 r,vna cum alijs j r 2 ,vna cu a!ijs &C. 

*.f. O.X44r, vna cum alijs &cj 0. 4 13 r 1 , v n j cum &c: 

0.544T> vna cum &q O.i 043 ra , vna cum &c. 
5 * 0.5 44T, vna cum &c; 0 . 1 043 r z , vna cum &c. 

Quod fia. 

Dico 0 , 3 o44r> vna cum Sec 0« 5043 r 2 > vna cum &c/ 

Prapar. 

0 , 5 44f> vna cum &c. & O. i o 43 r2 > vna cum &c. 
rextuplicecur) 5 c fiant O $ oi^r, vna cum &c. di 
0.6oa^r2» vna &c. 

Demonjhr. 

0 , 5 44r, vna te O. i o 4 3 r 2 , vna te 
0.3 044 r.vna &c: 0.<yo43r2, vna&c. Quod &c. 
Quarc&c. 

» / • 

_ •__!_ 2 . , _ _ . " J . . ‘ 

Theor. 22 ,Prop. 22. 

Q Vaclibet quadracrix , eit aqualis tota? vnitate plus 
ordinatx>deinptis>additirque aliqualiter acceptis. 
totiSj non plus-ordinatis, quim fit eius bafis. 
Demonjhr, 

. Patetindu(Siioncpcr5.b. ' • 

a I. i. Deinde fic , Quaelibet quadratrix , eft aequalis 

quadratrieijfibi in eadem bafi vicinze, additis v- 
trimque alijs inferiorum bafium rpeciebus,aliqua- 
a i.h, liter acceptis, & totis. Et quadratrix vicina, lite- 

I ri.vicinxeftsequalis, additis vtrimque laHjs infe« 

■ • 1 ' ' / ' ' rio- 


fitp. 

9.5- 
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h. 

h. 


jMp. 


5. b. 
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riorum bafium fpeciebus, & totis : & demum pa- 
msequadratrici eiufdem balis: & prima quadra- 
crix vna cum alijs primi lateris quadratricibus in- 
feriorum bafium, & vnitate, cft a?qualis tot3E,vni- 
tate plus ordinatje, quam fit ipfa bafis . Similiter 
alios inferiorum bafium fpecies , ali/s fpeciebus, & 
demum totis , funt aquales , non plus ordinatis, 
qu^m fit bafis quadratricisprimb fumptos.Quare 
demum quadratrix primo fumpta, cft asqualis to- 
tar vnitate plus ordinatae, quarn fit eius balis, dem- 
ptis, additifquc aliqualiter acceptis totis, non plus 
ordinatis, quAm fit eius bafis . 


I 


. Theor. 2 3^ Prop 23. 

N tabula multiplicium , fumma numerorum cuiufqgii 
bafis,efi cotapoceftas binarij, quotus eft ordo halis. . 

Derronftr, 

Nam inrabula proportionalium,fi rationalis , 34 radices 
dtf. Zf, fuerint ;equales inter fc : etiam reliquae omneir 
quantitates , & rationali, & radicibus , & ad inui- 
cem a quales erunt . quia ratio .«qualitatis j quan- 
tumlibet multiplicata, 34 fecum ip^'<^coaipofita, 

I fcmper^cft xqualicns . Quare fi laBOnalis^ 8^ radi- 
j CCS fucnntvniratesicmpc^pTOporticnaleserunC' 
def.w, p. 'Vnitates . eritque ubul^i nomiimm ,eaderh , quic 
rfe/. ie.p tabula rouliiplicium:: jt;i*vi7vnifasi:ion multiplicat 
Lt cuiufque bafis ncminuin iiubma, eadem' erit 

K 2 qux 
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quje fumma eiufiiem baOs muldpliciuoi . Sed cu • 
iufque ba(is nominum fumma cil poccftas aggre- 
gati radicum> zqueordinata cum baG . Ergo cu- 
iufque baGs mulcipHcium Gimma, eG poteGas ag- 
gregati vnicatum> idcG binarij , xqueordinata^ 
[cumbaG. 

- - ■ ■- . . 1 ‘ ‘ 

j ’ Theor,z^iprfip,t^. ■ ’ 

P OteGas binarij multiplicata per iuunr ordinis nume- 
rum, minor eG a^eordinata pcH^Gate ternari j . 

' . . ; - ffypoth, • • ' ' • ' 

EGo binarius b, ternariusr. ConGat A, nunorenu 

efle, quam r. ■ * 

Dico zhz , minorem e(&,'qu^’ira . 

3^3 , minorem ,"qudm ; :fu: • f 

4^4 > minorem qudm Et deinceps^.^ < t 

'Demonfif, 

[. 12 5 tbi tbi' bz:>t2 -^tb’i A—bz, >. 

t» bt funt numeri inter fc primi . - ' • 

K funt minimi in fua ratione. ^ ; 

• . ! r 2 — At non eGiininor, qu^m r, . . ‘ 

( r^^^2>mon‘eG minor, qudm b, , 

‘ n — bit non eG minor quim ^ 

hypoth. y eG minor, quim t. 

2^, eG minor, quim e-tb. 

... i; ib,i cGminor, quam ra -—ia . . : ■ ^ o,. . 

^oth.ilz. C& b, : . i: i rul^'-: .-ii ' ■ ‘ 

ib, 
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a^> eft ^2. - ' 

^2, cft minor, u : 

2^2 > eft minor, . Q^odfift:. 

2 ^ 2.,' eft ■• • ' >riU7 ^>'i . ■' ■ • 

, eft mirtor , qu^m n . : . . ’ • 

ih 9 eft minor.>.quam p . > 

3(2,'‘cft f^j^) I ' j ,'.0( 0,31.1 ' 

3^3 > cft;miaQT>*quam 15 : 

eft minor, quam 2X.3:.bj:;>> ■ 

h$ , eft minor, quam X2, ^ 

eft minor, quam t, , . , 

^4 , eft minor , qudm X3 , C 
.4^4, eft minor, qu^m; jifjuxnp 1 T / % 

m ». !^odi&CJ ' { • 

Quare &c. * . mv/W 


z>'{j 'i 






- J;.-. 


• ;» * 


Theorema 2 5 . Pr(7/>. 25. 

aumerus mulciplicans 
numerum vnitace maiorem, qu^m fit ordo fiiae bafis/^. < 

V • ^ < 


numerus multiplicatus . iy-jj eiy-.Mp-s •*> " 

‘ ffypo^, 

Efto , numerus, >, intabuUnaukip!kwm,iaquint^ 
bafi t & efto t^roarius t . { ',n ];; ic ! i ^ r/ 1 1 \ 

. Dm 60 f TOOfcna^ciTe, qua^^^ 

’ ^ i . \ Pfiepar, 


Digilized by Google 



78 E ‘L E M E N T V M 

Pr^par» - : • .. 
Accipiatur bioarius A. 

u.\l}emqnjlr. 


jx. h. 


Numerus<^& ali; quintas bafis, componunt . 
Ergo 4, minor cft, quam ^5. Sed ^5, minor 
eft^quam h 6 . Ergo 4, muli6 minor cft, qudm 
X4- h. i>6. Ergo tf4, minor eft quam 6 b 6 ,S^d 6 b^, 
min 6 r cff, quam /5 , Eigo 6 a , minor eft quam 
t 6 . Quod &c. > . ; . c 

QuareScc. * . : ; 


Thtor. 2 6» Prop. 26, 

Q Vjelibetquadratrix,pro radice binario, minor eft,. 
quam fefquitota 5 maior , quam icmitota vnitatt/ 
plus ondindtar, quam fit eius bafis. Porro qua- 
dratrixiacens in vertice tabula-, -eft «qualis icmitotar . 

Hypoth, 

Efto , pro radice binario, quxlibet quadratrix 4 j - in> 
quarta bafi. * 

«rDico 4;maiorcmcflciqu2im‘w5 ; 8: minorem ',quaif 

1'.' d *-• i « ; h 1 i . ’:j\\ • /wlinv coim-r-u<^ A 

W; W j ; Porrbcoiiftat quod 0.4, jfi¥d?JuatUHqife‘ra-> 
dice, eft «qualis ipfi m, - tuii jt:* :.. rn 

pTiCpitr, ' 

V radice binario ; vnica tantum cft abfti^io^ 

qua vnitas abfcinditur,& Vnitas' relinquitur; & 
dtf.z.f. vnica tabtila'^proportiomliu>' in qua bmhcspro- 
,r- por- • 
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»S E C:V N D V.M.; 7P 
portionales fbntynitaccs ; & /ynonyoiie propor* 
jcionalcsfolitarise: vndc tabula /pecierumcftea-i 
dem, qua proporrionalium ex vmcatibus. Dcin- 
de v^ica eft tabula nominum, eadem, qux multi- 
. p(icium:vnde tabula fubquadratricura , eadenu 
I eft,quse nominum, & multiplicium. Accipiatur 
J iRqyP.Cubquadiai^^ bafi , quadra-, 

i trici 4 , fyn.onyma.\ . V- - V 
’ ' Dimoftftr, ':^Fvr. 

eft in. tabula multiplieiuin,in quarta bafi. 

4 ; 5^* , ■ ; 

pro binario, w, eft vnitas. 

>» 5 ,eftvnitaS, , ' . 

5 maior vnicatek'- ; 
4,c(lmaior,quamw5, .Qijpd&c..r : .4 ‘ 

Pro binario, cj, ell; ternarius. 
5'^,eftminor,qu4m-^ 5*4 ■ . 

4,eilminor,quam ^ 5 . QuodSic,... . .. ^ 

Quare &c. 


pnepar, 
def.\ ^h. 
def.ipj). 
def^.p. 
def.io.p 

def.\S.h 

X5.A. 




Q 


K 


Theor. 2 7. Prop. 27. ^ •. 

^ Vsebbetpoteftas d binario, maior eft^^numtro Ait 
ordinis, 

• Pfypoth, ■ ; . . j 

Efto binarius 

. .. Demonfif,. ^ 

Vnitas eft minor, quam ergo binarius, minore!^, 
. : ‘ ^ quam 
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quam 2 k fed ifeeft h : ergo binarius, minor eft, qua h! 
Ergo vnitas, multb minor eft , qu^m ' ii. Ergo ternarius, 
minor cft,quitn a^a: Sed a^a, eil ^3. Ergo^^arius, 
minor qu^m . Et (ic deinceps oftendecuri qu6d po- 
cedas i binario, maior ed, qu^m fui ordinis nunaerus. 


Theor,2S.Prop,iS. 

Q Vxlibet quadratrix primi lateris, pro radice binario, 
minor ed , qudm potedas binari; , vnitate plus oi> , 
dinata, quam (it dus baiis. 

ffypoth. 

' Edo, in primo latere, in quarta baG, quadratrix 4,pro . 
radice binario :& edo binarios 

Dico a, minorem ede, qujlm ^5* ' 

Pr^par. ■ ‘ 

Accipiatur in primo latere , in quarta bafi , fubquacda* 
trix r, pro radice binario . . . v 

Demoriar. 


'i S 


txx6h c:u, • - — 

4cf,iiJb 4 ; Jf, s 

. ' 4i; 5 • i 

j, minored, quim ^5. 

4, minor ed, quim /^5. Quod&c. 
Quare &c. 


* •! •«-« 


i. 

« i 


Thew, 
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Theor, z^.Prop.i^. • ' 

C Viuslibet quadratricis , primi vel vltimi lateri3> in«. 

c rementum , minus eft inaemcnto tota: , voitato; 
plus ordinatae, quam fit cius bafisi&quxlibct quadratrix, 
primi vel vltimi lateris» minor eft quam tota» Vnitafo 
plus ordinata : & refquiquadratrix » minor eft quam 
quitota . . ' ' ' . ^ . 

Meth, Demon jir. : ; . 

. T ria propoiita» oportet primum dcmonftrare, in prio« . 

ribusbaiibustabuls, deinde in pofterioribus. > . 

Dico O.ia incrementum , minus efle incremento m 
& 0.24, minorem. efle, quam iz : Ss fefqui-0.24, mi- 
norem effe, quam ^ 2 . . ' . . 

Demonjk» ^ • 

0.24 irxrementum eft O.Zrf-a . • ^ 

8* p* [z incrementum eft ar-n-w. 1 
i» 0 . 2 : 2 f-^- a. - . . 

N » 

O. 2 -+ 2 : 2 f. 

V 0 . 2 -f-Z'y minor eft, quam zt^».' ' 

O.ia incrementum , minus eft incremento 
tz. Quod &c. . ' , • , : ‘ V-‘ 

i8. fe. 0.24, pro binario, minor eft, quam ra. 

0.24, proternarito, minor*eft, quam tz. 

Similiter , pro quaternario, & profingulis nur 
• meris dem onftrabitur, quod 0.24:.minor eft, 
quam tz: & ftrqui-O. 24 , minor eft, quam 
• .• 42.' Quod &c. ( ■ ‘ . •• • i 

L ' ' Dico 
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Dico 0 ,^at incrcmeatu n , qjiaus cTe iacrcmento 
I5:8ff0.5a2, minorem cfle, quim ti : Qi ferqui-O. 342 , 
minoreme(Te,qu^m ^5 . . /" 

t Demonjhr, 

a.fc. 1 0.342 incrcmencuTi, eft 0 . 5 ‘ 4 h- 0 . 3 -+ 3 , 

8./». ' f3 incrementum, eft st2-+st-nt, 

/up. 0 » 6 Ay minor cll, quam 3 a . 
exjup. 0. 3 H- 3 , minor eft , qua m 3 f 

0.342 incrementum, mimis dl incremento /3. 
Quod&c.' 

x8. h. 0.342 , pro binario, minor eft , quam 13. 

0.342, pro ternario, minor eft quam r3:necnon ^ 
pro alio quolibet numero: & refqui- 0 . 342 , 

• minor eft, quam ^3 . Quae &c: 

Dico 0.443 incrementum, minus cfle incremento 
f4:& 0.4^13, minorem efle,quam & refqui-O.443, 
minorem , quam ^4. 

Demonjh. 

3, b. I 0.443 incrementum, eft O.1242 -<- 0 .i 24 
-*- 0 . 4 -‘-^» 

8 . p. Incrementum f4, eft 4^3 -4 <Tr 2-+ 4 T-+ 4 . , 

/*?>• 0 . 1242 , minor eft, quim 4r3- 

y ' M 0 . 124 , minor eft, quam 5 t 2 . 
exftip. 0.4H-4, minor eft, qu^m 

Incrementum O.443, minus eft incremento f4. 
Quod &c. 

a8.fr. c?.443 , pro binario ^ minor eft , quim 

0.443, 
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0.443, pro ternario , minor cft, quam t4: necnoBu 
pro quaternario , & pro alijs deinceps numeris: 3 $ fc/qui- 
0.443 , minor eft,qu^m 44. Quar&c. 

Similiter oftendetur de omnibus primi, & vlcimi lateris 
quadrairicibus. 

Quare &c. * ^ . 

1 ■ I I — I — >■ — — «^1 IpiI , 

■ Thfor. 3 o. Prop, 3 o, 

C ViusUbet quadratricis incrementum^ maius eft in- 
cremento femitotas, vnitateplus ordinata», quanu 
fic eius bafis ; & minus eft incremento fcfquitot2 ,'pariter 
plus ordinata; . Deinde qua;hbet quadratrix, maior eft, 
quam praedida iemitotaj 3 c minor, quam pratdi^a CcC> 
quitota. 

T)emonJhr, 

Quatuor propolica primum demondrare oportet , in^ 
prioribus balibus tabui.?, deinde in poderioribus . 

Dico incrementum 0.24; maiusenre,incremento mi', 
& minus dic, incremento 42 : & 0 . 24 » maiorem ede, 
quam mi ; minorem, quam 42 . 

'Demonjhr, 

a. b. Incrementum O.24, ed 02->r2, 

S. /. Incrementum w2, ed 2m-*u. 
s. f. Incrementum 42 , ed 24-+M. 

. y» b* 0i2 \ - ■ j I 

, 0.2-f2, cd maior, quanu 2w-+w. 

Incrcnuntum 0 . 24 ^ ed maius incremento 
, • ^ > Quod&c. L > 2' O.» 
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’- 4 ef.i 9 . O^t-ni zm-+i: zr, 

o.a-^ 2 , eft minor, quam' 2</. 

0.2-+2,cfE minor, quam 2^-+«. . 

' ‘ Incrementum O.24, efc minus incremento ^2 , 

Quod &a 

x 6 . h. 0 . 24 , pro binario, e(lmaior,qu^ i»2^minor> 
quam ^2. - 

0 . 24 , pro ternario, cft maior, quam mi ; mi- 
nor, quam 42 : itena pro quaterturio , & pro 
reliquis numeris . Quod &c. • 

Dico 0 $az incrementum, maius cfle incremento 
*n^ j minus incremento & O.542 , maiorem elFi/, 
quam wj j minorem, qu;im ^3. 

Demonfir, 

Incrementum O.342, eft 0 . 6 a-^ 0 .i~^i . 

8. f. Incrementum w 3, eft a 3 

8. Incrementum (^3, eft 3 ^2-+ 3^-+». 

/«^ 0^4, eft maior, quam 3^2. - 

/«p. 0.3 : . 

0.3-+3 , maior eft.quam 3 ^h>i#. j: . 

Incrementum 0.342, eft maius incremicnto mi, 
Qijod&c. ' ' ■' 

jttp, 0.d4 , eft minor, quim 3^2, 

fup, O.3-+3 > eft minor, quim 3^*+». 

Incrementum O.342, cft minus incremento fj. 
Quod&c. ' . 

%s. b. pro binario, eft maior, quim »»3 } minor, 

quam f 5^* . > - ' 0.34*, 
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0.$az y pro ternario, ef^ maior, quilm ; minoi^ 
qu^m^j inccnon pro quaternario , & reliquis deinceps 
numeris. Quod&c.^ 

Dico 0,6 ar incrementum , maius dfe incremento 
minus incremento <^5 : Si O.Caity maiorem ede , qudnu 
5 minorem, quam.'^3 . : 

Demonfir,' ’ ' 

a. h. Incrementum 06ary eft 0.6r-^6t'. 

S. p. Incrementum W5, eft 3»s3-+ 3 w-fUi, 

8. p. Incrementum ^3, eft 

0.6r, maior eft, quam jwa. ■ ■ 

6t, maior efe , quam 3 ?» +« . 
lncrementumiC3i5rtf, maius eft incremento W3. 
Quod&c. 

xpjf. 02r-+2f, minor eft, qu^ni ' 

j Odr-fdf, minor^ft, quam 3^n-3^-f». 
j. Incrementum minus eft incremento ^3. 

i' ; Quod &CC, . ' , 

\ xdJj, 0.d4r, probinario, eft maior, quim »^3j'mi- 
; . nor, qjam ^3 . 

0,6ary pro ternario , & pro reliquis numeris, eft 
maior, quam »>3, minor, qua n ^3. Quod Stc, 
Dico ^^.443 incrementum , maius elle incremcco W45 
minus incrementa 44; ^0.443, mamrem dTe, quam 
minorem, qudm 44, 

De- 
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S« pm 

.H- 

fup. 

fup. 


T)emonJlr, 

Incremcntu 0.443 ,cft O. i -* 0 . 1 24 -f 0 . 4 ~t 4 . 

Incrementum W4, cft 4^3-1 ^w2-+4w-+ii. 
Incrementum ^4, eft 4^3 
0 . 1 242 1 maior eft, qudm 4^3 . 

0 . 1 24 > maior, quam 
0.^:4«». 

4maior,qu^m 4. 

Incrementum O.443 , maius incremento W4. 
Quod &c. 


/«p* 

/4>. 

/»»;• 


0 . 1 242 , minor efl-, quim 4^3 . 
O.i 24 , minor, quam 6 qx, 

0.4-^•4:4»^-^4;4^. 


i6th» 


c?. 4“+4’ niinor cn, v|uuui 
Incrementum O.443, minus incremento 44. 
Quod &c. 


V<UUU (XC. 

0.443 , pro binario, maior eft, quam m^i minor, 
qu^m 44. X 

0.443 , pro ternario, & pro alio quolibet numero, 
I maior eft, quam minor qua 44. Quod &c. 

Dico O.I 242 r incrementum, maius effe incremento 
W4J minus incremento 44; & O. i 242 r, maiorem efte, 
quam 4945 minoKm, quam 44. 


, Demonfir, . 

*• ^ . . I Incrementum 0 . 1 242 r,eft O. i ar-+ 1 %u 

••f • ^ I Incrementum eft 4»? 3 a 

In- 
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Incrennentuai^4,eft4^3H-d’^2-»4^-+M, 

O.z^ar, maior eft, quim 4^5 , 

0 , 1 ir, maior, qu4iii 6m2. 

1 2f> maior, quam 4;»-f(#. 

Incrementum O. I a 42 r,maiuscft incremeto»»4. 
Quo J &c. 

fup. 0 . 2 4<ir, minor eft, qu^m 445 . . . 

O.i 2r-t 1 2t, minor, quim ^<j2-+^-i-u. 
Incrementum 0 . 1 2 4 2 r, minus incremento 44. 
I Quod &c. 

16. h. j O.i 242 r, pro binario, maior, quam minor 

eft, quam 44, 

0 . 1 2 4 4 r, pro ternario, maior eft, quim m 4; mi- 
nor, quam 44, nccnon quo alio quolibet nu- 
mero. Quod&c. 

Dico 0.5 44, incrementum, maius efle incremeto m y 
minus incremento 45 : & 0. 5 44, maiorem efle, quam wy ; 
minorem, quam 4y. 

'Dcmonjhr, 

1. fr. Incrementum p.y44,eft 0 .ioai~i- 0 .ioa%<_ 

-+ 0 . 2 o 4 ^- 0 .y +5. , 

8./>. Incrementum wy ,eft iom$ lomz 

2 . p. Incrementum 45, eft 

fup, 0.2043» maior eft, qu^m y »»4, • 

fup, 0.3042 maioreft,q ia!Ti 

/up. 0.2 o 4 »maior elt, quam i omK 

0-5 
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/«/’• 0. 5 -»• 5 » maior efr, quam 5 

Incrementum 0 . 544, maius cft incremento »»5. 

. Quod &c. 

' /«p* 0.2 o4j; minor eft, quam 5^4. 

/* f - 0.3 042, minoreft, quim 10^5. . 

fyp. 0.2 04 , minor eft, quam 1 0^2. 
fup. O.S-+S minor eft, quam 5 tf-+u. 

Incrementum 0 . 5 44, minus eft incremento ^5. 
Quod Stc. 

z6.h. 0.5 44, pro binario, maior eft, quim ^5 j minor, 

quam ^5. 

0. 5 44, pro ternario , & reliquis numeris , maior 
eft, quam my, minor, quam ^5. Quod &c. 
Dico 0.2 043 r, incrementum , maius efle incremento 
m 5 jniinus incremento ^5 :& 0. 2 043 r, maiorem efle,quim 
»255 minorem, quam ^5 . 

Demonfk. 

h. 0. 2oa$r incrementum, cftO.()042r-f O.^o4r-t 
O.ior-nct, 

8. p. Incrementumw5,eft 5»24-+iom3-+iow2-+5>» 

8. p . Incrementum ^ j , eft 5^4-^ 1 0^3 -+ 1 0^2-* 5 ^-+4. ’ 

fup. 0.5o42r,maioreft,quam 54*4. 
fup. 0.<Jo4r, maior eft, quam low 3. • * ;>• 

/*p. 0. 2 or, maior eft, quam I0W2. ^ . ; 

2 0f,maioreft,qudm 5W-H#. . . ^ 

Incrementum 0,2 o43r, maius eft incremento «»5 . 

' Quod&c. 0 . 60 ' 
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Jvf. ' 0.^042r, minor eft, quam 5^4. . , 

/*p. 0.<So4r, minor eft, quam 10^3. .■ 

I O.ior-i^i ot, minor eft, qu^m 1 0^1-+ 54-+». 

: ^ Incrementum <?.2 043r, minus cft incremento ^5. 

Quod&c. . * 

% 6 . h. o.iotfjr.pro binario >matof eft, quim' '1115 rmi- 
nor, quam ^5. . 

O; 2 04 3 r, pro ternario, & reliquis numeris, maior 
* j eft, quam w 5; minor, quam ^5.* Quod 6fic. * 
Dico O 304ir2 incrementum, hiaius efle incremen- 
to r»5 ; minus incremento <f$i & 0.3042r2,maiofenL# 
eilc, quam *w 5 5 minorem, quam ^5-; , ~ > 

Dtmonjir, . . " 

a. h. Incrementum 0.3O42f2,eft O.do^ra-rO.jbra 
-+30/2 . 

i 

^ • Incrementum »25,. eft 5/»4-ti- 10W3 4 icwi 

~+^tn-+(f; 'i - ' ^ ^ ; 

9 . p. Incrementum 45, eft 5^4-no^3-+io^2-:f 5^-+». - 

/up. O.^oari , maior cft , quam 5W4. • ; . * 

>p. 0 ,s cr2 , maior eftjiquim 1 0W3 ♦ 

0.3or2, maioreft-, quafn IOW2H-5W-+4. 
Incrementum 0.3 042r2 , maius eftincremento 
' Quod&c.' : - ; • ‘ ^ 

/«f- I 0 . 6 car '- , minor eft, quam 544, .. 

ap. b. I 0.$cri~^^ct2 , mihor cft, quam ?o^3. > 

1 Incrementum 0.3 042^2 miiius.tft increm^^to 

• l " 95 -Qijod&c. . 

--.V. M 0.3 o 
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0.5 oam > pro binatio > maior eft > qu^tn m^; 

minor» qu^m ' 

O.^oairi i pro ternario >aIiouc quolibet nume^ 
• r , ' :| ' ro>maior eft» qu^m mf ; minor» quilm 
I Quod &c; 

Similiter qftcndeturde omnibus quadratricibus io infi» 
iiitum , hac icmper methodo feruaca • 

Quare&c. 

" 

- - - Thew. ii.Prop,ii, 

Q Vaelibet quadratrix eft ^qualisfemitota: vmtate plus 
ordinatae » additis » demprifque fcmicotis» aliqua- 
liter acceptis» non plus ordinatis» quam Iit eius 
bafis* T)emon^* 

Patet indudione per 6 .L 

»* Deinde fic. Quaslibet quadratrix» eft aequa- 
listotae» vmtate plus ordinatar»dcmptis» additilqj 
aliqualiter acceptis totis^non plus ordioad^quam 
b, (itciusbaiis. Tota vero vmtate plus ordinata,eft 
aequalis (emitotsepariter ordiQat£»vnVcum ferai- 
totis non plus ordinatis» aliqualiter acceptis» 2c 
■ ^ vmtate : 8d relquar totae non plus ordinatae , fune 
squales i^tocis» non plus ordinatis » aliqualiter 
acceptis, &vnitati. ' . . 

Quare quslibec quadratrix eft squalis rcmitotaevnita-^ 
te plus ordinatae additis Sec. 
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‘ Thnr.ii^Ftop.^%^. 

Q VxIibetquadratrix eft «qualis icrquitora;»vnitaco 
plus ordinat«, demptis^additifque /c/quitotis , ali- 
qualiter acceptis^ non pius ordinatis > quam fit cius 

bafis. 

• ■ ■ Demonjhr, 

, Patet indudionc per 7J7. 

Deinde (ic . ^adibet quadrarrix > eft «quatis 
tot« , vnitate plus ordinac«, demptis j additifque 
aliqualiter acceptis totis > non plus ordinatis, qua 
7* h. fit eius baiis. Tota vero, vnitate plus ordinata^ 

«qualis eft refquitotar, pariter ordinat«, demptis, 

. additifque alijs, acceptis aliqualiter iefquitotis 
non plus ordinatis:& reliquae totae non pius ordi- 
. . natae , funt fefquitotis additis , & fubtradis , non ■ 
plus ordinatis «quales.. Ergo qu«libet quadra- 
trix , cH «qualis iefquitot« vnitate plus ordinatc^^ . 
demptis , additifque alijs , acceptis aliqualiter feP 

quitoiis , non plus ordinatis, quacn tit eius balis . 

‘ ; ■ 

Theor. 3 $,Prop, 3 3, 

Q V«libet quadratrix media , cll «qualis quadratrid, 
in eadem bafi, prim«,vna cum alijs primi lateris 
fpccicbus, aliqualiter acceptis. Et fubquadratrix, 
fiibquadratrici . J 

, T>emonjir, . . ■ -c 

• ‘Patet indu^ioneper %h. ^ 

M a be- 
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E L E M E N T V. M 
Deinde (tc . Qu^ibn quadracrix , c(l aequalis 
COtx , vnicatc plus ordinatx , quam iic cius 
demptis , additifuc alijs totis, aliqualiter acceptis, 
non plus ordinatis, quam fit cius bafis . T ota aute 
vnitate plus ordinata , cft xqualis quadratrici pri- 
ma;,inc'equeordinaca bafiiaccnri, vna cumalijs 
} fpeciebus, in primo latere, in inferioribus bafibus, 
aliqualiter acceptis. Et reliquae inferiores toti^ 
fimiliter inferioribus quadratricibus ,& fpeciebus 
funt aequales, aliqualiter acceptis . Quare quali- 
bet quadratrixmedia>en; aequalis primae, in eadem 
bafi,iacenti quadratrici, vna cum alijs primi late- 
ris fpeciebus, aliqualiter, acceptis. Et fubqua- 
dratrix , fubquadratiici . 


Thtor, 3 4. Prof. 3 4. 

Q Vaelibet quadratnx, cft asqualisquadratrici,inca- 
denij>aii, vicinae, additis vtrimque totis , non plus 
ordinatis , quam fit ipfa bafis . Et fubquadratrix, 
fiibquadratrici . Demonjhr^ 

Patet indudionc per $f,k 

»1. b. I , Deinde fic • ' Q^jatlibet quadratrix , eft iequalis 
j quadratrici , in eadem bafi, fibi vicina?, additis 
I vtrimque alijs inferiorum bafiu fpeciebus^ aliqua> 
I liter acceptis , & totis non plus ordinatis, qu^m fic 
aa. h. I ipfa bafis. Sunt autem alia? inferiorum bafium fpc- 
I cies, squales cocis, non plus ordinatis, qu^m fit 

ipfa 
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I ?praba(is,aliqualiceraccepcis. Ergo quarlibec qua- 
j dratrixj e(l aqualis qUadramci, in eadem bafi, fibi 
j vicin^ addicis vcrimq; cotis , no phis ordinatis qua 
I ricipfa bafis. Ecrubquadratrixfubquadracrici. 


■. Theorema $^,'Prop. • ; 

Q Vaclibet quadratrix, eit squalis, quadratrici, in ea- 
dem bali, libi vicins, additis vtrinique fe-.nitotis, 
noft plus ordinatis, quam fic ipfa balis . Et i libqua- 
dratrixjfubquadratrid. • < 

Demonjir, 

Patet indu>^ione per lo.^. . . . 

i4Jb. j Deinde fic. Quxlibct quadratrix cft squalis 
' quadratrici, in cade bafijfibi vicine, additis vtrnnqj 
totis non plus ordinatis, quam fit tpfa bafis. Tots 
autem non plus ordinatae , femitotis non plus or- 
I dinatis, acceptis aliqualiter , funt .equales . Ergo 
quaelibet quadratrix clt xqualis quadratrici in ea- 
dem bafifibi vicinje, additis vtrimque femitotis;,, 
nonplus ordinatis, qu^m fit ipfa bafis . Et fub- 
quadratrix, fubquadratrici . 


6.1: 


a. p 


1*1 • 


A* ; 


Theor. 3 5 . Prop. ' 

Q Vxlibct quadratrix,eft aequalis quadratrici, irt eadem 
badjfibi vicina*, additis vtrimque refquicotis,noa« 
plus ordinatis, qu^tn iit ipfa balis . Et fubquadratrix , fub*^ 
quadratrici. 

Dc- 
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' ' - DevMtjfr. ■■ ■ ■ > ■. r...' 

Patet ifidudione per II. , 

. h. Deinde (ic. Quarli^t quadratrix eft asqualis 
quadratrici> in eadem ba(i,nbi vicinx> addicis 
V trimque totis , non plus ordinatis , qa^rq fic ipfa , 
. h, bafis . T otat autem, non plus ordinatXjferquito- 
cis, non plus ordinatis , acceptis aliqualiter , lunt 
' squales. Ergo quxiibet quadratrix, eil aequalis 
quadratrici, in eade bafiyfibi vicinae, additis vtrim- 
que totis, non plus ordinatis, quam Hc ipia bafis. 

. f. Et fubquadratrix , fubquadratrici . 


Theor.^j.Prop.^y, 

Q Vadibet quadratrix , eft squalis quadratrici ,fibi, in^ 
eadem ba(i,vicins, additis vtrimque primi laceris 
fpcciebus , inferiorum bafium. Et fubquadrajtrix , fubqua» 
dratrici . Demenjh-, 

Patet indudionc per ii.h, 

14. I>. Deinde fic. Quslibct quadratrix,e(l squalis 
quadratrici/ibi^ineade bafi yicin^, addicis vcnmq^ 
cotis, noplusQrdinaris^quaiqfic ipfab,alis,aiiqua- 
14 *•-. liter acfcptis.qustot^jfunt squales fpeqebusin-^ 
ferioru bafium, primikteiis , aliqualiter acceptis. 

' Ergo quslibet quadratrix, ell squalis quadratrici 

fibi.in eadem ban.vicins,add!tis,A(Cri^q^ primi 4 « 
f» teris fpcciebus , inferioi um balium » Et fubqua^■^ 
dratrix, fubquadratrici, ' * / 

• ^ 
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Petrus Mcngo!us, IlIuftrifl[itno D.FaBio 'Alathao^ 
dino, Nobili Bononicnfi) Domino (uo maxime ’ 
recolendo, beate viucre. 


E cfuaf profortiombut, inauditu nu 
' d y hucufque Geometricum elementuiny 

^ ^d^ theoremata y caterpcjtti di^ctUi^ 

nta , factli negotio foluenda , cum /»- 
.flituerim : ex ijs , ^ui meam fcholam 
freijuentarunt i prater te yluuems IlluJIrif ume , ne^ 
mmem habeo fatis dtfpofitum\ ejui rem fubtthfsi^ 
mam valeat wtelligere, Cumc^ue verear , fi forte 
pofstt tntelligt , cfuod legendum omnibus propono\ 
ntfi prius tpfe ore tenus, alicui eius do&rma fatis 
capaci, meam .fentchtiam explicuerim: apud 
precator accefsiy vt dignareris ( licet vacationunu 
tempore admodum necejfariof) 'ruralibus partim 
delicijs , par tim negotijs quidsjuam detraheres pri^ 
uatifijue meis lucubrationibus auditor interuemre. 
Pro tua benignitate fiatim, quod pofiulabam , im- 
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fletiifii : concefum tibi diumitus inteHeifunu 

juhttlifsimim » imentis meis , ea intentione adhi» 
bwfti *vf ^ me ipfum, inuentorem , ^ ^aleUo» 
rem , in plterimis etiam prmenires. Plurimas ita* 
i^ue ubi primum patias projiteor : ejuod tkm humi- 
Itter, Uber alit er i me dejludijs meis prmatis 

tecum patiaris communicare. Deinde illas eafdem 
lucubrationes ^vna cum alijs procedentium elemen^ 
twum , plenius tr aci at as, prsdegehdas offero , /cri^ 

^ ptis praf entibus 3 antei^uam totum opus pu-> 
blici turis ejfe incipiat : non cjuafi gra* 
tiam redditurus'^ fed in mei erga 
te obfequij monimentum. 




GEOw 


Digitized by CoogI 



^ ^ ^ ^ ^ ^ 


jrv^i 


GEOMETRlit Sf^EGIOS'^ 

ELEMENTVM TERTlVM. 


DEFINITIONES. 

I. Atio indeterminata determinabilis, qu.^eirL* 

^ flcterminari, poteft efle maior, quam data.., 
MM § qiu^b<pt , quatenus ita determinabilis, di- 
e^turQuafi infinita. 

2. Et qus^occneUc minor, quam data qua;iibct,qaa- 
tenus ita determinabilis, dicetur. Quali nulla. 

3. Et quae poteft ellc minor, qaa n data quaelibet ma- 
ior inaequalitas; &‘mai6r,‘“quim data quxlibcc minor in^- 

^ qua’itas,quatenusitadeterininabilis,dicetur,Quafi aequa- 
litas. Vcl aliter . qua* poteft ciTe propior aequalitati, 
quam data quaelibet non xqualitas, quatenus talis, dice- 
tur, Quafi squalitas . 

4. Et qus poteft ede minor, quam data quslibet ma- 
ior, propofita quadam ratione; St maior, quam data qus- 
libet minor, propofita eadem ratione, quatenus ita deter- 

1 N mina- 
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minabitis > dicetur > Qaafi eadem ratio . Vel aliter . quae 
poteft elTe propior cuidam propofito! rationi , quim da> 
ta quaelibet alia non eadem > quatenus talis, dicetur^ Quali 
cadenu. • • 

5. Et rationum quafi earundem inter fe^ termini di- 
centur, Quali proportionales. 

£c quali aequalitatum, dicentur, Q^all aequales. 





. *. .‘i 
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Theor. liProp.U 

N«qualium rationum maior, pcnnuMiido,cft maior, 
item componendo, &diuidendo,cft maior. - . ..* 

' *Den>onJk^ - • 

Maioris enim rationis antecedens, maior efl’, 
quam proportionalis, cum reliquis terminis: & 
dempta quantitate, v* proportionalis rclinquamrj 
permutando , & componendo, &diuidcndo,pro^ 
pontoniis erit , & antecedens : ciidemq relhtuta 
quantitate, erit antecedens maior , quam propor- 
tionalis, permutata:, aut compofitat, autdiui/ie 
[ proportionalitads. QiodScc. 

Quare &c. 




A.f. 

f.5. 


I 


Theorema ^,Prop, a. 

Narqualhim rationum maior, coouertendo, efl; mi- 
nor, 

Demonpr» 


defA.^. 


. V, Nam maioris rationis conftquens minor, 
quam proportionalis, cum ..reliquis terminis: fa- 
dufque conuertendo antecedens, adhuc eft mi- 
nor, qulm proportionalis, cum reliquis terminis« , 
Quod &c. 

Quare &c. 


iheor. i»Prvp, ^ ^ 

I Kaqualium rationum niaior,pcr ccnucrlioneni ratio- 
nis,dimmor. Na 
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Hypoth, ' • ‘ 

4; tnaior,quam cj ' ' ’ " 

4: maior , quam • ’’ -• - ^ ^ ■ 

c: maior, quam d. 

Dico 45 4 — ^ minorem efle , quina c; i^d. 

, ‘ - Demonji. [ • . j 

hyp. yir, V: maiorVqu^'C; d, ^ > • 

p. h. ■ 4—^ maior,' quam f—Wj </. • . *'.• 

zl h. \h':,'a-^-bi tiiinor , quam'^/j c-^d.‘ l •. • 

p. h. i 4j' 4 — b: minor, quam c-^d, Quod&a 
Quare &c. ' ' i 


E 


Theor, 4. Prop. 4. : . ' 

X maioribtJj rationibus , cx «quali , maior cft ratio 
compofita : & ex minoribus, minor. 

Hjpoth, ^ 

4; b: maior, quam c; d. 
ej /; maior, quam h, 

' Dico 4 ; b,^e ;• maiorem clTe , quam rj k * 
‘ ' ’ Prapar. . ' . / i 


coKifir, 
hyfoth, 
J 3 - 5 - 


’ V 

' ' Prxpar. 

i'd. 


•H 
> ‘ • 

V :> '• •• . 

fj w. 

Demonfk. 

di 'b: 

i 5 ' d. 

4j 

maior, quam 

rj <i: 

maior , quim c j 


'i • 


'• f. ’ T 

h ma- 
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»o* J* jfi maior j qu^ f. ' . , 

conHr.^ - /; dl >L < , ' 

hypoth. ei f\ maior, qusira h, 

5J.5* d'y l: maior, quam ^5 " • ' 

eonjlr. h: d} m, .. . 

1 ^ 5 « d'y l: maior, quam di 
xo. j. /: minor, qu^ ‘ . 

8 » y. ■ f: i/:dmaior, qu^m r} m. 

p, f, di iht-^£.‘y fi ii d%-^di h, ii L 

p. p. ci d,-i£i h: ci d>-*-d; m: Ci m.\ . 

di h,-+ei /.'maior,’quain ci d,-^£i h, QuodSfic. 
Quare &c. .v • : . / • : 1 


• < yi 


Theor. ^ , Prop, y 

M Aiorisinisqualitaris plus multiplicata ratio ^niaior 
cft , quam minus ; & minori?, minor. 

d : maior , quam 

dii h^: triplicata 4; h, , 

3 . p. 423 ^ 2 : duplicata di b, ^ ,\ - 

Dico 43 i ^ 3 : maiorem, quam 425 ii. ,r ^ 

> ^ 3 - mino.rem,quam ii . 42. _ • 

. 'Demon^r, 
j, 43 ; d 2 : di u, 

dtf, 6 .p.\bsi bl: bi u. ' i% 

8 . y. \di u: maior, quam ij w. > — ' 

*i* 5 ' \a 3 > • maior, quam bn ia. 

433 



Digitized by Coogle 



IO* E L E M E N T V M 
h- I «3 5 hy, maior, quam 4a,- hi, Quod&c. ’ - 
X* *. I ^3 3 43 ; minor, quam hx j at, Quod&c. 
Quare &c ' : ; 


Theor»6.Prop,6, 

S I prima ad fecundam, maiorem habuerit rationemL» 
quam tertia ad quartam: etiam jtquepropoitionales 
cum prima, & tertia, ad aequeproportionales cum fecuor 
da , & quarta, maiorem habebunt rationem , fi prout fibi 
reipondent , ira fumantur. ' 

43 h: maior, qu^m c'y d, 

43 crei f, ..... 

hy d: gi h. 

Dicor 3 g: maiorem eflc,quim /3 h, 

T>emonJki 


- \ 


hypotb» 

f. b* 
13. y. 

f» bm 


Quare &c 


43 h maior, quam ^3 d. 
ai c: maior, quam d, 
e i f: maior, quim gi h, 
t} g; maior, qodm/5 h. Quod &c. 


Theor, j.Prop.j, 

R Atio quafi infinita, conuertendo, eft quafi nuUa» 

Hypoih. 

. Eflo ratio /f ad quali infinita. 

Dico conuei tendo, 2-’ ad efie quafi nirflam. ' ’ * 

PT 4 ~ 
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*Tr^ar, - ’ • 

Adumatur quaelibet ratio r ad 

'Danonjhr* . 1 ' • 

Ratio A ad 2?, maior poteft die, quini d a J a 
Ergo conuertcndo, S ad A , minor poteft dio, 
quam c ad</. Ergo 2 ? ad ratio qaafi nulla, 
^od&c. 

Quare &c. 


ief.iJh» 

a. 


Theor. 8 . Propof 8 . 

R Atioquafi infinita, componendo, eftquafi infinita:* 
item diuidendo,efliquali infinita. 

Jdypoth, 

Edo ratio Aad B, quali infinita. 

Dico componendo ^-+Ba,d B ,cffe quafi infinitam. 

Pr^epar, 

Afliimatur qua;Iibet ratio c ad d: quod fi c, eft ma- 
ior, quam fit excdius 

Demonjhr» 

Siquidem c eft aequalis, vel mino r,quim^; pa- 
tet, quod A-i-BadB* maior poteft die , quirau 
c ad d. Quod fi c cft maior, quam d; quoniam,. 
A ad B, maior poteft elle, quam c ad d: ergo 
componendo, A-+B ad B» maior poteft dre,quam * 
r-+d ad d : fed r-^d eft ci ergo A-+B ad B , ma- 
ior poteft die, quam cadd. Ergo A-^B ad B> 
ratio cft quafi iofioiu. Quod&c. 

: Dico 


8. J. 
itf.u 
f» h, 

prapar, 
def, i, 
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Dicodtuidendo A — 9 ad racionecn elle qaafi in- 
finitam. T>emonftr, ' . 

def. t. ' Rado A ad 2,potcft efle maior, quam r-»- d ad d: 
f. h. ■ Ergo diuidcndor » ad 2 , poceft efle maior,' 
def.i, qudm c ad d. Ergo A — 2 ad 2, ratio eft quali 
infinita. Quod&c. 

Quare &c. 

Theor. g. Pro, g. 

R Atio quafi infinita > per conuerfioncm rationis, eft 
quafi squalitas. 

Efto ratio A ad 
• * 

Dico, per conuerfioncm rationis, A ad ^—2, efle 
quafi squalitatem. 

' Praefar. 

. Afltimatiirquslibet ratio non squaIitas,cuiusmaior 
terminus c, minor d. 

Demonjk, 

. Ratio A ad 2,poteft maior efle,qu^m c ad 
e — d: ergo,' per conuerfioncm rationis, .<4 'ad 
A — 2 j’ po«to minor efle , quim c ad d is & eft 
'maior squalitate: ergo' A ad /4 — * 2 , eft' propior. 
squalitati,quamfitpr6pofitaratio c ad d: ergo 
ratio ^ ad ^ — 2, eft quafi squalitas. Quod Sdc. % 
• Quare&c. , ,v> 

■■ I »■ m I I II I , 1, 1 il i I I I 

' Theor, 
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; k - ; : 'i iTlhm, i'o,Fimi-o.'c-l .K !:c ' .J .f 

«t ‘ • ^ n _ 




. <r/*vr 9 'A A w ' j ^ j *vi 

R Atip qiT^ milia, cooiicrtendoycftqnafi infinita. 

i.- .i M i p laa -j 

: - Efto ratio A' id 9^ quafinuBai ' 1 1 . a i K cj? i .>j;.»:\.i 
'■ ’■ Dico comicrtcndo j racioneqti %ad A» cSk qUafi infi- 
nitam. Pr<tpibr, 

Affumator quaelibet ratio c ad rf . — 

. , . , ^hnohfln'^^' '■ 

tkf,i.hM ' Ratio A ad 5?sttinof pote(ie(tei'quam dj^ad 
X. b. c: ergo conuertendo, ranVS ad !^> maioi^ poiefi; 
dcf.i.h. efle,quam cad «f: ergo ratio 2 ad eft quafi 

I infinita.’ Quod&c.'^'-^ ' ' ' ' ^ ^ 

■ Quare &c.‘ ^ ' - - j -v. d i..>< , •;. /. ■: .,v; 

•' : . :U:: ~~ • > ' J 

Theor. ‘i'l^Prop, 1 1, 

R Atio quafi nuHa, coniponehdo j eftquair^sraualit^^^ 

Efto Vatio Aad^B, quali nulla. • ' 

Dico componendo , rationeirf ‘A-^3 ad 21 , efle quafi 
«qualitatem. * ' ■ - ' ^ j 

^ I;,./"'.' * 

.1 c ... , .. ..i. ‘ ■ ' ' •■ ; 

Aflbmator qujflibct ratio' c ad d, non Wquafita^ jcuius 
maior Verminus c; iiiindr d '. '• ^ •' 

tkmonjlr.- • 

def.i.h. 
a. K 
f. b' 


J ^ % 

Ratio A'2d »,poteft minor eflcjqiiam c — d 
ad d : ergo conuertendo, ‘B ad A, pbteft m^ior 
.cllc,“qo3m i^ad'r«--drergocoBTpoTiendovfH-S 
‘ O ad 
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jo$ E LrE M;E N T.V:M 
3 * h. \zd A, poteft maior efle >qulm c ad ^ : ergo 
..rtji^rcoiiuerfiaiiemFatiQob ad9 poteft|n^ 
!• nor e(Ie,qu^(n maior sq jalitace^i 

def.i.lh I go ad :9«dl propior ^qua!icari>quim r ad^ 
'1 ergo. 4-*3 ad S, eft ^afi arqualicas. Quod &c. 
Quare 6cc. 

Thew^tz^Prop, 1%, 

E X rationjbu^qoail ioiii^'s> c$ aquali, quafi inSoic^e 
funi;r;^ioi^scompolit*-. , . , -v 

4 ad y , 5i C ad D , funtq rationes quafi infinitaf. 
Dicocx £cquali >ex A ad ByiU C ad D cqtnpoficam, 
efie quafi infinitam. 

V- ^ •»«... -.te . • *, , . « ««.*.. .... 

Afliimatur# ad jTv ratio quxlibet,^ \ ' 7 

Demonfir. , : 

Quoniam A ad/B i^ C ad Dy Tunc rationes 
4tf,i .h. quafi infinita; : pofunt e($e A ad B, maior, qu^m 
^ h. e ad fi SeC ad Dj maior aequalitate. Quarci 
&vtrifque 4 ad & C ad I>, compofita ra- 
tio, poteft efle maior » quam ex e ad /, & ex 
7 . ^ aequalitate, compofita ; idefi, quam ipia e ad f 

icfA.b. ratio. Quare ex vtrifque AadBy & C ad D, 
compofita ratio cfi quafi infinita. Q^iod &c. 

, Quarc&c.^ . > 

,sn. M ■' II I ■!. I -■ 

' V Th(or» 
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Theor, i j.Pro/j. 1 3 . • 

E X rationibus quaii nullis > ek aequali , quaE nuUx&nt 
rationes compofits. — - 

Hypeth, 

ad &: e ad D> funto rationes quadnuU^ . 
Dico ex aequali, ex ^ ad ? > & C ad D rationetneoRK' 
pofttam, dic quafi nuilam 
‘ -i Pr^par, 

- Afllimaiur qualibet ratio ^ ad /. 

Demenjir, 

Qioniam >4 ad 2f, & C ad O funt rationes 
quaii nullor, poilunc efle, A ad minor, qudixL» 

e ad /': & C ad D, minor aequalitate. Quare 
ex vtrifquc ^ ad S, & C ad D, coropofita ra- 
tio, poteft die minor, quam ex vtrifijuc € ad /i 
j & ex squalitate compoiita; ideft,quam ipfa e ad 
I /. Quare ex vtrifquc A sud ^yOiC ad Z> , corfi- 
poflra ratio eliquati nulla. Quod&c. 


def.i.h. 


■ 4 . h. 


7* 5- 


i. 


Quare &c. 


The<n\ 14 . Prop, 14 . 

R Atio quali squalitas, conuer tendo, dl quati squa> 
litas . . - ' ^ 

Hypoth. - 

Efto ratio A ad S, quati squalitas. 

Dico conuci tendo, S.kd A, quafi squalitatem die. 


Pr>e- ' 
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• ' i s Pr^par., > ' T 

1 « Afluoaantor diiar gaa?ltbcf rationes, c ad </, :maior 
«qualitate :& e ad y, minor. . ‘ 


'Demonjir. 

. Quoniam ratio c ad d, oft maior «qualitate^; 
ergo conuertendo , d ad c, cft minor «qualitate: 
& quoniam e ad fy eliminor «qualitate; ergo 
conuertendo / ad eft maior «qualitate. Et 
quoniam A ad. .2, eft quafi «qualitas : ergo po- 
teft A ad "By maior cHe, quam d ad r, & minor, 
quam /ad c: ergo conuertendo potdl B ad Ay 
^ minor efle, quam' c ad d, & maior, quam rad / 
def ^.h. j Ergo 3 ad Ay eft quafi «qualitas. Quod &c. 
Quare 6tc. ^ 


X. ' 
X. h. 

hypoth. 

def.^.h. 

:■%. h. 


- Theor. l^^ .Prop. l^. ^ 

R Atio quafi «qualitas, componendo, eft quafi dupla. 

’ pj^pod?. 

Efto ratio A zd 3 y quafi «qualitas . 

Dico componendo A->^3 3d3j efle quafi duplam . 

PviCpar. 

Afliimatur du« qu«libet rationes c ad d, maior,qu^in 
dupla: & f ad/, maior quidem «qualitate, led minor^ 
qu^mduplaj. 

Demonjir, 

eonjir. | Quoniam c ad d, eft maior, quam dupla^, 
I diuidendo, c— d ad d, eft maior «qualitate: &; 

quo- 
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€onflr. quoniam 4f ad /, cft maior Qualitate , fed mi- 
f. bi nor, qudm dupla; diuidcdo> ad f, eft nirndr- 

def^.h. ajqualicafc . Ec quoniam A ad 3, eft quali aqui- 
Iitas;poteft A ad 3, minor cfle, quam r — d ad 
f.h. 'd; & maior, quam f — fadf. Ergo compo- 
nendo, poccft A -h3 ad 3, minor efle, quam c ad 
dv & maior, quam e ad f, Ei^o A -i-. 3 ad 3, 
eft quafi dupla . Quod&c.' 

Qi^are &c. 


T litor. i6,Prop. i6. 

R Atio quad azqualicas , diuidendo ,c(l quafi nulla. 

Hypoth. 

Elto ratio 4 ad 3 quali aequalitas: & efto A maior, 
qiiam 3. ' 

Dicodiuidendo — 3 ad 3, efle quafi nullam. 

Pr^par, 

Afllimatur qualibet ratio r ad d. ' 

'DemofjJk. 

Quoniam A ad 3, eft quafi squalitas; & eft ^ 
maior, qudm 3; 3 £cn-d maior, quam d: ergo 
poteft A ad "B ratio', minor efl'e, quam r-fd ad 
d: ergodiuidendo poteft ^—3 ad 3 ratio jlrtir 
nor efle, quam r ad d ; ergo <4 — 3 ad 3, Vatio 
eft quafi nulla . C^uod Stc, 

Quare Sic. 


hyp. 

def.^.h. 

p. 

def.^ Jj. 




Theor. 
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ELEMENTYM 
Theer. ly» Prop'. ijn ' 

R Atio quafi aequalitas , per conuerfioneai rationis eft 
quafi infinita. ... 

f^poth. 

Efto ratio quafi «qualitas A id & efto A maior, 
quam !B . 

Dico , per conuerfionem rationis, AndA~^ 3, ratio 
nom efle quafi infinitam, / 

Pr<epar, ' ' 

. Afilimatur quaelibet ratio maioris in«qualitatis c ad d, 

'^Demonfhr, 

hyp. Quoniam A ad eft quafi «qualitas j & eft .4 

def.s.h. maior, qu^m item c maior, quam c-^d:cr- 
5. h. go ratio A ad "By poteft minor die, quam c ad 
c — d: ergo per conucifionem rationis, A ad 
A — B ratio, poteft maior efle, quam c ad d:8i 
eft maior omnibu?, tiim «qualitatis, cum minoris 
def.p,h. I in«qua!itatis rationibus: ergo A ad A — B ratio 
eft quali infinita . Quod &c. 

Quare &c. 


Theor» j 8. Prop, i 8. - 

Q V« eidem funt quafi «qOalia, inter fe iunt quafi 
«qualia. . 

ffypoth. 

Sunt Ay By quafi «qualia: item C, quafi «qualia. 

Dico Ay Cy quafi «qualia efle. . . 

Pr^ 
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I.: i • •.. j • ‘ 

^ <]px!il^ct ratio ad e, aoa^<}U3lita%. cuius 

riiaipr terminus d,, minor ^ , & inter d, r, media fu- 
matur f, ' . , . . , Dcmonjhr, 
def,^^. Quoniam Ay By funt quafi «qualia, poteft A 
" adBy minus elle, quam d ad /; S« maius, quum 

, / ad d* item B ad Q poteft minus c(re,qudm f , 

4. fe. ad 8i maius, quam e ad f* Er^o ex «qua- 
li, poteft ^ ad C minus eile, quam d ad ^ ; 62 
d^rl‘b ! maiusj quam e ad d^ ergo A ad C, quali eft 
I «qualis . Quod 3 fc. 

. Quare&c.. 


Theor. 1 5). Propojl i p,- 

Q V« eidem funt quafi eedem rationes, inter feldnc 
quali e^dera . 

Hypoth, 

A ad By quafi eadem eft, qu« C ad D: & C ad O, 
quafi eadem , qu« £ ad F. 

^ Dico A ad By quafi:camdemeflequ« £ ad F, 

, .r • • Prapar, ' 

Afiumatur qu«libet ratio ^ ad hy maior, quam cui 
propior poteft efte £ ad F; & qu«libec / ad /, minor. 

Demonjk» 

iif.4.b. I Quoniam C ad D, quafi eadem eft, qu«£ ad 
j Fi poteft C ad O, minor elle, quam ^ ad & 
I maior, quam 1 ad /. Ergo £ ad hy maior eft, 

quira 
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quim cui propior poteft cflc C ad Dj & / ad /, 
minor'. Et quoniam A ad quaficflcadenL, 
qu2B;C, ad X^ 5 ergo ad 5?, poteft 'cflcminor, 

tonflr. quam ^ ad & maior, quam / ad /. Sed^ ad 

• ' ' eft quaelibet aftumpea , maior, quim cui pro- 

pior poteft efle'£ ad Fj'& i ad /,' cft qliaelibec 
def. 4 .h. affumpta, minor ; ergo A ad eftquaft eadem, 

• ' . qua; £ ad f i Qaod S^c. •' < ‘ | • ^ 

. - Quare '&c. • ; ' ■ ■- '• ; ■' 

' ■ . - • • . 

Theor, lo.Prop.zo. - ■ : 

Q Vafi proportionales , conuertendo , funr quafi pro- 
portionales. 

1 • f/ypoth, 

■ Sint quafi proportionales >4 ad S, vt C ad D. ' \ 

Dico conuertendo, qua(i proportionales efle 2 ad A^^ 
Vt D ad C. 

Pr<tpar, 

I Sumatur quxlibct e ad f, maior , quam cui 
I propior poteft efte D ad C: 6i qua>liber^ ad h, 
- 2 . h, minor :& erit conuertendo, fumpta / ad e, mi- 

notjquam cui propior poteft efle C ad ad 
maior i' ^ ' i . . . ' . ' ’ ! 

Tkmdnflr, 

hypoih. I' Quoniam A ad ‘By quafi eft eadem, qoit C 
def.^.b. j ad 7>: ergo A ad By poteft efle minor^J quam h 
2 , h. 1 ad & maior, quam’ f ^ad e: .ergo conuerteff- 
' do. 
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'j do, 2 ad A, potefteflfe maior, quipi gzd h;SC 
def, 4 .h, j minor, quim e adf» ei^o 2 ad A, quafi cadcra 
I eft, qu£ D ad C. QuodiSic. 

Quare &C. 


Theor.2i.Prop,2i. 

E X quafi ijfdem rationibus, ex aequali, quafi e^dcm 
iimc rationes compofitae. 


A 

£ 

i 

l 



C 

G 



2 ? 

H 

k. 

m 


A zd*B^ quafi eadem ratio eft, quae C ad D: & £ ad 
F , quafi eadem , quae G ad H. 

Dico ex aequali, ex -4 ad S, & £ ad £ compofitam, 
quafi camdem eflTe, quae ex C ad O, & C? ad compo- 
fita^. 

Pr^epar. 

Alfumatur i ad i^, quslibec ratio maior, quam cui 
propior poteftefle, ex C ad D, & C7 ad A compofiti.: 
item aOumatur quaelibet / ad m , minor . Deinde fiant 
f ad », & / ad 0 , ficut cui propior poteft efie C ad D: 
item /> ad 4 j & ? ad w , ficut cui propior poteft efle G 
ad //. Denique fumatur inter », py media quaelibet quan- 
titas r : & inter 0 , media quaelibet 

P ~ T>e- 
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ELEMENTVM 

Demonftr, 

nnjir. | Quoniam i ad it» maior eft, quim cui propior 
poteftcflcjcx C ad D, & (7 ad // compolita^j 
* ad «, cui propior poteft eflfe C ad 
4 . h. I p ad 4.) cui propior poteft eflc G ad'ff: ergo i 
ad it) maior eft, quam,quxez / ad n, & ex pad 
k, compofica. Ergo», maior eft, qudm p. Si 
p» I enim «Refler «qualis ipli/>; cx i ad «, ex squa- 
litate, &cxp ad it) copofica ratio i ad it> ellct ea- 
dem, qu«cxca, cui propior poteft elFe C ad O, 
ex «qualitate, ii exea, cui propior poteft effe G 
4* ! ad Ht compofitaeft, contra aftumptum . Quod 

fi », eflent minor, quam p : cx i ad w, & minori 
in«qiwlit3te, & p ad it> compofita ratio / ad k, 
cftet minor , quam qu« ex ea, cuipropior poteit cfle C ad 
X), cx «q lalitate , & ex ea, cui propior poteft cfle G id 
compofitaeft j contra idem aftumptum . 
confir. I Ergo »> maioreft,quam p: & r, minor,quam 
8 . 5 . I «j & maior quim p: habetque 1 ad r, maiorem 
I rationem, qudm * ad » ; ideft maiorem , quanij, 
8 . j cui propior poteft efle C ad Z) : hubet quoque r 
ad k , maiorem, quam p ad k ; ideft , maioreui , qudnu> 
cui pro 

ccnflr. 


4 . h. 


pior poteft cfte C? ad 

Similiter, quoniam / ad »> , minor eft, quani^ 

. cui propior poteft efle ex C ad D, & G ad ff 
l compofita . & eft / ad « , eadem, cui propior po- 
I teftcfle C ad ^ ad w, eadem , cui pro- 
pior 
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h. 


,f. h, 

4 . b. 

<onflr. 

S« y» 

». 5. 


Jup. 

hyp. 

dcf.^.h. 

Jup. 

hypoth. j 
def.^. h. 

4. h. 


A 

E 


T E R T I V M. 

^ C D 

F G H 


i n r p k. 

l o s q m 

pior poteft cfle C 7 ad ergo l minor 

eft,quamqua:eftex / ad « , & ^ ad w compo- 
fita. Ergo Oy .minor cft, quam q, dcmonftrari 
enim poteft vt fupra ,quod fi 0, ciTetsequalis, vcl 
maior, quam q: edet l ad m ratio non minor, 
quam cui propior poteft cfle*,cx C ad C 7 ad 
H compofita ; comra aflumptum . 

Cum iraque 0 , (it minor , qudm q : erit s, ma- 
ior, quam 0 ; minor, qudm q: habetque / ad r, 
minorem rationem, qudm / ad 05 ideft, minorem, 
quani,cui propior poteft efle C ad D. habet quo- 
que s ad my minorem rationem , quam q ad mi 
ideft , minorem , quam , cui propior poteft effo 
G ad H, 

Iraque 1, ad r, maior cft, quam, cui propior 
poteft cHe C ad Di & / ad j, minor. Sed A ad 
X’, quali eadem eft, qua; C ad D\ ergo A ad "By 
poteft efle minor, quam i ad r, maior, quam 
I / ad s. Similiter r ad k maiore 1 t,quam,cuipro- 
1 pior poteft ede (/ ad h] & j ad w, minor; &eft 
\E-^dFy quaft eadem, quae G ad H: ergo E ad 
! F poteft clfc minor, quam r ad kj & maior, 
quam s ad m. Ergo ex aequali, poteft ex /i ad B, 

P 2 S<E 
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A *B C D ' 

E F G H 

i n r p 4. 

/ 0 . s q m 

S)6 E zd F compofita, minor efle, quam» qua; 
cx I ad r, & r ad k, componitur, / ad k ; & 
maior, qudm,qu;r ex / ad j, & j ad w, compo- 
€onfir» nitur, l ad m. Eft autem i ad k, fumpra quae- 
libet maior, qu^m cui propior poteft efle compo- 
fitacx C ad Z), & <7 ad ^ / ad m, minor. 
dtf^h. Ergocompofitaex Aad^ByS: E ad F, quafi 
eadem eft, qus compoflca ex C ad D, & (7 ad /7. 
Quod &c. 

Quire &c.‘ 

Theor. 2 2 . Prop. 22. 

Q Vafi proportionales , permutando , funt quafi pro- 
portionales. fJypoth, 

Smt quafi proportionales ^ ad S, vt C ad O. 

Dico permutando, quafi proportionales elfe A ad C, 
Vt S ad O . T>emonJb\ 

itypoth. Suntenim quafi egdem rationes^ aJ 15, Sc S 
» 1 . b. ad C; quae 55 ad C, & C ad D: ergo ex xquali, 
^adC,& S ad Dy rationescorapolit? funtqua- 
def,^Jh. fi eaedem : Ergo^i aJ C, & 2 ad D, funt quafi 
proportionales. Quod&c. 

Quare Scc, 
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Theor,z^, Prop.zs. 

R Ationes quaG eaeJcm , componendo, fune quafi 
csdem . 

Hypoth, 

A ad S, quaG eadem cfco,qux C ad £> . 

■ Dico componendo ad quafi eandem eflb, 
qua: C-+D ad D . 

Prtepar. 

AiTumatur e ad qu.elibec ratio maior , quam cui 
propior poteftefle C-+D ad D: ite ^ ad /?, quaelibet ma- 
ioris insequalitatis , fed minor 


conflr. 

p* b. 

conflr. 

p. b. 

hyfotb. 
p» h. 
drf.4.b. 


Demonjhr, 

Quoniam ? ad /j maior eft, quam, cui propior 
poteftefle C-+D ad D: diuidendo, e — f ad f, 
maior eft, quam cui propior poteft eflfe C ad D. 
Item quoniam g ad hj minor eft, quam cui pro- 
pior potefteffe C-irD ad Di diuidendo g — had 
h minor eft,quam cui propior poteft cflTe Cad D. 
Sed A ad 2^ i quafieadem eft, quae C ad D: er- 
go ad 2?, poteft elfe minor, quam e — & 
maior, quam g — h ad h. Ergo componendo 
A ad ^ poteftefle minor, quam e ad f\ & 
maior, quam ^ ad Ergo ^-+3 ad », quafi 
eadem eft, qu^ C-^D ad D, Quod&c. 

Quare &c. 


1 


Theor. 
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Theor, 14. Prop. 24. 

R Ationcs quafi eardem, ditiidcndo , funt^quafi car- 
dcm . 

piypoth. 

Sint rationes quafi.cafdem A ad 2 , & C ad D. 
Dicodiuidendo, quafi cafdemefle rationes A — S ad 
! 5 ,&C— DadD. 

Prttpar. 

Aflumatur 6 zd f, quclibet ratio maior, quam cui pro- 
pior potclleflfe C — D ad D: &a{Tumatur^ ad /7, quae- 
libet minor, 

Demon/lr. 

Quoniam e sulf, maior efl-,quam, cui propior 
potell effe C — D ad D, & " ad /?, minor -.ergo 
componendo e -+ / ad /, maior eft,quam cui pro- 
pior potcftefTe Cad Dy ^ -i- h ad hy minor. 
Sed ^ ad 55 , quafi eadem cll, qua* C ad £>: er- 
go >4 ad 55 poteft minor efie, quam e-+/ad/; & 
maior, quam g~*h ad h. Ergodiuidendo A—^^B 
j ad poteft minor efle, quam ^ ad/; & maior, 
quam g ad h. Eigo A — B ad !S, quafi cadem 
, I eic,qua: C — D ad D, Quod &c. 

Quare &c. , 


ionflr. 
p. h. 

‘hf’ 

def.^.h. 
p. h. 


' T heor. 2 5 . Prop. 2 5 . 

R Ationcs quafi cedem , per conuerfionem rationis, 
funt quafi cgdena . 


Hypoth. 
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ffypoth. 

Sint rationes quafi eae Je.n, ^ ad & C ad £). 

Dico per conuerfioiicji rationis, quafi cafdem effera- 
tiones ad ^ & C ad C— D. ’ 

Demonjhr, 

[ Ai 2 : quafi C: T>. 
jA — ^i quafi C—Dj T) , 

A — 3: quafi O; C — D. 

— quali C; C — O, Quod&c. 


byp. 
Z4- h. 

20 . h. 

21. h. 


Quare &c. 


Theor. 2 5 . Propof 1 6, 

S I quotcunque quantitates fuerint quafi proportiona- 
les, colligendo, quafi proportionales erunt, omnes 
antecedentes , ad omnes conlequentes . 

. Hypoth, 

Ai quafi Cj D: 

Dico A -+C i 2-+D: quafi C5D, 

Demonji. 

hypoth. Ai^Bi quafi C; Z>. 

22. b. AiC: quafi S; 7>. 

iS. h, A-i-Ci C: quafi 

aa. fe. \A-+Ci S-i-D: quafi C:D. Qnod&c, ' 

Quare &c. ~ . 

Theor. ly. Pro, 2j. 

S I prima ad fecundam quafi proportionalis fuerit, ficut ' 
quarum^ quinta ad fccuadam, quafi ficut 

fexta 
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fexta aci quartam: erit prima cum quinta ad iccundanu, 
quafi ficut tertia cum fexta ad quartam * 


ffypod?, 

quafi Cj D, 

Ey 2 : quafi F ad D. 

Dico A^B'y "Bi quafi C-*F'yO. 



Prxpar, 

hypoth. 

A',Bi quafi Cj D. 

21. h. 

Ay C : quafi 2 ?j Z). 

hypoth. 

Ey Bi quafi F'yD. 

XX. h. 

E‘yFi quafi B‘y D. 

19. h. 

C: quafi £;'F. 

22. h. 

AyE:qaa.{i C; F. 

XJ. b. 

A~+ EyEi quafii,C-+Z^i A, 

hypoth, j 

E'yBi quafi Fj £>4 

XI. h. 

A-+EyBi quafi C -+ F; D. Quod &c. 

Quare &c. 


Theor, 1 8 . Prop. 28 . 

Q Vafi partes, cum quafi sequemultiplicibus , in quafi 
eadem funt ratione, fi prout fibi mutuo relpon- 
dent, ita fumantur. \ 

A', B: quafi tripla. 

C; D: quafi tripla. 

Dico A',C: quafi B-, D, 

Dt- 


HypoA), 
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'Demonjlr, 

i8. j ^3 S: quafi Cj D. 

h. I A ; C: quafi S j T>, QuodSic. 
~ Quare &c. 


Theor. 1 9. Prop, 2 9. 

S I totam ad totam quafi proportionalis fuerit , vt abla- 
ta ad ablatam: & reliqua ad reliquam , quali propor- 
tionalis erit , vc tota ad totam . 

Ay quali C: T>, 

Dico A—C; B — D\ quali 

Demon fir. 

hypoth, quali C-, D, . 

zz.h. j Ai C: quafi B; D. 
i^.h. ! Ai A — C:quafiS; 3 — 7 >. 

12. A. \A—CiB — D\ q\xa(\ AiB, Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 3 o.Prop. 3 o. 

Q Vantitates quali proportionales i & per homologi- 
am , funt quali proportionales , 

T)cmonjir, 

Namconucrfcndo,quafi proportionales liunt , lojhi 
& colligendo y z6y di 27. h: & arqucmtiltiplicando , & 
a*qucpartiendo, zH.h: Sepermutando, 22. h: &diuiden- 
do, 24.^?: 5 < componendo y 2 $.ht 8e homologas ab ho- 
, ' , 2 Q mologis 


Hypod?, . 
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mologis auferendo ,ip,h: 6e per conuerfionem rationis, 
1 5 &ex af quali , 2 i,h: & coniuii^s omnifariam ar- 

gumentis huiufmodi, quocunque: ordine i pcrhomolo- 
giam ,quafi proportionales fiunt. 

Thtor.it» Prop, 5 1, 

Q V afi aequales, ad quafi aequales, rationes habent, vel 
quafiinfinicasvtrafque, vd quafi nullas, vel quafi 
caldem inter fc . 

Hyjfoth, ctmm» 

A , 2 funt quafi squales . 

C , D funt quafi squales. 

Hypoth. p, cajuf. 

A3 C : efl: quafi infinita. 

Dico D: efle quafi infinitam . 

Pr<tpar. 

Afiumatur r ad/', quslibet ratio ; vade fit compo- 
nendo ^ ad /'; deinde per conuerfionem rationis e-+f 
ad ^ & conuertendo e ad e-+f. 

Denfmjir. 

def.i.b. j!BjA: poteft maior efle , quam eie-^f. • ^ • 
def.p.b. A '3 C: poteft maior efle, qudm e •+/;/'. 

4. fc. ^ j C : poteft maior efle , quam e j f 

def.p. fc. 2 i c : ratio eft quafi infinita . 
def. p.b. S ; C : poteft maior efle , quam e -+/j f, 
def.^.b. C;D: poteft maior cfte, quim e 5 rn/. 

4. fc. S 5 Z> ; poteft maior cflfc , quam < 3 /. 

3'iD: 


by '^.00 “K 


- T E R T I V M. : j 

'' D: rado eft quafiiofiatfa .• Quodaic. ; : ' L 

Jb^pads* 2, cajiud u ; ' ■ - - 
C; eft quafi nulla. 

Dico D: efle quafi nuJJam. ‘ . 

Detma/ir,, ' ; ■ ; * • •'* 

IO. fe. C j ^ ; quafi infinita . . •. , < > 

/«P» Dj quafi infinita. . . > 

7 >h. !BjD quafi nuJJa. Qiodficc. 

Hypoth, 5« ci^us, 

Aj C: ncq; quafi infinita, ncq: quafi nulla efi. 

Dico Sy D: quafi eflc A; C. 

'Demtnftr* . ^ 

^ ad Dy neque eft quafi infinita, neque quafi nulla.,: 
H> I aiioquin A ad C efict quafi infinita, vd quafi nui» 

I Ia, contra hypothefioa. 

ip* h. \ A^^Bx quali CyD». ^ = . . < . l 

x^.h. I C; quafi Sj D.:Quod&c.' ' i •• 
Quare&c. . • , . - . - ^ ... i • 


T heorema 3 x. Pr$p, 32. 

S I prima ad fecundam , retonem habuerit c^afi infini- . 

tamj item ad tertiam, rationem quafi infinicani; ha^ 
bcbit&ad vtriulquefummam ,& ad vtriuique difleren- 
tiam, rationem qiuii infinitam... . . 

A; "Bi quafi infinita. 



5 C: quail Infinita. . ‘ jl 


a Dico 
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Dico effe. 

Et Ai 3 — C: quaii mfioitani cflc . 

Demonfir-' • 

hypoth. ^j2r:quafi infinita. 

quafi infinita . 
p. fc. quafi aequalis. 

hypoth. A^C: quafi infinita . , 

ii.h. I C: quafi infinita. 

i.h. -f 2 H- C ; C ; quafi infinita . 

i4-+®-tC; quafi sequalis. 
fitp. A-+3iA: quafi a:qu^is . 

i8. fc. C; quafijequalis. 

j 6 .h. S*+ C; quafi nulla. 

10. b. Ai3-+C: quafi infinita . Quod &c. 

Jup, A-+^iC: quafi infinita. 

8 .h. A-*^ — Ci£\ quafi infinita . 

7 .&. CjA-+^ — C : quafi nuIJa . 

11. fc. A-*^iA-+^ — C : quafi aequalis . . 
fitp. Ai A quafi aqualis . 

i8. />. A-^^ — Ci A : quafi aqualis . ' 

17 . b. A-i- ^ — C', S — C : quafi infinita . 

8. fe. . Ay ^ — C ; quafi infinita . Quod &c. 
..C^uarc &c. 



Theor. 5 5 . Propof 5 3 . 

S I fucrinttresterminijprimus indeterminatus , reliqui 
duo determinati j fuerit autem primus ad fccundunru 

- • quali. 
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quafiafqwHs: habebit {ecuadus ad tertiam eandem ratio- 
nem, quam quafi habet primus . 

f^podi. 

Tres termini funt, primus indeterminatus A; reliqui 
duo determinati, « 6dcft ^ad If, quafi ajqualis . 

Dico b ad c eandem eflfe rationem , qudm quafi ha- 
bet ^ ad r. : , i • .. 

Pr^par, 

Afliimatur d, jcqualis ipfi c . 


hyfoth. 

Demonji, 

A^hi quafi «qualis. • 

cottflr. 

c; di «qualis. » ■ 

def,^.h. 

A‘^bi quafi c\d. 

21» h. 

[A^c: quafi d. 

8. 

d: bi c. . 


A-, c: quafi bj c. Quot 

Quare &c. 


T . Theor.^^Prop. 54 . 

Ota ad vnitatem , quafi eil infinita. 
l^emonjlr» 

Nam tota , cum non dicatur, cuiusnumeri tota fit ; eft 
indeterminata : idcoque totx ad vnitatem , ratio eft inde- 
terminata . Cumque poflit dici , cuius numeri tota fit j eft 
determinabilis ; ideoque totae ad vmratem , ratio eft deter- 
minabilis . Cum denique pofllc dici eius numeri tota , qui 
maior fit, quam vt ad vnitatem, habeat quamlibet ratio- 
nem 
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I iKjp Bttmerus, ipri (iM ipfiu* cfttof^^ 

j erit ratio tota? admtatcm ,niai6r,:quki datii 
def.p.h.l qua?Iibet. Ergo tota ad vnitatem, quafi cftin- 
J fioita • ; . ' . . [ I j . ../j ; 1 ^ 


^ Thear, j \* 'Prop, 3 f ‘ : 

S Efquitota ad vnitatem , quafi cft infinita . • Item (emi- 
tota. 


34. h. 
8 . h. 


8 . h. 


^ Demon fir. 

Tota ad vnitatem, quafi eft infinita: ergo com- 
ponendo, (efquitota ad vnitarem, quafi eft infi- 
nita . Item diuidendo, femitota ad vnitaicm,qua-' 
I fi eft infinita . 


T 

3S. y* 
g. h. 

34 * 
p, h. 

iS. h. 


Theor, 35 . Prop. ^6. 

Ota , fefquitota > & (emitota , quafi font cequales 
inter fe . Demonjk. 

■ ■ Selquitota ad vnitatem, quafi cft infinita : ergo 
per conuerfionem rationis, rcfquitota adtofam, 
quafi eft aequalis . Rur/um tota ad vnitatem qu^fi 
fit infinita : ergo per conuerfionem rationis , tota 
ad iemitqtani , quafi eft arqualis * Ergo i^Iquito- 
ta ad fetnitotam , quafi eft jequalis . 


Theor, Prop, i . 

T Ota quantumlibet ordin^a ad vnitatem , quafi eft 
infinita. Item fefquitota, & femitota. 


Dico 
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ilef,6.p. 
13. h. 

ex^^.h. ! 




) ■ 

A 

X -i.;. 


: T E R T I VM. ■ 

Dico tj i »: quali infinicum . 

' .. . ; ■ Dermnfir^ ./ ■ 

tyu: quafi infinita. . 
t$ i ft: triplicata t;n,r , r 
ti i u: quafi infinita. Qnod&c. 

Similiter oftendetur f 5 > « : quafi infinita . 
I Item m$-y 14: quafi infinita. ; i 
Quare &c. f . • 


Thear,sSiProp,3.8. • : _ 

T Otarum imequaliter ordinatarum, magis ordinata, 
ad mmiis ordinatam, quafi cft infinita. Item fcTqui- 
totarum , & femitotarum 

J^ffoth, 

- <5 magis eft ordinata, quam tj . 

Dico 15 j fj : quali infinitam. 

Demonjhr. 

j 4 - h. ]t’y u: quafi infinita. 

drfd.p, f 4 J fj : 15 ».• , . . ■ ; , 

^ 5 ) quafi infinita. 

13. 5. /45 13 : quafi infinita. 

11. h. 15 ) tS • quafi infinita. Quod &c. 
Similiierollendetur ^5 ; 43 : quafiinfinita; 

Et wj 3 W3 : quafiinfinita* ' 

Quare &c. . - 


Theor. 
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Theor, j 9. Prop, 39.^ 

Qucordinata?, tota, remicota, & refquitota , funt 
quafi^qualcs. • 

Dico tj, ^3, w3, quafijequalcs^flfc. : ’ 

Dernonjli', 

3^* f: quafisequalis. 
i* P- tiiqS- triplicata t,q. . 

n. h. f3 j ^3 : quafi aqualis. Quod &c. 

Jup. <^3 ; w3 : quaiiatqualis. Quod &c. 

18. h. I f3 i ;»3 : quafixqualis. .Quod&c. 

Quare &c. 

Theor, 40 . Prop. 40 . 

T Ota magis ordinata, ad aggregatum ex totis miniis 
ordinatis , quali cft infinita . Item Icmitota, ad ag- 
gregatum ex femitotis : & felquitota , ad aggregatum cx 
ierquitotis. 

Efio tota magis ordinata ti : qua miniis ordinata;. 
/2, t, & rationalis u: quarum aggregatum 5/2-+ 3 r 

-5-4«, . . . 1 

Dico j 5fi -f 3r-4-4«: quafiefle infinitam. 

Demon fir, 

3«. h. I /3 ; f2 ; quafiinfinita . 

Si. h. t3 5 5f2; quafiinfinita. . . = . . 

38. i!». tS)t: quafiinfinita. - 

^^.h. rs i quafi infinita. - - 


Hypoth, 
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37* h. j : quafi infinita. 

3%. h. 1 13 ; 4 «: quafi infinita. 

31* h. ! f 3 ; 5 -+ 3 f 4 « •• quafi infinita . Quod &c. 

. Similiter afiendetur >»»555 w» 2 .-+ 3 w -+ 4 « ; quafi in- 
finita. Quod&c. 

. Item, 43 ; 5 ?^“+ 3 ^-^ 4 «J quafi infinita. QuodS^c, 
Quareiicc. • . .) < -• 


Theor .^ l , 41. 

T Ota magis ordinata, fibi ipfi,& alijs miniis ordinatis, 
addit s, vel fubtradis, quafi eft sequalis. Item fe- 
mitotar&fcrquirota. . 

. f^jxnh^ 

Tota vel femitota , velfeiquitota magis ^ordinata cfto 
./^:quacumadditx minus, orainatar^ilifico S? & fubtra- 

C. '.i . * .V 


Dico AyA-+^, A — C, C, quafi xquales 

cflo. ■ , . • 


40. h . 
8. h . 
p . h . 
40. h , 
P » h . 
3 %. h , 

8 . b . 
p . h . 


‘ Demonjhr. . ; : . 

|'.d 5 55: quafi infinita. , . ■ 

A-+"By 2 : quafi infinita .• 

A-*-‘B y A: quafi xqualis . Quod Scc. 

C: quafiinfinita. 

A'yA — C : quafi xqualis . Quod &c. 

AyS — C : quafi infinita .- . . 

— 3 — C: quafi infinita. 

A — C ; A: quali xqualis , Quod &c. / 

R . a-^:b. 
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[8« h» 


— CyA-^-^Bf A-^Cy quali funt scquales. 
Quod &c. 

Quare &c. . 


Theor 42. Prop. 42, 

Q VselibetquiKiratrix quali eftscqualis ad totam vni- 
tate plus ordinatam , quam fit eius balis. .item ad 

fcoutotanu& ad felquitotam. . - — — 

- ' . Hypoxh, ‘ 

Efto quadratrix A': &eftdtota*2, vnitatcplus Ofdl- 
nata,cjuambafisquadramcis /i. ' ' 

Luto .<4 ad quali xqualem cile. 

Demonjir. 

I Ay ell tcqualis ipfi demptis , additifque ali- 

qualiter acceptis totis, non plus ordinatis , quam», 
bafis A . Sed eft tota vnitate plus ordinata^, 
quam baGs A j idcoque totse, non plus ordinatg, 
quam bafis Ay funt minus ordinarar, quam B, 
Ergo A'y eft^qoalisipri ^,denptis, additifquo 
aliqualiter acceptis totis , minus ordinatis , quam 
2. Sed & By demptis, additifque aliqualitcfao. 
ceptis totis, miniis ordinatis, quam 3, quafi eft 
aqualis ipfi Ergo Ay quafi eft squalis ipfi S. 
Quod &c. 

ldem,& eodem modo demonftraretur, fi B 
elTet femitotarnecno fi B eflet lefquitota.Qiic &c. 
'Quare &c. 


22. 2. 


hyfoik. 


^l»h. 
18. h. 

31. 2. 

3 2 »* 
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Theoft 43 « Prep. 43 . 

Q VzIibet quadratrix, ad totas nofi plus ordinatas, 
quam /it eius bafis, 'quomodolibet acceptas , quafi ' 
ed infinita, item ad feroitQtas: necnon ad fef* 
quitotas. 

fJypoth, 

Efto quadratrix J: di in fint fumptae totae quo- . 
modoljbet , vel femitota!, vel fcfquitotae . 

Dico A ad 2 quafi infinitam efle. 

Prtepar, 

Sumatur C , tota , vnitate plus ordinata , quam bafis 
quadratricis A: velfcmitota, veliefquicota. 

DemonJIr, 

41. h. j Cj 55: quafi infinita. 

4x. b. \A-fC: quafi sequalis. 

h. Mj £>: quafi infinita. Quod&c. 

Quare &c. 


Thtor. 44. Prop, 44. 

R Ationis quafi infinitae diuifo antecedente per datum 
numerumjracioeft quafi infinita. 
fjypoth, 

A zi\ quafi efi infinita . 

Dico fiibtriplam A quafi infinitam efle . 

Pr^par. 

Affumatur quaelibet ratio c ad d. 

R a Df- 
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Demonjhr. 

hypoth. A'y^\ quafi infinita . 
defjp. k A\^*. poccft maior efle , quitu ic\d. 
p. h, A-y ic: potcft maior efle, quam d, 
iJ-y* dy 3c; fubtripla >^5 f. 

13. 5. Subtripla A'yc: potefi maior efle, quam d. 
p. h. I Subtripla Ay S; potefl: maior efle, quam c ; d. 
defp.h. I Subtripla j 2: quafi ell infinita. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor, 4 5 , Prop: 4 5 . 

^ Ationis quafi infinirx multiplicato coni 
V. ratio cft quafi infinita . 

Hypoth, 

A ad quafi cfi infinita. 

Dico A ad duplam quafi efle infinitam 


Pr^par, 

Aflfa natur quxlibec ratio c ad d. 

Demonjlr, 

hypoth. A'y%*, quafi infinita. 
def.ph. Ay ‘B: potcft maior efle, quam ac; d, 
p. b, Ay zc: potcft maior efle , quam B , d, 

15. y. B 'y dl ZB y zd, 

13. 5. 
p. h. 
ly. y. 

13.5. 2?; poceftmaior efle,quam c5 d, 

Kyiy ZB: 


A'y zc: potcft maior efle, quam zBy zd,' 
A'yzB: potcft maior efle, quam zc\ zd: 
zc'y zd: c'y d. 
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def^.h. \ A; i*B: qjall cft infinita. Quad Sic, 
Quare &c. 


iS3 


Theorema ^ 6 . Prop, 

R Atio compofita ex duabus rationibus , altera , quafi 
quadam propofita, altera, quafiinfinica j quafi eft 
infinita^. 

Hypoth. 

A\ "B\ quafi quadam propofita . 

^ ; C : quafi infinita . 

Dico o</j C: quali cfle infinitam. 

Pr>epar. 

A llumatur qualibet ratio , d ad e: item aflfumatur 
qualibet d ad/, minor, quam, cui quafi eadem eflc di- 
citur ^ ad S.' ' - 

Demonflr, 

C\ quafi eft infinita . 

C: potell maior efie , quam /; e, 

A\"B: potell: maior efie, qudm d\ f. 

A; C: potert maior efie, q lam dj e, 
def.p.h. \Ay C: quafi eft infinita. Quod&c. 

Quaieotc. 


hypoth. 

dtf.p.b. 

def.^Jj. 

4 . h. 


Theor, 47 . Prop. 47 . 


Q V adratriccs in eadem bafi iaceoces,iater fe funt qua- 
fi «quales. 


By- 
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Hypcth, 

Sint in eadem bafi quadratrices 2 , 

Dico c^, 3 1 quafi aequales dfe. 

Prapar. 

. Sumatur C, tota> vnkatcplus ordinata* qudrafittta* 
foipiatum c^, 3. ^ 

'Demonjhr, 

4 h h. C: quafi «qualis . 

4;./;, C: quafi «qualis. 

i8. C: quafi «qualis. Quod &C. 

Quare &c. 



Hypoth, 

Sint in eadem bafi fubquadratrices c^, 2^. , 
Dico c^, quafi «quales eife» 


Pr^pdr, 

Sumantur homonym« quadratrices C, D, 


'Dernonjir, 

I C ad c^, «quemulriplex eft/ vt D ad 
*S- y» Cj C^; /); 

14 . y. C%D:tL 4-y'B, 

47. *. C j Z) : quafi f qualis . 

^9-h. \Ai 2: quafi «qualis. Quod&c. 
Quare &c. 


*i ■ 



Digitized by Googie 


T E R T I V M. IS5 

Theor. 49, Prop. 49. 

I N diuerfis baftbus , q jaJracrix in imgis ordinata, ad 
quadratricem in minus ordinata, q iafi eft infinita . 

f^poth. 

Sint quadratriccs Ay*By in diuerfis bafibus: Aj in ma- 
gis ordinata bafi, quam S. 

Dico ^ ad 3 , quaficflTe infinitam. - 

Pr<tpar. 

AiTumaturtoca C, vnitate plus ordinata, quim fic ba- 
fis quadratricis A: & tota D, vnicateplus ordinata^, 
quam fit bafis quadratricis 

D emoti Jir. 

hypoth. I Quoniam A cft in bafi magis ordinata, quaiiL» 
38. h. j S: ergo etiam C cll magis ordinata cora ,qudm_. 
41. fo. \ D: ergo C ad D,quaficft infinita. Sed C, Aj 
31.1!?. I funtquafK^equales:^ O, S, quafi sequalcs , Er- 
igo A ad ^ 5 , quali cft infinita. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor. 5 o. Prop. 5 o. 

I N diuerfis bafibus, qucliber malTa in magis ordinata, ad 
quamlibet niairam,in minus ordinata,quafi ell infinita. 

Hypoth, 1 

Sint mafl^e Ay in diuerfis bafibus; A in magis or- 
dinata bafi , quam "B . 

Dico A ad quafi efie infinitam. 

Pr^t- 
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Pr^par, 

effumantur quadratrices C, D: C quidem homony^ 
maipfi & Djipfi ». 

Demonjhr, ' 

bypotih Quoniam e, cft in bafi magis ordinata , quam 
: etiam C, eft in bafi magis ordinata, quim_» 
^p. fc. D:d£C ad D, quafieft infinita. Eft«utem ra- 
tio e ad C, qua?dam propofita , quam habent - 
propoliri numeri multiplicantes homonymam.. 

46. h. ipeciem : ergo cx ^equaIi , e ad D , ratio cll quafi 

j infinita. Item D ad ratio eft qutedampro- 
j pofita, quam habent propofiti numeri multipli- 
^6. h. I cantes hononymam fpcciern rergo ex arquali , A 
j ad ratio eft quafi infinita. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. ^l.Prop. 

S Pecies in eadem bafi iacentes,funt reciproce quafi pro- 
portionales, vt numeri, in tabula multipliaum , fimi- 
liter iacentes . . Hypoht, , ... 

Sint in eadem bafi /pccics Ay &: fint numeri fimi- 
liter iacentes , in tabula multiplicium 5 c fimiiirer, atque 
Ay dj fimiliter , atque S . 

Dico A-yX': quafi d-y r. .. . \\ 

. . \Pr^par. : * • ; 

Sumantur fubquadratriccs Ey F \ E quidem homo- 
nyma ipfi Ay F, ipf: X. j, . . . 

Z>e- 
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dejf.xi. 
f. &x. 

48 . b. 
deff.ii. 
p.& X. 
XI. h. 


T E R T I ViM.: 

Demonjk. 

A; E: tt; c, . . ‘ 

£'j F: quali «qualis. 

F} 3: d', u. . : • 

A\ ‘Bx quafi d'^ t, QMod&c. Quare &c. 


157 


i: 


Theor. Prop. ^ 

M A(T« in eadem bafiiaccntcs, quafi eamdem habent 
rationem compofitam , ex dire<9a fuorum nume- 
rorum ,&rcdpioca numerorum in tabula multiplicium^ 
fimiliteriaccntium. ; ; « ' 

. . . . ^^ypoth. 

Sint in eadem bafi,malT« Ay Bi quarum numeri r, d: c 
quidem, qui multiplicans homonymam (pcciem A y facir 
maflam Ay ^ dy qui multiplicans homonymam fpccieni 
By facit mafiam B . Et fint numeri r , fimilitcr iacen- 
tcsin tabula mulcipliciumj e quidem>(icut Ay &y^ficutS. 
Dico Ay B: quafi r j 'dy^f \ c. 

. > - Pr^epar , , . ‘ 

Sumantur rpccics homonymae^ Cy H\ C quidem^ 
ipfi & //, ipfi : .. j ; !. • • ■ ; 

. ' .Demonfir».' : 

hypotbi I Ai G: c'y u, . ; . i 

$t.h. \G'y H: quali /i e. ' . . . 

byfotb. ^ Hy B \ Hy d , . ’ ‘ . * ■ ; ■ . ...... 

xub. \A'y B: quali <:> ^,.Quod6K.. Quare &c.- 


* •*. 
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PropUmafriimm Prop, 5 3 . 

D \ta ratione; datoque numero pariter pari : fiibro- 
tuplicacam rationem iou^rc; quocuseil datus nu« 
merus , . • ' ” 

- . ' ffypoth* ■ ■ V ; . . . 

SitdaUratio 4 ad datui<^ numerus e, pariter 
par. . ... 

Oportet rationem inuenirc,fubrotupHcatam rationis^ 
4 ad quotus eft r , 

Cmjhr, 

Subdiuidatur numerus f, vfque ad vmtatem:& fit c ad 
dy duplus : 8 i d sdfy duptosr &/ad vnitacem , duplus, 
I>indc liiroatur, inter 4, media proportionalis & 
inter 4,^, media prt^ortionalis h: & inter 4, /?, media 
proportionalis 1 ; n fiant fumptiones totidem , quot 
fimt, numeri < diuifionesbifariam^ v/que ad vnitacciii. 

. Dico, 4 ; i: fubtotuplicatiim 4 j k, quotus eft r. 

'Demonfir: 

conlhr. oj hi duplicata 4 j gy ficut Cy d: duplus, 

cwffr. 4; gi, duplicata 4 ; ficut d; f: duplus. ' 

cot\fir, 4; h: duplicata 4j », ficut fy '$K duplus. 

f. f. 45 k multiplicata 4: ^ ficut f; ut multiplus. 
1 4; /: fubtotuplicata 4; quotasefi c, Quoderat 
I faciendum . 

Qiiarc data ratione, datoque numero pariter pari, 
fiibcotuplicacam rationem inuenimus, quotus eft datus 
numerus 
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D Ata ratione inafqualitatisj &propo(ito mitnero or- 
dinis potcftatmn; oumcruni inuenirc, pro qao 
fciqujtota , & iemitoca aequeordinat*# fuotad inuiam^ 
propioresaqualitati. ' . v. 

. . ... ... Bypoth, .. . „ 

Sic data ratio inxquaikatis 4 , ad & fit 4, maior, 
quam hx fitque datusnumefus quinarius. 

Oportet numerum inuentre , quo quo fcTquitota quio- 
ta, ad femitocam quintam, minor eft , quam vt 4 ad ic 8 i 

femirota quinta, ad ielquitotam quintam , maior, quam# 
vc ^ ad 4. 


C«njhr, 

^ Sumatur numerus pariter par, no minor, quam 

5 j» fe. j datus quinarius : & fit Atmpeus Ok^onarius:St fub- 

oduplicataratioinu€qiacur,rationis a id quf 
fit 4 ad ci & fumatur numerus maior ad bi- 

narium, quam vt; 4 ad 4 rr qui, dempto bina- 
j rio, relinquatur inter d, r, fumatur nume- 
*/T.i 8. 1 rus/: pro quo, vt radice tota; femitota eft rj fef- 
. I quitota d, .. 

Dico <^55 ey. minorem eife.qu^m 4 j b. 

Et ^53 dy maiorcm,quam bj a, .i ' • 

DemMjlr, ' ‘ 

fonfir. dj 2 : maior, quam 4 j a — c, , 

i.h, di e; minor, quam c, . , 

4 * fe. ,<^55 ey minor, qu^m ay rj. 

S.. a . 45, 
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45; cy, minor, quam 485 c8. 

48} fj; 4; i, 

!</jj f5: minor, quim 45 Quod&c, 
a. Ir. I ?5j </51* maior, quam hy d» Quod&c, 
Quare^ic. ' - 


5« ht 
cotifir. 
13. 5' 


. ProU, 3. 55. 

D Ata ratione; & propofitis ordinibus poteftatunL» 
in^qualibus; numerum inucnirc, pro quo, plus or- 
dinata poteftas, ad minus ordinatam , maior eft , quam in^ 
data ratione . 


Hypoth, 

Sit data ratio, 4 ad fint propofiri ordines potefta- 

tum inaequales, quinarius, & binarius . 

Oportet numerum inuenirc , pro quo, poteftas quinta 
ad fecundam , maior eft, qu^m vt 4 ad ^ . 


Conftr, 

- Sumatur numerus >r, inferie tertiarum poteftatum ab 
omnibus numeris, maior advmtatem, quamvt a ad b: 
numeri autem r, fit radix d. 


Dico, pro d radice, d^^dz: maiorem elTe,quim 4; k 

‘Demonjir. • : 

fonflr. I c: di. , . 

tonflr. I r; u: maior, quam k 
13. J. 1^5; di: maior, quam 4; k Quod&c, • 
Quare &c. ■ . 
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. . PfM jf Ptop^ 

D ^ta ratione; propoficirquc ordinibus poteftatito 
inaequalibus: numerum inuenire, jn-o quo, femito- 
ca pius ordinata , ad refquitotam minias ordinatam, maior 
cll,quatiHndataratione. ■' 

/ijfwth. ■ . - ■ ■ ■ 

Sit data ratio 4 ad ^ : finrque propollti ordines pote- 
ftatum , quinarius , atque ternarius . 

Oportet numerum inuenire, pro quo, iemitota quinta 
ad felquitotam tertiam, maior cft , quam vt a ad L 
- . , - . Cottjir. • 

Inucniatur 5 5 A numerus r, pro quo,rcmitora d: & 

femitota quinta «/5, ad femitotam tertiam dj, maioreft, 
quam vt a-+b ad b. Inuenia tu r deinde per ^^.h, numerus 
e, non minor, qudm r ; proquo,remitora,;i9, & fefquitO'- 
ta f, mi ad ^5‘, maior eft,quam vt 4 ad a-i- b. 

. Dico , pro numero e radice, my, ^5: maiorem c(lo> 
quam 4; b. Demonjir. • c • 

cojt^r. r, non minor , quam c, 
def.iS.z w: non minor, quam d, • - • • • 

5. fe. my, ds: nonminor,quam m$; di, 
f. b. my-i my. non minor, quam ^5; di, i 

conflr, dy, di: maior, quam a^b; b. •. >- ' 

13.5.. maior,qoara 4-»-^5 b* 

eonfir, maior, quam a, a ^b, 

4. i. I »»55 ^ 3 ' maior, qudm 4; b. Quod 61 :c. 

Quare 6cc. ' 
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Prchl. ^iProp, f j, 

D Acis duabus rationibus > &propofiti$ duobuf !nr- 
qualibus ordinibus poccftacum.-numerum imieoire, 
pro quo, ratio corppoikaex vna data nuiotie,^ ex ratio> 
nc femitotx plus ordinatse, ad Te/quitotam inkius ordina- 
tam, maior eft, quam altera data ratio . 

' , ffypoih^ • ' 

Sintdatx rationes, 4 ad A, & r ad d: &(ifitpropo(iti 
ordines imequaks, quinarius, &binarius« 

Oportet numerum inucnirc, pro quo , ratio compofita 
cx 4 ad ^, & ex femrtotx quinta; ad feiquitotam fecun- 
dam, maior cft, quam c ad d. r 

Cw»/ 2 r. 

5<J. h. Fiat vt i ad 4, ita d ad et &inucniatur /' nu- 
merus, pcQ.quo,femitota^, fefquitota i$ 
ad hii maior, quam r ad e. : 'v •> . . 

pico, pro./ radice, 4 j maiorem e( 3 b, 

quam cj d. . . 

Demmjhr» 

conflr, 'm5; hy maior,quim q 4. 

cotiftr. b: e^ d^ • 

4,h. \a; m^or,quam. q.d. QaodSiC. . 

Quare &c. . :• /i- :v •* > 

«♦ jiif - i w Ii * 

Probi 6» Pr$p. $ 8 . . ; 

D A ta ratione inaequalitatis i 3 tpropo 8 tisduabus in# 
eadem bafi iacentibus quadratricibus: numeruni, 

. • in- - • - 
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inuenirc , pro quo quadratrices propo/ir* , fimt propio- 
res aequalitati , quina indata rabone. . r . ^ ' 

Sil data ratio inaequalitatis 4 ad ^ &firlf maior, quitu 
h: fintque propofitar in quinta bafi, doaequadratrices e, d. 
Oportet numerum inuenire, pro quo, c, & funt ad 
inuicem, minores, quam vc 4 ad maiores, quim vt 
^ ad 4. 

' . Cmfhr, 

54 *^- I Inueniatur numerus e, pro quo, Icmitota^^ 

I fefquitota^j & fs maior eft, quam vc h 
I ad 4 j,Se ad fSy minor, quim vt 4 ad ^ . 

Dico, pro c radice, quadratrices c, d, dfe ad 'inui- 
cem minores, quam vt 4 ad ^ maiores , quim vt ^ ad 4. 

Demmjhr, 

cy eft maior, quim minor, quim ^ 6 , 
dy cft maior, quam ps, minor, quim ^ 6 . 
f j di maior, quim /ir, ^5. minor, quim fs, 
d} r: minor, quim /5. maior, quim/5j ^ 6 , 
fs-y £ 6 : maior, quim 4. 
fS: minor, quim 45 k 

Cy d; maior, quim ^ 4. minor, quim ai h, 
Quod&c.. • 

dj c : minor , quim 4 b, maior , quim k ' a, 
Quod&c. 

,Q^are&c. - j : 


50. 2. 
30. X . 
8 . 

2. h, 

tottfir, 

$onflr, 

13. S. 
13. s- 


-t* 


Pr4- 
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-- . PrdfL 7 . Pro^. 59 . 

D Ata ratione; & propofids duabus non ineadcniu 
bafi iacentibus quadracriabus:numeruni inuenirC) 
pro quo> quadratiix ,'qux iacet iti plus ordinata ba(i/ad 
alteram, maior cft, quam in data ratione. ' ■ . 

Pfypoth, 

. Sit data ratio a ad'k- & propofitx fint quadratrices 
dex r, f/jf, in quinta bafijy, infecunda. ■ • - 

Oportet numerum inucnire 5 pro quo, c ad maior 

cft , quam vt 4 ad . ‘ . ' ' 

. » . Confir<, ' • 

$ 6 .h. j' Inucniatur numerus r, pro quo, {emitota yj 
I fefquitota Sc f 6 ad ^3, maior fir, quam vc 
. . 1 4 ad ^ . 

Dico, pro e radice, f; ^/: maiorcm cfle,quim 4j h. 

:: ' Demonjir, ^ •• i ' 

30.X. j c, maior, cft, quim 1 . 

30. a. I d, minor eft, quam ^3. 

8. 3. I r; d: maior eft, quim /<?; »3, Quod &c. 

Quare &c. ^ i. 

•' y ' I**'. . ; ^ • . 1 


I I ■ li I !■) Ii ll f ‘ . ' < — ' I 

Probi. 8 . Prop. 60, 

D Ata ratione;3i propofitis duabus non in eadem bafi 
iacentibus maflTis : numerum inuenirc, pro quo, 
malfa, qux iacet in plus ordinata bafi ', ad alteram , maior 
eft,quam indataratione. •*' - — " ‘ 

ffi- 
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Hypodi, 

Sit data ratio 4 ad^; (intque dux ma(& Cy di c qui- 
dem, in quinta baH } d, in tertia . ' 

Oportet numerum inuenire,proquo, c ad maior 
cft,quam vt 4 ad ' i 


Conjh, 

Fiat, vtmafla c adfibi fynonymam quadra- 
tricera fic a ad f: Sivt fynonyrna ipli d qua- 
ip. h, dratrix^, ad ipfam d, Hcfiat h ad b: &inuenia- 
tur numerus / , pro quo, quadratrix Cy ad qua- 
I dratricem gy maior eft, quam vt f ad h. 

Dico pro i radice, maflfam c ad ma(Tam dy maiorem 
efle , quam vt 4 ad ^ . 

Dcmonflr, ; 

con/lr. ^ Cy e: Oy fl 

conflr, j Vy g: maior, quam fi h, 

cotfftr, !^; d: hi b. 

4 . b. I f > maior, quam ai-b. Quod&c.- 

Quare &c. 


FrobL p. Prop. 61. 

P Ropofitis in eadem ba(i iacentibus duabus maflls; Sa 
datis duabus rationibus , non ijfdem , quam qua(i ha- 
bent ad inuicem maffe , fcd maiore vna, minore altera-,: 
numerum inucnire, pro quo , maffe propofitx^ rationem 
•habent minorem,qu^m data maior, maiorem, quam da- 


ta minor. 



i 
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ffffolh. 

Sintmafl? 4, cL fiefit ratio i ad i, ^uam quafi habet 
a ad d: Si fit e ad fc, maior, qaaiai i ad ij & » ad r, minor. 

Oportet numerum inucnirc,pro quo, 4 ad d , eft mi- 
nor, quam e ad h'j Si maior, qu^m » ad r, 

Ccttfirr, 

Sumatur ipfi 4 , fynonyma quadratrix &ipfi d fy- 

nonyma c. Fiat deinde. 

4 } i: a fi iy ki »; 0. 
c'y di In l\ r, fy r, 

Demonjk, 

hypoth, [4; di quafi iy r. 

def.\y,% 4; hy-^y Cy~¥C'y di quafi i'i k.>-^ks 

confir, 4 j hi iy kj> 

tonflr. Cy d: ly S, 

h-y c: quafi ks l 
h'y c: quafi aequalitas, 
kjy l: aequalitas. 
hypoth. €'y h: maior, qu^m i; s. 
rf^.17.5 maior, quam r, k,y~^k? 

eonftr. Cy fi: iy k. 

iottfir. £y h -t» 

fi gi maior, qudm kj /. 
fi maior, quim g, 
kypotJj. V} r: minor, qu^m i; u 
de/.iy.s fH py-*fy r: mioor,quaiii iy k#-+kj /,-+/5 x. 

confir, i> k. 

Pi 
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Mnfir. Ipi r: t. 

0 ', p: minor, quam kj 4 
I <7: aiiaor,quit(ii p. 

Conjhr, 

I Afiumaturalcerutra f ad gt vd p ad o, mi- 
5». h.' . non&ficaflumpta f id g . Ec inueniatur numc- 
! rus f, pro quo, quadratrix h ad quadratricem r, 
I fit minor, quam / ad ^ maior, quim g id f. 

■ Wco, pro r, maflam 4, ad maflam d , minorem efle, 
quam e ad h} & maiorem, quam « ad r. . 

Demonjk. ' ; ’ 

<onJlr. /• 

cpnflr. \k e: minor, quam ^ 

conflr. Ci d: gi h. 

•4. h. 4j d: minor, quim k Quod &c. 
dffumpt, fi gi minor, qu 4 m p; 0 . 
x.h. gi /: maior, quim* <r, p. 
tonfir, h e: maior , quam gi fi . ^ 

fj. 5. k (• maior, qudm ej p. 

C9»ftri bl tty e. . , 

«viVfr. I p) . 

4.b, 1 45 V: maior, qu^m »; r, Quod&c. 


T a 
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Petrus Mfngolus, D. lacobo Tefino PhiIofophi« 

Dodori S. D. . 

Ibi primum ex mea fchola, l^ir Ex^ 
cellentifs,at{^He alteri e fchola ExceU 
lenttfsimi Cafsini ^ amico noftro h, 
Galealio ManT^o , contigit hoc de- 
mentum commumcari : cjuod non, fi- ' 
ne tuo i at(^ue illius nomine ^ publicari oportebaty 
quoniam ipfi miht tum placere, capit , cum vtram- 
i]ue 'veflrum obtinuit approbationem . . Pofiulabam 
honeftt furis laudem, quod, cum huiufmodt contem- 
plationis aliena fit materia , eorum videlicet , quibus, 
logarithmos debemus \ cumque aliena fit etiam for> 
ma,^ contemplationis modus, ipfif simus Euclidis > 
in quinto : meum fecerim ex vtraque compofitum, ^ 
quemadmodum, pr exedentium elementorum in vtra- 
que fubieOt, ^ modi nouitate gloriabar : ita prafen-, 
tis in vetufiate , nouam laudem quarebam . Ille, vi- 
fis definitionibus , ^ audita primarum ocio propofi- 
tionum , ex Euclide , tra^&me fideli j fiatim om- 

jul/us 



r 
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mhustMispropoftiiomm, ^ me eurjim leUis^^fi» 
Tte. de monfiratione facilem, profui acumine ingenij, 
prafiabat affenfum : ^ totanu 

hanc lucubrationem , vhica propofitione comprehen^ 
di, Qu.is demon (Irae Euclides in quinto elemen- 
torum , de magnitudinibus maioribus , minoribus^ 
asqualibusjxquemulciplicibus, &eamdem, vel ma- 
iorem rationem habentibus : po/Ic dcmonftrari de 
rationibus altioribus,dcprefliOiiibLis,?qucalc/s, ^que- 
multiplicatis, &eamdem, vel maiorem logarith- 
micam rationem habentibus. Cogitabam fi pojfem 
huiufmodt vti confiUo : ttbicjue intertm rure fiperuc’* 
nienti C£pi communicare , Itaque fingults propofitio^ 
ntbus ^ demon/iratiombus , toto antmo intendebas, 
^ cum quinto Euclidts diligenter conferebas , cumq, 
duo inciderimus, in traducendo, dtpcihora ( vnum, 
minorisinicqualicatis rationes , qux > quo minores 
fant, eo atriores dicuntur , pro nnaioribus magnitu- 
dinibus vfuucnire."a/terum, rationem cx ratione 
fubt ralli, vel decomponi, perTux compolitioncm 
conuerlac:) intellexi non ejfe operis dtfpendiumj, 
mutatis mutandis , ex Euclide integam tradu^to^ 
nem perficere , exhibere , T^uque ipfe iufiunij 

furtum, honefitf simum probajh: quod non ab 
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omnibus facile probarentur peculiares propofitionesy 
qua fub iUa vnica continentur • ^ , certe a 
non pojfent commode allegari , ad alta in fequenttbus 
elementis demon franda . Quos ergo femel approba^ 
Jii labores meos , njt amicis ^ communices, 

^ commendes , enixe rogo: nam non 
mihi foh , non paucis, fed 
: omnibus laboro • 

Falc^. 
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tC4ai!C^S£ifk2IS£sk»8&HM 

iF^J7«¥33il¥KiIW8 

Varum rationum injtqualitatis^vtraruroque 
maioris,vd vtrarumquc minoris, Altior, 
dicetur , ab «qualitate remotior • 

Et Depreifior, «qualitati propior. 

5 . Submultiplicataeft ratio rationis, deprcrtior,altio- 
ris , cum depreifior , aliquoties compofita , facit alriorem. 

4. Multtplicata ver6 altior, depreffioris j cum depref- 
fior, aliquoties compofita, facit altiorem . 

5 . Ratio logarithmica dicetur, duarum rationum inj- 
qualitatis, vtrarumquc maions , vel vtrarumque minoris, 
mutua qu«damj fecundum altitudinem , vel depreflloncm 
habitudo. 

’ 6. Proportio logarithmica, dicetur, fimilitudo loga- 

«rhmariim rationum, vcl ad iiiuicem, vcl ad alias rationes. 

■ 7* ^f|fioflcr»logarithinicarn habere- inter fc rationes 

diccn- 
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dicentur, qu£ multiplicata?, poffunt (e mutu6, altitudine 
iupcrai c ; 

8. In eadem ratione logarithmic^, dicuntur efle ratio- 
nes duae, prima, ad fecundani, atque duae quantitates, pri- 
ma, ad fecundam; cum prim^ rationis, quaelibet multipli* 
cata ratio, & primae quantitatis jequemultiplex, k (ecund^ 
rationis qualibet multiplicata, & a /ecundx quantitatis 
gqucmultiplici, vel vni deficiunt , vel vna «quales funt,vel 
vna excedunt j ratio quidem, altitudine ,& quantitas ipfa 
quantitate. 

9. Et dicetur prima ratio ad fecundam , proportiona- 
lis logarithmic^, ficut prima quantitas ad fecundam. 

I o. Cum vero prim? rati* nis multiplicata ratio,alrior 
iuci it, quam multiplicata fecund«j multiplex autem primf 
quantitatis, non maior fuerit, qu^iii multiplex fccund«: 
dicetur logarithmica ratio rationum , maior, quam ratio 
quantitatum. 

1 1. Cumque c contra , multiplex prim« quantitatis, 
maiorfuciit multiplici fecund« j multiplicata autem ratio 
prima? rationis, non altior , quam multiplicata , fecunda?: 
dicetur ratio quantitatum , maior, quam logarithmica.» 
ratio rationum . 

1 2. Rurfum in eadem ratione logarithmic^, dicen- 
tur efle rationes quatuor prima ad fecundam, atque tertia 
ad quarta : cum prim«, ac tertia:, rationes «quemultipli- 
cata:, ^ fccund« , 8 i quarta:, rationibus arqucmuitiplicatis, 
qualifcunquc fit h«c multiplicatio , vtraque , ab vtraqut», 
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vel vna aliiorcs/unr, vel vna aequcalta? , vcl vna dcprcflio- 
rcs 5 fi fumantur , qujE inter fc rcfpondent . 

1 5. Famdem autem habentes rationem logarithraf- 
cam , rationes, logarithmice proportionales vocentur . .. 

1 4. Cum vero arquemultiplicatarum , multiplicata^ 

prima; rationis airior fuerit, quam multiplicata fecunda^j 
multiplicata autem tertis, non altior fuerit , quam multi- 
plicata quarts : tunc prima ratio ad fecundam , maiorerru 
rationem logarithmicam habere dicetur ,> quam tertia ad 
quartam . ' ' • 

1 5. Homologi’ rationes rationibus.aur quantitatibus 
dicuntur, antcccJcntcs quidem antecedentibus , & confe- 
quentes confequentibus. 

16 . Hoinologia logarithmica eft fumptio homolo- 
garum rationum, aur & quantitatum, vt in alia quadam lo> 

‘ garithmicaproportionalitare, fiant homologs. 

1 7. Alterna ratio logarithmica, cft rationum fumptio 
antecedentis comparats ad antecedentem, Siconfequen- 
tis ad confequentem . 

i>8. Inucrfa ratio logaritmica, cfl rationum fumptio 
' confequentis, ceti antecedentis, comparats ad antece- 
dentem, velut ad confequentem . 

ip. Compofitio rationis logarithmies, eft fumptio 
compofits exrationibus antecedenti, &conlcqucnti, ceu 
vniusad ipfair, conlequentem . 

20. Diuifio rationislogarithmicse, eft fumptio ratio- 
nis, quacura compofita confequens facit antecedentem--, 

V ad 
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ad ipfad) con(cquentcnu. 

2 1 . Conuerfio rationis logarichmicxjefl (umptio an*- 
tecedends,adeam>quacumco[nporita confequens facit 
ipfam antecedentem . 

Z2, Ex squalitate ratio logariehmica eft, (i pkircs 
duabus (int rationes, & his, vel quantitates , vel alis ratio- 
nes, multitudine pares, qux bins funiatur, & in eadem ra- 
tionelogarithmica; cum vt in primis rationibus, prima^ 
logarithmicefc habet advltimam, fic in fecundis vel ra- 
tionibus, vel quantitatibus, prima ad vlcimam fefe habue- 
rit . Vel aliter fumptio extremarum , per fubdu^ionem^ 
mediarum . 

2 3 . Ordinata proportio logarithmica ell, tribus poli- 
tis rationibus,& ali)$,vel quantitatibus, vel rationibus, qu^ 
finthis multitudine pares: cum , vtin primis rationibus, 
logarithmice le habet antecedens , ad confequeatem ; ita 
in fecundis, vel quantitatibus, vel rationibus , antecedens 
ad conlequentem : & vt in primis, confequens, ad aliam 
quampiam; (ic in fecundis, confequcns,ad alia quampiam. 

24. Perturbata autem logarithmica proportio eft: 
cum vtin primis , logarkhmic^ fe habet antecedens, ad 
confequentem; ita m fecundis, antecedens ad confequen- 
tem : & vt in primis, confequens, ad aliam quampiam s fic 
in fecundis , alia quarpiam, ad antecedentem . 



Theor» 
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The(ft. Pfop. 1. 

S I (mt quoccHiique rationes, ^uoccunque fationunL» 
sequalium nofiiero,(ingul£ Tiagularum ^quemultipli- 
cac£ : qudm multiplicata eft vna , vnius ^ tdm multiplicata.' 
eft compoiita onaoium, compotitas omnium . 

fJypoth, 

45; by. multiplicata 4j b. 

C3J dy. £quemultiplicata c} d: 

Dico 433 b^y-i-csi dy ^quemultiplicatam 4; b, 
-+ d. 


hypotb. 
hypoth. 
p. p. 


Demonjk, 

43; by a‘y ^-+4j bf-f a'f b, 

C$'y dy. C'y d'Y^C'y dy-t-f', dl 

<*35 dy, 45 by^c^ dy-^d, by-^Cy dy-i-a, 

by-+C'y d. 


hypotb. Mukitudo rationum 4; & 4 j />, & ay b: 

sequalis cft multitudini q d, S>£ q dy 5 c q 
d: necnon multitudini 4j bj-^e, d, & a-y b, 

-+q dy & 4 ; by-+Cy d. 

def.^.h.\ ay, /’3,n-f3j dy. aequCmultiplicata 45 by-*q.d. 

. • Quod 5jc. • , 

Quare&c. •• ! 


Theor. 2, Prttp. 2 . 

S I prima ratio, fecUndce/ucrit arquemultiplicata,atque 
prima quantitas, elt multiplex fecundi; fuerit aatem 
6c tertifrrano , fcc-cmdas, £quemultiplicata, atque tertiat 

V a quan- 
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quantitds, cft mulciplcr fccund* : erit compofita ratio ex 
prima, & tertia, (ecundx, ieqacmultiplicata , atque aggre- 
gata quantitas ex prima, & tertia, cft multiplex fecunda*. 

Hypoth, 

ai; hi: multiplicata h, ficut irj c, multiplex. 
4 ?; ^5: multiplicata 4j h. ficut c, multiplex.. 
Dico 42 J ^2, -+43; ^3: multiplicatam 4j (?. ficut 
2C-+3CJ c, multiplicem. 

Demonjhr. 

hypotb. 1 ^ 2 ) ^2: 4; ^,-+ 4 ; ficut 2c: r-fc. Et quot 

funt rationes 43 & 4j tot fune c, & r, 

quantitates . 

<* 3 > ^ 3 ' <*> ^>'+^3 ^ ficut 

Et quot funt rationes 4; & 4; & 4 j 

tot funt quantitates, c, & c, & r. 

42 J i2,-+43‘ /»3; 45 ^,H- 4 J ^,-+ 4 j ^,-+ 4 j /',-+ 4 ; 

i. ficut 2C-+ 3f : f-fc -+c -fc -tf. & quot 
funt rationes 45 & 4j & 45 & 43 

& 43 h: tot funt quantitates, c, & r. St 
r, & f, 81 f . 

423 ^2, -+43 3 ^3: multiplicata 43 k ficut ze 
-+3^3 f, multiplex. Quod&c. 

Quare Stc. 


hyptth. 


P:P- 


ief^.h. 


Theor, ^ . Prop, 3. 

S I prima ratio, fccundx, arquefiierit multiplicata , at- 
que tertia, quartat3 fuerit autem ^ quinta 3 fecun- 
dae. 
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dar, asquemultiplicaca , atque lexta > quarta* : erit & com- 
polka cx prima, & quinta, fecundae squemultiplicata,atq 
compolita ex tertia, & fexta, quarta* . 

ffypoth, 

az'y bii multiplicata a'y k (icuc ci; di: multipli-, 
cata Cy d. 

<* 5 > h‘ multiplicata k ficut cjj dy. multipli- 
cata c’y d. 

Dico 42 J bzi-^ay by. multiplicatam k ficut 
c2y dty-+cyy dy multiplicatam Cy d, 

Demonjir. 

42 j bi\ a; by-^a'y ,k 'ficut cz, dz: cj dy-+ry d, 
Etquotfunt 45 b, &c a, k tot funt cj d, 

& c-y d,^ 

43 i b^: a'y by-^a'y by-i-oi k ficut c^y dy. c; dy 
-+fj dy-*-Cy d. Etquotfunt 4} by Sa a, by ^ 
d'y b: tot funt Cy d, Cy dy 6 C cj d, 
az'y biy-^ayy by. 45 ^,+43 ^,h-4j ^,-+4; ^,.-+4; 
k ficut cz'y dzy-vcyy dy. cj dy-^c, dy^Cy dy 
. -+Cy-dy-^Cy d. Etquotfunt by S>i by SC 
a\ by Sa a'y by SA Oy k tot funt cj dy r; 
dy SA dy SA Cy di 6 C Ci d, 

az'y bzy-+ayy by. multiplicata 4j k ficut ^23 
dzy-icyy dy. multiplicata fi d. Qjod&c. 
Quare &c. 


bypoth.' 


hypotb. 


p. p. 


def./^Jb. 




Th(fr, 
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Thear, 4. Pr»p. 4. 

S I prima ratio, iecundatiequeaiulciplicaca fuerit, at(^6 
prima quantitas, iecuudae; fumancar autem ratio, 
quantitasj Si flimpta ratio, fit fquemultiplicata primx ra- 
tionis, atque fumpta quantitasymaltiplex primx quantita- 
tis : erit & ex squo, fumpta ratio , ^quemultiplicata fecun>> 
6 x rationis, atque fumpta quantitas, fecunda; quantitatis. 

Bjpoth. 

45; hs: multiplicata 45 h. ficut 3 e; c, multiplex. 
45; /» 5 : multiplicata 43; />3. ficuc 6 r, sc, mul- 
tiplex. 

Dico 45 ; ^ 5 ; multiplicatam 4; l>. (icat 5 r; c, 
multiplicem . 

Demonjhr. 

hyftth. I43; raultiplrcata k ficut 3r; c, multi- 
plex: 

i. b. 143; /»3,*-*-43, ^3; multiplicata 4; k ficut 3<r 
-+3c; Cy multiplex. 

hyfoth. j 45; h 6 : 43; ^3,-+43; ^3. ficut 5 r: 

Et quot funt, 43;. ^3, Sc 43; ^3: tot funt 

St $Cm ^ 

a6'y b6z mukipllcara k ficut 5<r; c, multi- 
plex. QuodStc. ,Qirare&c. 


Theor. 5 . Prop. 5 . 

S r prima ratio, fecunda; squemutriplfcanrfuerir, atque 
tertia, quarta;; fumantur autem arquemultiplicatx ra- 
tiones, 
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tioncs, prira», & tertix: erit &cx sequo, fiitnptarutn vtrar 
que, veriuique, zquemulciplicata j altara quidetn Tecuade, 
altera autem quarta; . 

43 j h' multiplicata 
cata ci d. 

aS', b6i multiplicata ^3; ^3. ficut c6i d6: multi- 
plicata fj; di. 

Dico a6y y 61 multiplicatam 4 j h. ficut c(Jj dS: 
multiplicatam ci d. . ... 

Demonfk, 

byfctb. j<*3; multiplicata aj y. ficut dy, mul- 
I tiplicata r, d. • 

3. b. ‘43; y^i-^ay y$: multiplicata <ij y. ficut cy, 
I dy-^cy ds: multiplicata r, d, 
bypoth, \a6’y y6: 435 y^t-^ay y^* ficut ctf; d 6 i cy 
dii~*cy dy Etquotiunt a$yys, & 435 
I ^3: totidem funt cjj c3, & cy^ dy 
i,a 6 y y 6 : multiplicata a^y, ficut c 6 y d 5 ;mul- 
I tiplicata Q d. Quod &c« 

Oparc &c. 

T heor. 6. Propof. 6, 

S I fuerint , in eadem ratione logarithmica , primi, 
ratio, ad fecundam, atque prima quantitas, ad fecun- 
dam: etiam multiplicata primie rationis, & atquemultiplex 
primse quantiuiis, ad moltiplicacam , fecundar rationis , Sa 


Hypoth, • . , 

4j y. ficut cy dy naultipli- 
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^qucmultiplicem fecunda; quantitatis , in eadem erunt Io- 
garithmica ratione. 

Sint rationes & quantitates a, Sc h: &fit 

ratio Ai ad rationem • logarithmice; ficut quantitas 
Ai ad quantitatem b, Sitque ratio 3 Ay multiplicata ra- 
tionis A'i ficut quantitas 34, multiplex quantitatis 'a: 
item ratio 4?, multiplicata rationis ficut quantitas 
4^’, multiplex quantitatis b, 

Dicorationem 3^, ad rationem 4®, cfle logarith- 
micc ficut quantitas nd quantitatem 4^. 

Pr^par. 

Accipiatur ratio 6 A, multiplicata rationis sAj Si 
quantitas Sa, a;quem.ultip!cx quantitatis sa:- item ra- 
tio 20S, multiplicata rationis ' 459j & quantitas 2ob, 
cquemultiplcx quantitatis ^b, • 

' - 'Denjonjlr, • < ‘ 

4.h. I Ratio SAi arqucmuitiplicata cft rationis 

atque quantitas sa^ multiplex ell quantitatis 4. 
itera ratio-'2oS, . Jtquemukiplicaca ellj rationis 
T, atque quantitas zob, multiplex cft quanti ta- 
..hypoth. tis b. Sunt autem rationes A- ad 3 loj^arithmi- 
def.%.h. c^, ficutquantitates a ad b. Ergo fi ratio 6 Ay 
eft altior ratione 20?; etiam quantitas 54, ma- 
I ioreft quantitate zob: fi cquealta^ a;qua!is:(i de- 
fwi/Jr. j preflior} minor . > Sed ’ eft' ratio SAy • a;quemulti- 
I plicata rationis 3^^ atque quantitas ‘ 54, mul^ 

tiplex 
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tiplcx quantitatis' 3 4; & ratio to% rationis 4^, 
xquemuitiplicata eft; atque quantitas 2 oh, quan- 
d^.i.h . ! titatis 4^ . Ergo rationes $A, ad 42, funt lo- 
I garithmic^jficut quantitates, 3 <», ad 4^. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor. 7. Prop, 7. 

S I prima ratio , ad fecundam , camdcm habuerit ratio> 
nem logarithmice, atque tertia , ad quartam : erianL* 
xquemultipiicat£ rationes prima;, & tertis, ad squemul- 
tiplicatasfecunds, &quarts,iuxta quamuis multiplica- 
tionem, camdcm habebunt rationem , fi prout inter fe rc- 
fpondent, ita fumpts fuerint . 

f/ypod?. 

Sunto rationes quatuor A ad S,&CadD,logarithfni- 
ce proportionales; funto ipfarum A, C, squemulti- 
plicats rationes 3 //, 3 C; necnon ipfarum V, a:quc- 
multiplicativ, 4^; 4D. 

Dico quatuor rationes 3^ ad 42?, & 3C ad 4D, lo- 
garithmice proportionales efle, 

, Pritpar, 

Sumantur ipfarum ^A, 3C, squemultiplicatx ratio- 
nes 6 A, 6 C: & ipfarum 4D, squcmultiplicats, 
20^, loD, 

Demonfl. 

4.h, j Rationes 5//, <5C, ’squerauItiplicats funt ra- 
|tionum. A, C: & 20?, 20D, squemultiplicars 

X funt 
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hyptth. funt rationum S, D, fiintque A ad logarith- 
def.iz,h raice proportionales, vt C ad £). Ergofi 5 ^,al> 
tiorc(l,qu^m etiam 5 C, altior eil,quiim 
2 oD: fi arqueolta; xqueaira: (i dcprefliorjdeprefi 
hyptth. [ fior. Et funt 6Ay 5 C, ipfarum iAy 3C, aeque- 
multiplicataejnecnon 20?, 20D, ipfarum 4?, 
I 4D,5quemultiplicatar. Ergo 3/4 ad 4S, & 3C 
ad 46, funt logariihmice proportionales. 
Quod &c. 

Quare 8«c. 


Theor, 8 , Prop. 

S I fuerint duae rationes, fingul^, ex binis compofitae, 
altiorcs , exdepreflioribus , & quodammodo tot*, ex 
abfciffa, & refidua ; fuerit autem vna tota ratio, ad alteram 
totam, aequemultiplicata; atque fua abicifTa,ad alterius ab- 
fcifiam: erit & aequemultiplicataj atque fua reiidua , ad al- 
terius refiduam . 

Hypoth, 

Ratio ex rationibus Ay 3c altior, ex depref- 
fioribus, componitur 5 item C-+D ratio, ex rationibus C, 
&D, componitur :&efto ^-+®, ad C-tZ?, *quemulti- 
plicata, atque ^ ad C. 

Dico A-*-‘B ad Ch-D, aequemultiplicatam etiam eflfe, 
atque "B ad O. 

Pr^tpar, 

Fiat ratio G ad ‘P, *qucmultiplicata, atque A ad C. 

De- 


Digitized-by Googie 


) 


Q V A R T V M. 

T>etnonjh\ 

p. b. A-i-G ad C-+D, «qucmultiplicatacft, atque ^ 
ad C. 

bypoth. 2 j C-fD, fqueroultiplicat a eft, atque A ad C, 

A-^"B ratio, eadem cft, quat A-*-G, 

Et compofita vtrimqueeonuerfarationis Ay 
P- P- B ratio, eadem eft, qua: G. 

P’ P- B ad T>, jequemulriplicata eft, atque A ad C. 
p* I A-t^B ad C-*-D, «qucmultiplicata eft, atque B ad 
I Z>. Quod &c. 

Quare &c. 

Theor. 9. Prop. 9. 

S I ratio , & quantitas , cuiufdam rationis , & cuiufdarrLi 
quantitatis, ceque fmt multiplicata , & multiplex ; & 
abfeifla ratio, & abfeifla quantitas, eiufdcm rationis ,& 
eiufdem quantitatis , aque fint multiplicata , & multiplex: 
refidua ratio, & refidua quantitas, ciuftlcm rationis, Sc eiuf- 
dem quantitatis, vcl funt a:quealta, &xqualis; vel atque 
funt multiplicata , & multiplex . 

Hypoth. 

Ratio A-t-By rationis C, ntqucnuiltiplicata eft, atque 
quantitas a-+l;y multiplex quantitatis r; & ratio Ay ratio- 
nis C, atquemultiplicata eft, atque quantitas a, multiplex 
quantitatis c. 

Dico quod , vel B atqucalra eft ipfi Q ficut i-, «•qua- 
lis ipfi f : vcl B «qucmultiphcara eft ipfijs C, ficuc b 

X 2 mul- 


Digilized by Googk 


i<?4 ELEMENTVM 
multiplex ipdus c, 

Demonfhr. 

hyfoth, I Numerus rationum C, cx quibus A-^^B com- 
ponitur, idem e(l qui quantitatum c, ex 'quibus 
colligitun item numerus rationum C cx qui- 
bus A componitur, idem eft qui quantitatum c, 
ex quibus <* componitur . Quorum numerorum, 
vel cll difterentia vnitas, vel numerus . 

Si vnitas eft difterentia; vnaeft ratio C,qua- 

1 ’ cum compofita ratio A„ facit rationem S>t 

vnaeft quantitas r, quacum compofita quantitas 
hypotb. 4, facit quantitatem a-*k Sed& B ratio eft, qua- 
cum compofita Ay facit rationem A-i-By & b 
quantitas eft, quacum compofita 4 , facit quanti- 
tatem 4-i-^. Ergo B equealta eft ipfi C; atque 
b arqualis ipfi c. 

Si vero numerus eft difterentia , tot funt ratio- 
nes C, quibufeum compofita ratio Ay facitra- 
tionem totidemque funt quantitates c, qui- 

bus cum compofita quantitas 4 , facit quantita- 
hypoth» lem a-^b. Sed S ratio eft, quacum compofita^ 
ratio facit rationem A-+B‘y b quantitas, qua- 

cum compofita quantitas a, facit quantitatem^ 
‘ a^b . Engo quot ex C rationibus componitur S; 
tot ex ty quantitatibus componitur b. Ergo B 
ad Cy aequcmultiplicata eft, atque b ad r, mul- 
def,^.b. tiplex. Ergo B ad C, vel asquealta eft: atquo 

^ad 
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h ad r, aequalis : vd acqueoaulciplicata eft , atque multi- 
plex. Quod &c. 

Quare &c. 


Theor, lo. Prop, lo. 

S I dux rationes^ duarum rationum, fint xquemulcipli- 
catx; & abrdlfx quxdam,rintearumdcm xquemulti- 
plicatx: &refidux, eifdem, aut xquealtx fune, aut xque- 
niultiplicatx . 

Hypoth, 

Ratio rationis C, xqucmultipIiGatacft,arque 

ratio D-^Ey rationis Fi H ratio Ay rationis C, xquemul- 
tiplicataert, atque ratio D, rationis/’. 

Dico rationem S rationis C, xquealtam efle, atque ra- 
tio E rationis Fy vel xquemultiplicatam . 

Demonjk* 

hyfcth. I Quot ex C rationibus, ratio A-^-^B componi- 
tur, idem numerus cft, indicans etiam, quot ex F 
rationibus, componitur ratio V~*E. & quot ex 
C rationibus, ratio A componitur, idem nume- 
rus ell, indicans etiam, quot ex F rationibus, ra- 
tio D componitur : quorum numerorum vel cft 
differentia vnitas, vel numerus . 

Si vnitas eft differentia : vna eft ratio C, qua- 
cum compofita ratio facit rationem A-t-BySi 
vna eft ratio Fy quacum compofita ratio D, fsh 
byfotb. I cii rationem D-*E, Sed6{ B cum Ay&i E cum 

' ‘ - Z),fa- 
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P, faciunt rationes compofitas & D-^£, 
Ergo ® ad C eadem eft,&a?quealra, atque ratio 
£ ad F, fienimbir.sB non c flent aequcaltg; eflet 
vna binarum, aequalitati propior, quam altera, & 
non eflent c?dcm inter fc. 

Sivero numerus eft differentia: totidem funt 
rationes C, quibufeum ratio A compofita, facit 
rationemj quot etiam rationes quibuf- 
eum ratio D compofita , facit D-+£ rationem--. 
hypoth. I Sed & 2 cum Ai E cum Z), faciunt rationes 
drf^.h. j compofitas A-*T}&c D-^F, Ergo 3 ad Cgquc- 
l' multiplicata eft, atque E ad F, Ergo ® ad C, vel 
I aequ^altaeft, vel atqucmultiplicata, atque E ad F, 
I Quod &c. 

Quare Stc. . 


Theor. I l.Propof 1 1. 

2C Quealtar, adeamdem, eamdem habent rationem 
logarithmicam : & eadem, ad cquealtas. 

Ffypo.h, 

Rationes Aj Si ^ funt sequealtae . 

Dico A rationem , ad C, efle logarithmice, vt ad 
C. Et C rationem, ad A, efle logarithmice, vt C, ad 3. 

Pr tepor. 

Sumantur ipfarum Ay 3y sequemultiplicata: rationes 
Dy E: & fumatur F ratio multiplicata, rationis C. . 


De- 
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def.^.h. 


f. p. 


def.ix.h 


Demon ftr. ' 

Quoniam A ad C, ratio eft logarithmica; cu- 
ius inaiqualicatis eft ratio C, eiufdc eft & A: item 
quoniam S ad C, ratio eft logarithmica j cuius 
inaequalitatis eft C, eiufdemeft& ergo 3 
rationes, eiufdem inter fe funt inajqualitatis ; d>t 
funt Ai ‘B a:quealtae; ergo funt easdem inter fe . fi 
enim non elTcnt caedem inter re,eflct vna remo- 
tior ab equalitatc,quam altera, & non eftent ?que- 
altjt , Sumptae autem funt £>, £ sequemultipli- 
catae rationum Ay B carumdem inter fc: ergo 
etiam D, Ey funt eaedem inter fc rationes, & 
jequcalt? . Ergo fi D eft altior,quim Fy ctiaui E 
alrior eft, quam F: fi aequealta ; aequealta : fide- 
prefrior;deprcflior. Ergo ratio A ad C, eftlo- 
"arithmic^,ficut ratio B ad C. Quod&c. Ncc- 
non ratio C ad Ay eft logarithinice, ficut C ad 


B . Quod &c. 
Quare &c. 


Theor,iz. Prop. 12 . 

R Atiorium non aequcaltarum , altior ad eandem, ma- 
ior eft logarithmic^, quam depreilior : 8t eadem ad 
depreifiorem , maior eft logarithmic^ , qudm ad alciorem. 

ffypod?, 

Efto ratio A-^B altior, quam B, 

Dico A-^By ad C, maiorem die logarithmice, quam 3*, 
ad C. Et . 
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£t C, ad maiorem logarichmice, quAm C, ad 
Pr^par, Demon ftr. 

Sumatur A ratio, qua; cum componit ra- 
tionem A-*^: & duarum rationum A, fuma- 
tur altera non altior , qua; fit & rationis A, to- 
iief.jJf. tuplicata D, quoties oportet , vt fiat altior , quam 
Cj & rationis a;quemultiplicata fumatur E, 

Quoniam i^,non eft altior, qu^m E 

I funta;quemultiplicata;ip(3rum A^ S; oportet D 
non ede altiorcm, quam E, fi enim efiet altior jcx 
i jfdcm, vel ex propioribus atquolitati , vtrifq; ma- 
eotra p. ioris,vel vtrifquc minoris inequalitatis rationibus, 
p-^p‘3 • eflet remotior ab 9 qualitate ratio con)pofita.ergo 
D, eft altior,quam Ctergo £, eft altior, quam C. 

Sumatur ipfius C, bis,ter,quater,vel deinceps, 
d^.j. h, quoties oportet, multiplicata ratio f, vt fiat pri- 
m6 altior quam E. Quare ratio F, non eft altior, 
quam ratio £-f C: eft autem D altior, quam C: 
ergo Z>-+£ altior eft, qu^m E-*C. alioquin ex 
remotioribus ab xqualitate rationibus, vtrifquc 
maioris, vel vtrifque minoris in^qualitatis , non^ 
altior fieret compofita ratio , idcoque non remo- 
tior ab aequalitate, centra, p,p. {^p.i. Sed F. non 
eft altior, quira £-^C: ergo J>-^E, eft altior, 
quiin & eft £ deprclfior, quam£: & fune 
Oy E rationes atquemultiplicata;, rationum A^ 
p. h. I £)-»•£ ratio, eft f quemultiplicata, rationis 

Ergo 

C 
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def.\^h Ergo ratio, ad rationem C, maior eft' lo- 
def.i^M garithmice, qu^m » ad C. Quod &c. Et ratio 
C, ad rationem S, maior eftlogarithmic^*, quam 
I C, ad Quod Sic. 

Quare &c. 


The0r,ii,Prop.i^. 

Q Vje , ad eamdem, eamdent habent rationem logari- 
thmicamj inter fe funt ea;dcm rationeslogarithmi- 
cc : & ad quas eadem, eamdem habet logarithmi- 
camj inter fe funteardem rationes logarithmicx . 

HypothA. 

Ratio A ad rationem C, efto logarithmice , ficut ra- 
tio 59 ad rationem C. 

Dico rationes Ay S, eflecaidem interfe. 

Detnonjhr. 

Quoniam A 2 id Cy & 2 ad C, Amt rationes 
def.^^h. logarithmic* j cuius in^qualitatis cft C ratio, ma- 
ioris, vel minorisjdurdcm funt A, rationes: 
qu.r fi non e^dem eflent inter fe,non eflentieque- 
altcc: Si aflignaretur earum altera altior. Aflignetur 
li. h, y4, fi fieri poteft,aItior, quam 'B: ergo A ad C, 
maior eO logarithmice,quam 2. cmrahypoth. Er- 
go rationes % funt eatdem inter fe. Quod Sic. 

Hypoth. 2 . 

Ratio C, ad rationem A, efto logarithmice, ficut ra- 
tio C, ad rationem 2. 

' Y Dico 
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Dico rationes A, % efle eardem inter fe. « 

’ Demonjk, 

XI. b. Afligoetur Ay fi fieri poteft depreflior, quam 
"B: Ergo C ad A, maiorefilogarithmice, qudm 
ad B: contra hypoth. Ergo A non cft depreifior, 
quam B: item demonftrabirur , quod neque B 
ii.h. eft deprcflior, quam A: funt ergo Ay B rationes 

icquealt3e,8jccedem inter fe. Quod&c. 

Quare &c. 


T heor. 1 4 .' Prop . . 1 4 . 

R Ationum, adeamdem rationem, qiKc maior cfi lo- 
garithmic^,illaefi altior: & ad quam, eadem maior 
eft logariihmice, illa eft depreffior. 

ffypoih. I . 

Ratio Ay maior cft logarithmice ad C, quam B. 

Dico Ay altiorem efte, quam B. 

T>emcttflr, 

Efto A non altior, quam 2, fi fieri poteft.erit 
itaque vclaequcalta, vel depreflior. Sunto J, B 
II. h. xquealta?,!! fieri poteft. Ergo A ad C, eftloga- 
■ rkhmicXyficut B. contra hypoth. Efto A depref- 
tx. h. fior, quam By fi fieri poteft . Ergo <B ad C, mi- 
nor cft logarithmic^, quam A, contra hypoth. Er- 
go QyA, non eft! a?qucalta, neque depreffior, 

quam ergo cft altior. Qyodite. 

' ■ \ 

Hy- 
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. Bypttth.l. 

, . Ratio C ad iraiorcftlcgaritbmicc,quaro ad 
‘ Dico v^, depteflioremdlejqu^.S. . . 

Demonjir.\ ^ . 

Efto A non depreflior,quim (i fieri pbteft: 
erit itaque vel aequealta', vel altior . Sunto Aj "B 
II. b. aequ6alttE,fi fieri poicft. 'Ergo C ad "/i, cftloga- 
rithmice,ficutad B, cmtral^oeh. Eftoii altior, 
IX. b. quam By fi fieri poteft. ErgoX ad A, minor - 
eft logarithmicc , quam ad contra hypinh, f Er- 
go A non efl: aequealta , neque altior , qudm B: 

I ergo eftdepreffior. Quod&c. 

. Quare 6ic. 


Theoi\ I 5. Prop. 15. c 

Q Vsb eidem funt. eaedem rarioncs,mter fe funt e^lem, 
tiim logarithmicc, tum abfoluce. , \ Ix 
Hypotlx.ii\ 

Rationes A ad Bj logaritiimicefunt ,vtqnantitates c 
ad d: Si c ad tl quantitates, vtquaotiratcs. e ad f. .. ?. 

Dicojraiiones ^jad 2, logarithmicc effe, iicin 
ticates e ad f. \ •■'-x 

, . Hypoth. 2. 

Rationes A ad S, logariihoricefunt, vtquantitates c 
ad d\ Sl.c ad d quantitates, funt ficut logaiithoiice ra; 
tioDCS iSi ad = .'-.Ni.-iL ' 


i. ' Dico, rat joit€S>^ .ad 10, efle logaTiihnMce,ricuc y ationes 
EzdF. - ' Y. 2 Hy- 


Digilized by Googk 



( 


11 % E L E M E N T V M 

ffypoth,^. 

Quantitates a ad h, funt inter fe, ficut logarithmic^, 
rationes C SidT> :&ranones C ad D, logarithmice funt, 
ficut quantitates ^ ad f, ' 

• Dico 4 ad b, eflc \t e zdf, 

. hypod), 4, 

Quantitates a ad b, funt inter fc , ficut logarithmic^, 
rationes C ad D:Sc rationes C ad f),logarithmicerunt, 
vt rationes £ ad 

- Dico quantitates 4 ad b efle, ficut logarithmice*, ra- 
tiones £ ad £. . • 

Hypoth,^. 

Rationes ad S, logarithmice funt, vt rationes C 
ad Di. & rationes C ad !D, logarithmice , vt rationes 
£ ad £. 1 

' Dico rationes '-(4 ad 2 logarithmice die, ficut ratio- 
nes £ ad £. . , , . 

Prtepar,cemm. 

Sumantur ipfarum rationum, vel quantitatum Ay C, £, 
aquemultiplicataf , & atquemultipliccs , 3^, 3C, lEi 
nccnon ipfarum S, Z), £, aqucmdtiplicatae, & asque- 
multiplices, 4», 4D, 4£. 

Demonjk. comm» 

def.Srel j Si s A, altior efi, vel maior , quam 42 j ctianL. 

I altiofcft, vel maior, quam 4D. Quod fi 3 C, 
A aItioreft,veI maior, quam 4D5 etiam j£ alcior 
j eft, vel maior ,^uam 4£. &gafi ^A altioreft, 

vel 
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I vel maior,quatn 4^^ etiam lE altioreR,veIma* 
ior, qu^m 4F. Item H xquealca) vel xquali^ 
etiam atquealca, vel squalis : fi depreflior , vel mi> 
ief %yti norj etiam depreffior , vel minor . Ergo propor- 
xxJj.rei ijonales funt fiue rationes, fiue quantitates, vcl 
* mixtim A ad ficut E ad Fi tum logarithmi- 
i fie, fiqus funt rationesj tum abfolut^, fi nulis funt 
I rationes , fcd foliim quantitates . Quod &c. 
Quare &c. 

Thm. jS.Prop. 16. 

S I fint quotcunque rationes logarithmice proportio- 
nales, quemadmodum fe habuerit logarithmice vna^ 
antecedentium ad vnam confequentium j ita logarithmice 
fe habebit compofitaex omnibus antecedentibus, ad com- 
pofitam ex omnibus confcquentibus . 

Rationes ^ ad & C ad £>, & £ ad F, funt loga- 
riihmic^ proportionales. Ex rationibus ^4, C,& icom- 
pofita cft A-^C-^E : & ex rationibus 0,8^ F compo- 

fitaefi "B-^D^F . 

Dico A-^ C-^E ad B-^D-rF ^ 3< A zdB, efle logari- 
ihmice proportionales. 

. ' Pfiepar, 

, Rationum A, C, E fumantur squemultiplicats ratio 
nes '3 /4, 3C, $£: cx quibus compofita ratio sA-^^C 

^%E, Item rationum F^ funiancur squemultipli- 

- - 
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cat£ rationes 4?, 4D, 4/': ex quibus compofita ratio 

4!5Hr4£)-rf4/i', ■ * ;; ;? 


i 

dcf,\3.h 


1 


p. h. 


dcf.iz.h 


t ' .-Demonjhr. 

Quoniam yi atl & C ad D,- Tunt logaria 
ihmice proportionales: ll altior eft, quaiti 
4!^; etiam jC altior eft, quam 4D: fi acquealta; 
^quealta : fi depreflior ; deprcfTior . Item quoniam 
C ad 'D, & £ ad F, funt logarithmic^ propor- 
tionales.- Ii sC altior cft,quam etiam, 
alticr cll,quam 4F: fitEqucaIraja:qaeulta;iidc- 
piefliorjdeprcflfior. Ergo fi 3 altior efl:, quam 
4^: etiam lA-^ lE altior eft quam 4^^ 
•4D -f4F;fitEqueaIta; afquealta.- fi dcprcflior3de- 
prertior. Si eft ad A-rC-i-Ey totu- 

plicata ^quotoplicata cft yA' 26 Ai irem 4®^ 
4D4^4F, ad.' 55 -+D-+F. toruplicata eft , quotupli^ 
cata 4*5 ad Ergo A-^C-+£ ad "B^D^Fy si 
A ad By Tunt logarithmice proportionales. 


Quod &c. 
Quare S«:. . 



: L-:') <■ r '.j Theor. > ‘ c- ;■ 

S I fex vel rationum, vel & quantitatum mixtim, prima 
ad fecundam eamdem habuerit rationem , quam ter- 
tia ad quartatw tertia vero ad quartam maiorem habuerit, 
quam quinfa ad fextam: etiam prima ad fecundam , maio* 
rem habebir , quam quinti ad fextamwjoi 
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Quantitates <1 aJ & c ad dj funt proportionales; 
fedquantitatuin-f ad d ratio, maior cft, quina logari- 
thmica, ad F rationum , 

Dico quantitatum « ad ^ . rationem maiorem clTi^, 
qaimlogarithmica B ad f rationum. 

fiypoth.i. 

Quantitates a ad & raciones C ad Z), fjat‘Io- 
qarithmicc proportionales: fed rationum logirithmico^ 
ratio C ad D, maior eft quam quantitatum <? ad / 

Dico 4 ad ^ maiorem e/re,quim e. ad f. 

Hypoth.^. 

Rationes A ad S, & quantitates c ad dy funtlo- 
garithmice proportionales: fed quantitatum ratio c ad 

maior eft, quam e zd f. 

- Dico rationum logarithmicam A ad maiorem^ 
efie,quam e ad f, 

flypotk^. 

Quantitates a ad by 6 ( rationes C ad Dy funtlo- 
ganthmice proportionales: leJ rationum C ad D loga- 
nthmice maior eftj quam £ ad F. 

Dico quantitatum a ad h rationem maiorem efl^, 
quam rationum logarithmica B ad F. 

fjypoth. 5 . 

Rationes A ad. & quantitates c ad d funtpre^ 
portionales logarithmice; fed quantitatum c ad d, raa* 
ior cft rato, quim logarithmica rationum B ad F. 

*: '■ ■ * Dico 
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Dico ii ad maiorem eflelogarichm ice, quatn EzdF, 

Hypoth, 6 , 

. Rationes yi ad J?, & C ad D fiinr proportionales: fed 
C ad D ratio, logarirhmice maior eft, quam e id f, 

Dico rationum A id H logarithmicam rationem, ma- 
iorem clFe, quam quantitatum eidf.. 

f/ypoth.j. 

Rationes yi ad C ad O, fiint proportionales: fed 
C 3 ii D rationum ratio logarithmice maior cil quam £ 
ad F ratio logarithmica . 

Dico A id ^ logaritlimice maiorem efle, quamy 
£ ad F. 

Pr^par.comm. 

Sumantur a?quemiiltiplicatc rationum rationes,& jque^ 
multiplices quantitatum quantitates j antecedentium Ay 
Cy Ey antecedentes lAy 3C, iE\ & confequcnrium 35, 
Dy F ccnfcquentcs 4», 4Z), 4/^: fecundum eas multi- 
plicationesj quibus 3C, altior quidem cd, vel maior, quam 
4D; fed lEy non altior, velnon maior d>, quam ^F, 
Demon fir,commun. 

eft altior, vel maior, quam 4D: 
6 .' y. ergo etiam 5 yi eft altior, vel maior, quam 4»: & 
10. j interim $E non altior eft, vel non maior,quani^ 
7 eiil]h 4 ^- ergo A ad maior eft, qudm C ad D, fi- 
>f/8.y. ) logarithmice, iiueabfolut^. Quod &c. 

Quare 8dc. 

TheO“ 
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Thm. 1 8. Prof). 1 8. 

R Ationumlogarithmicc proportionalium , fipriraju 
fuerit altior, quim tertia; erit & fecunda akior, 
quam quarta: fi sequealta 5 jequealta : fi dcprcflior j depref^ 
fior. 

^ i 

hfypoth» commMu • 

Rationes /4 ad & C ad />, funt logarithmice pro- 
portionales, , . . . ’ 

■ Mypo'th,\,‘ ■ • • •- ■ 

Altior cft ratio ratione C. ■ ' - 

Dico , quod altioreft ratio ratione Z>. ' 

T)emonjk. 

Eftoj fi fieri poteft, non altior 2? ratio, quam 
D: ergo vel cft fcquealta , vel dcpreflflor. Eftofi 
h. fieri poteft jequealra. Ergo A ad maior cft 
>1. h, logarithmice, qUv^m C ad 29 : fed C ad 3 eadem 
'17. k,' efi: logarithmice, quae C ad T). Ergo ^ ad S ma- 
ior eft logarithmice qudm C ad D, coKtra hypeth. 
Non fiint ergo S, D rationes :cquealr.'e. 

11. h. — Elio, fi fieri poteft, S depreffior , quam Z>. Er- 
go C ad maior eft- logarithmice, quam C ad 

hypoth. D. Sed A ad cft logarithmice, vt C ad D. Er- 
17. h. go C ad ^5 maior eft logarithmice, quam A ad 
‘B. Ergo C altior eft, quam A. contra hypoth. 
Non eft ergo deprelfior , quam Dj nequo 
I *quealta; ergo 2 cft altior, quam £>. Quod&c. 

Z Hy- 
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iEqucaltaf funt rationes A, C . 

Dico qu6 J & «qucaltat funt rationes D, ^ \ 

Oemonfi. 

Sunto D non «queakar, fificripoteft:6« 
l^^h. efto 2 ? altior,quim T>, Ergo C ad D, maior 
hypoth. cftlogarithroic^,qu^ni C ad Sed A ad 2 f>ea- 
17- h. dem cftlogarithmic^,qu3e C ad D. Ergo A ad 
i4."h. maior cftiogarithmice, quam C ad S. Ergo 

alcior e(l,quam C. f«»tr4 l:^poth. Sunt ergo 
I D ;equealta: , Quod 8tc. 

Depreflior cft Aj quam C. 

Dico quod & 2 depreffior eft, quam D , , 

Demonfir, 

hypoth. j Altior cft C quam A: Si eft C ad D logari- 
Jup. • thmice, vt A ad 2 : ergo altior cft D, quam 2 : 
def.x.h, I ergo depreflior cft 2, quam D. Quod^c. 

Quare 3tc. 



Thecr» 1 9. Prop. 1 9. 

S Vbmultiplicarae rationes, cum pariter multiplicatis, in 
eadem funt ratione logorithmicj , (i prout fibi mutuo 
rerpondent, ita fumantur . 


Hypoth, 

Rationu A, 2, iunt «quemultiplicatg rationes 
Dico ^ ad 2, atque s^ad 3 2, eflelogarithmic^ pro- 
portionales, De- 
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. , 'DctnorjJhr, 

Rationes ^ ad ^ ad B}&^adB,<]uoc^ 
1 6. h. cunque oportet, accepta?, funt propoitionalester- 

go ex antecedentibus coropofita ad ex con- 
requentibuscompoOtam sB> eft logaritbmice, 

I vt ^ ad B. Quo»d &c 
Quare ace. 

Theor, ao, Prop. 20. 

R AtiOnes logarithmice proportionales > permutan- 
do, r.intlogarithmicc proportionales . 

• ■ * J^oth. ' 

Sint rationes logarithmice proportionales , ad B, 
vt e ad D. . . ' 

Dico permutando, efle logarithmice proportionales, 
A ad e, vt B ad /ZX .. i ^ . 

Pr^epar, . 

Rationum Ay T, fumantur atquemUltiplicat? $A, 5B: 
& rationum C, Z>, aequcmuk^Iicatje aC, 1O. 

Defnonjk. 

19’ h. Rationes 3-4 ad 3®, & .4 ad funtlo- 
bypotb. gaiithmic^ proportionales. item -4 ad S, & C 
ip. fc. aJ D. item C ad D, & aC ad lO* Ergo 
i5.k . ad. 32^, di aC ad iD funi logarithmice 
propomonales;^ Ergo fi $Ay eftalCior,quam^ 

• aCj cnam; 3®, 'cftaltior,quaiaa iD: fi atque- 
def.it. b aka;a;quealTa.fideprcrtioridcprcflior. Ergo A 

Z 2 ' ad C, 
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ad C, & S ad fune logarithmice proportionales. 
Quod&c. " 

Quare&c. , . 


Theor, 2J. Prop. 21 . 

R Ationes inter fe, vcl 84 cum quantitatibus, logari- 
thmic^ proportionales*, diuidendo, fiint logari- 
thmice proportionales . .. 

.,r fJypotki» 

Ratioi^ A -^3 ad »,^84 C-*T> ad D, iam Ic^a- 
rithmice proportionales . - ■ 

Dico diuidendo rationes A ad S”, & C ad D, efle 
logarithmic^ proportionales . 

Prapar, 

Sumantur iprarum . 4 , C, Z>, aequeraultiplicata? 
5^, S^> 3C, 5D: necnon ipfarum C, Z>, ali£U quie- 
libct jequemultiplicata: 4C, 47?. ^ 


/>. fe. 
€enftr. 
p. fe. 


co»y?r. 


fe. 


Demonjir» 

Rationes 3 <4, 3 15, fqucmulciplicatajfunt rar 
tionum A, Ergo ratio totuplicata 

eft rationis ^h- 15, quotuplicata eft lA ipiius 
c^: necnon 3C, 84 ipfarum C, 84 Z>; 
necnon ratio 3 C-i- 3 D rationis C-i-Z>. 

Rationes quoque 3C, 3D, rationum C, D3 
84 rationes 4C, 4D, earumdem C, D ratio- 
num funt aequcmultiplicat»: cigo etiam 7C, 
7Z), earunadem CjTP rationum iuntatquemulti- 
j plicata:. Et ‘ 
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kypotb. Et quoniam rationes A -*3 ad ^ & C-i-D 
ief.n.b ad D, runtlogarithmiceproportionafes: fi 3^ 
-^3», aIciorcft,quutn ySj etiam sC-+sD, at- 
rior eft, quam yZ): fi ajqucaltaj 9quealta : fide- 
preffior; deprcilior. ^ 

Sed fi 3c^akioreft,quam 4^3 adcompofica 
communi ratione •3^3 criam altioreft, 

4 - 3 - quam 7S. nam ciufdcm maioris, vcl eiufdejTL. 
minoris injequalitaris , ex remotioribus rationibus 
ab iequalitarc , compotita ratio, eft remotior 355 
ex propioribus, propior. &oftenrumeft,qu6d 
' . fi 3 ^-hsS, altioreftquam 7S3 etiam 3C'*-3D, 
altioreft,quam 7D: fepotita communi ratio- 

'♦• 3 * ne i'D\ altiorell 3C, qudm 4O. nam fi 3C, 
non eiretaltior, quam 4O; coinpofita, 3D3 fie- 
ret ratio 3C-+3Z),nonaltior, quam 7D. contra 
.Jitperius probata, '**•'' — - 

Ergo fi ^ A altior eft, quam 4B, etiam 3 C al- 
tioreft,quam 4£>: fimilitcr oftendetu^,‘fifque- 
4/^/‘.a.fe I alta3ajquealta;fidepreflior5deprcffior.Ergo A ad 
j B, eftlogarithmic^,vt C ad D. Qyod&c. 
fiypoth.i. 

Rationes ^h-B ad B, & quantitates a-+b ad by fune 
logarithmic^ proportionales. 

Dico diuidendo, rationes A adidy quantitates a ad 
b eflelogarithmic^ proportionales. f ' • . • 
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Pr^ar, 

Rationum A, 3 , & quantitatum fumantur ^que^ 
multiplicat? rationes 3^, 3», &aequcmultipliccs quanti* 
tates 3 4) ik item rationis Ti & quantitatis multipli- 
cata ratio 4S, &jequemultiplex quantitas ^k 

T>emonjhr» 

Ratio totuplicatacft rationis ^-+ 3 , 

quotuplicata eft ipfius A^ & quantitas^ 3 4, 
quantitatis 43 £t quantitas $k quantiratis 
quantitas 3 4-t- 3^, quantitatis a-^k 

(^antitates quoque 34) $k quantitatum a, 
k 8 )i quantitates 44, 4^, earumdem a, k funt 
a^ucmultipiices : ci^o 74, jk earumdem a, k 
funt ^quemultipliccs . 

' £t quoniam rationes A-+^ ad 8t quanti- 
tates ad k logarithmice proportiona- 
les: fi altioreft, quini 7F} etiam 34 

-+^k maior cil, quam yk fiaequcaltaj squalis. fi 
depreflGorj minor, . . . , 

Sed fi 3yj,altiorefi,quim 4B; etiam 
aitiOr eft, quam 7B: &fi ^a-^lk maiorcft, 
quam yb', etiam, dempta communi 3^, relin- 
quitur 34, maior quam 4^. Ergo fi iA^ altior 
ell,quam 4?^ etiam 34, maior efi, quam 4^.* 
StfmiHiter ofiendetur , fi xquealtojatquali : fi dc- 
drelTiorj minor. Ergo rarwiKS A ad & 
quantitates 4 ad /», funt logarithmice propor- 
tionales. Quod &c. Quare &c. 


hypotk 

defi'h. 


(up. 


def.Z.h. 


I 
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Thew,22. Prop. 

R Ationes interrc,vcl& cum quanettatibus^ logari- 
chmiceproporcionaIes> componendo> funt logari- 
thinice proportionales . ' . 

ffypoth. I. . • . 

Rationes A id ‘B, S>i C ad D, funt logarithmice pro- 
portionales . 

Dico componendo, rationes A ad 3, & C^D ad 
D, clTc logarithniice proportionales. 

Pr^par, • . 

Affuraatur’£ ratio, adqu^m C-fD fit logarithmice, 
ficut ii-tS ad B. 


■ confir. 
21 . hr 


bypoth. 
1 J. h. ■ 


tS. b. 
1- 3 - 
4->' 

IS. b. 

• 4- i* 


Demonjhr. 

Quoniam A-+Q ad B, & Ch-Z> ad £, (unt lo- 
garithmic^ proportionales: ergo diuidcnJo 
ad B, SiC~^D — £ ad £) funt logarithmice 
proportionales. Sed A ad B, & C ad ‘D funt 
logarithmice proportionales . Ergo C ad /), & . 

ad £, funt logarithmic^ proportio- 
nales. ErgoO, aequealca cB, ideoque eademu, 
atque ^ . 

Nam fi D, effctaltior,quara £: eflec C altior, 
quam C-+’f) — £. Sed contra, efict C~*-D altior, 
quam C-*£: & C-+D — £, altior, quam C; quod 
cfi contradidi o. Rurfum fi D, efict depreflSor, 
quam £i efiet C, deprd&or, quira C-ff ) — £^ 
Sed contra > efiet C-+Z), deprdfior, quim C-^£\ 

* ' ” & 
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4- 5* & C-*D — £, ^cprdfior, quam C: quod eft 

. contradidio , . : t 

.Ergo T> eadem eft, atque E. Ergo C-tD ad 
i8. h. I D, & C-f/) ad Ey funt proportionales logatithmi- 
eotiflr. ' ce. Sed ad B eftvtC-*D ad £^:ergo^ 
ij. h. -t® ad eft vt C-^D ad T> logarithmice. 
Quod&c. 

f^poth, 2 . 

Rationes A ad & quantitates 4 ad k ftint loga- 
rithmice proportionales. 

Dicocomponendo, rationes cv^-+B ad B, & quanti- 
tates a-+l> ad efle logarithmice proportionales, 

Prapar, 

Aflumatur e quantitas, 'ad quam, a-i-h eftlogarithmi- 
cc,ficut ratio -4-+^, ad rationem S, 

Demonjir. 

conlir. Quoniam A~^B ad B, & a-*i? ad r, funt lo- 
garithmice proportionales : ergo diuidendo A ad 
& a-ilf — c ade, funt logarithmice, propor- 
hypoth. tionale^. Sed A ad B, 8i a milf, funt logari- 
xy. thmice proportionales. Ergo a ad S£^a-+b 
— f ad f, funt proportionales . Ergo l, c, funt 
quantitates «quales. 

14* 5- Namfi b, maior eftet, quam ci eflet 4, maior, 
quam a-^b^c,- Sed contra, eflet a-i-bf niaior, 
quam 4H-r: & a-t^b-^c, mai6r,quam a: quod 
*4- 5* elt contradidio. Rurfumfl b, minor. eflet, quam 

c: eflet 
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j ci cflfet 4, minor, quam a-^h — c, fcd concr;^ e^- 
fct minor, quam a^c: & a-+y—c, minor 
quam a\ quod eft contradictio . 

.7.5* Ergo by Cy funt squales.. Ergo a^by ad b, 
conflr. cftvc d~hb ad c: Sed ratio A-*-^ ad rationem 
h. eft logarithmice, vt quantitas a-t-b ad quan- 
titatem c: Ergo etiam eft logarithmice, vc a-^-b 
j ad b. Quod &c. 

Quare &c. 


Thcor, a 5. Prop. 25. 

S I quemadmodum tota ratio, ad totam, ita logarithini- 
ce fuerit abicifla ratio, ad abrcillam: erit & refidua , ad 
refiduam ,ficut logarithmice tota ad totam. 

Rationes ad C-hD, Si A ad Cy /unt pro- 

portionales logarithmice . 

Dicoetiam A ad C-^Dy Si 3 ad Py efle pro* 
portionales logarithmice . 

.... T)e*rronJir, 

hypoth. Rationes A-*^"B ,ad C-+Z), ^ ad C, funt 

20. h. proportionales logarithmice: ergo permutando, 

ai. b. fiint proportionales logarithmice A-*B ad Ay ' 
& C-+Z> ad C: ergo diuidendo, S ad Ay 61 
D ad C, funtproportion3les:'ergopermutan- 
^do B ad Dy Si A ad C, funt proportionales: 

I Sed A ad C, &: ad C-fjD funtproportio- 

A a ' * nales. 
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ly. h. naies. Ergo A-*3 ad C-^D, Ss "B ad D, funt 
logarithmiceproportionalcs . Quod &c. 

Quare &c. 


r Thaor. 24. Prop. 24. 

S I fint tres rationes, atque tres quantitates, quasbinse, 
& in eadem ratione logarithmica fumantur : cx a*quo 
aurem prima ratio , quam tertia, altiorfucriti erit & prima 
quantitas,quam tertia, maior.quodfi prima ratio, fuerit 
arqucalta tertixj erir& prima quantitas, «qualis tertise: 
fin illa deprefliorj bcc quoque minor erit . Et e conuerfo. 

Hypoth. commun. 

Tres rationes Ay C, & tres quantitas a,b, r, bi- 
n«,&binar, funt logarithmiceproportionalcs: A ad % 
vt a zd b', B ad C, vt b ad c. 

ffypod^. i , 

Altior eft ratio quam C. 

Dico, maiorem elle quantitatem 4, quam c, 

Demonjhr. 

Ratio B ad C, maior eft logarithmice,quam 
B ad A: fed ^ ad r eftlogarithmicevt B ad 
C: 5 i S ad Ay cftlogarithraic^yvt bad 4; er- 
go ^ ad c, maior dt, quam b ad 4. Ergo 
maioreft 4, qudm c. QuodScc. 

f^poth. 2 . ' > - ^ • 

iEquealtJC ftint rationes Ay C, . • ' 

Dico , «quales die quantitates 4, c; '• 

* OC' 


12. h, 

hypoth. 

def.%.h. 

17. h. 
10. 5. 
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Demonjhr, 

j Ratio ® ad Cy cftlo^arithmice, vt 2 ad 
iJ, Ergo h ad f, eft yt b ^ a. Erga aqua- 
[lesrunt r. Quod&c. 

' : I ' . • ' ffypothm$. . : . : • • 

DcprelTior cft ratio A, quam C, • ! . ' 

Dico^ minorem e€e quantitatem 4» quam c. . 

^ . ... - i. .\\y^.T>.emonfir. x 

def.p.h, Altior ;eft,r>C, qudm Ai ergo maior cft c, 
juf. quam a: Ergo minor cft 4, quam c. Quod&c. 

Eodem modo demonftrabitur. e conuerfo: qu6d.fi a 
quantitas, maior cft quantitate c: etiam .ratio ratio- 
ne C cftaltior; fi aqualis ^iequealta: fi minor j dcprcfTior. 
Quod . &c. . • ' • . ■ . . 

Quare &c. 


Theor,i$. Prop.2$. 

S I fint tres rationes, alia^qucipfis aequales numero, qu? 

bina?, & in eadem ratione logarithmica fumantur : ex 
tcquo autem, prima quam tertiaaltior fuerit^ erit & quar- 
ta, quam fexta altior . Qiiod fi prima tertii fuerit a?que- 
altaj er ;t&: quarta iqiiealtafextajj fin illa deprdlior j haec 
quoque depreffor erit. .. ! 

Hypothxcommmu ■ - -• « 

Tres rationes Ay 2, C, aliaequCtrcs D, £, F, bi- 
nae, & binae funt logarithmice proponioualcs e A ad 2, 
vt D ad £y 2 ad C, vt £ ad F,' : . 

A a 2 ffy- 
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Alcioreft ratio A, quam C, 

Dico aldorcm eflc D, quatn F. 

Demonji. 

IX. b. I Maior eft S, ad C, logarithtnic^ ,quam S ad 

bypoth. I A. Sed 25 ad C eftlogarithmice, vt £ ad & 
def.iz.h I s ad Ai logarithmic^, vt £ ad D. Ergo maior 
17. b. ! efl; £ ad F, logarithmice, quam £ ad D. Ergo 
14. h: 1 altior eft D, quam F. Quod &c. ' \ 

/Equealtz funt rationes AiC, 

Dico , zQucaltas eflfe rationes Di F, ‘ 

Demeniir, 

II. A. j Eadem eft 3 ad C, logarithmice, qux 'B 
Jup, ad A, Ergo eadem eft £ ad F logarithmice quae 
i^.h. £ ad D. Ergo xqueahx funt rationes P, F» 

Quod &C. Ffypoth, 5 . 

Depreffior eft Ay quam C. 

DicO)deprc{rioremefte D, qu^m F. 

Demonjir, 

defp.h. I iiltior eft enim C, quam Ai ergo altiot eft Fy 
^ I quam D: ergo depreflior cftD,qudm F.Qaod &c. 
Quare &c. 

Theor,26,Prop.26. 

S I fint tres quantitates^ atque tres rationes, qu^ binx, 6c 
in eadem ratiqnclogarichmica fumantur 5 fueritquo 
’ ’ per- 
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perturbata earum proportio : ex aequo autem prima quan- 
titas, quam tertia, maior fuerit; erit 8c prima ratio , qu^nu 
tertia, altior . Quod fi prima tertiae fuerit squalis quanti- 
tas; erit & prima tertis, squcalta ratio: (in illa minor, h^c 
quoque depreflior erit. Et h conuerfo . ' 

ffyppth. commm. 

Tres quantitates 4, r, atque tres rationes -< 4 , S, C, 
bin?, & bins, funt logarithmicc, proportionales; & earum 
perturbata eft proportio: quantitates enim 4 ad i», & 
rationes S ad C, funi logarithmicc proportionales: 
necnon quantitates ^ ad r, & rationes A ad fune 
logarithmice proportionales . 

Hypoth. 1 . 

Maior eft 4, quam c. 

Dico altiorcm efle Aj quam C. 

Demonjir. 

Maior eft /» ad r ratio, quam b ad 4; Sed 
b ad f, eft logarithmic^, vt A ad 2 : & ^ ad 
4, logarithmice , vt C ad S. Eigo A ad S, 
! maior eft logarithmice, quam C ad 3 . Ergo 
{altior eft A^ qu^m C. Quod&ic. 

Hypotki. 

iEquales funt 4, c. 

Dico squealtas efle A, C, 

TDemonjhr, > 

7- j Eadem eft b ad r, qus b ad 4. Ergo eadem 
i3?k j eft logarithmice A ad S,qu«Cad^. JErgo /f,C 
j funtxquealts. Quodficc. Hy- 


8 . 5. 

hyfoth. 
def.i.h, 
17. h . 

14. h . 
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■ Hyp0th.$. 

Minor cft <», quam c. 

Dico dcprefliorem cflc quam C. 

'Demon jh'. : . . 

jup. I Maior cft. c, quim <*: Ergo altior cft C, quam 

dcf.i.h. j A: ergo dcpreifior eft cx/, qudm C. Quod &c. 

Eodem modo demonftrabitur e conuerfoiquod fi ratio 
Ay ratione C, eftaltiorj etiam quantitas quantitate c, 
eil maior; fi aequcaltaj xqualis; fi depreffior,- minor. 
Quod &c. 

Quare Sdc.^ 


Theor. 2 7. Prop z 7. 

S I fint tres rationes, Staliseiplis ttqualcs numero ,quic 
bina!, & in eadem ratione logarithmica fumanturjfue- 
ritque perturbata carum proportio logarithmica: ex ?quo 
autem prima, quam tertia altior fueritjeric & quarta, quam 
fexta, altior . Quod fi prima tertise fuerit arquealta i erit & 
quarta sequealta fexta: ; fin illa depreifiorj ha:c quoque dc- 
prefllorerit . 

Hypoih. ocmmm. • 

Tres rationes /4, 2?, C, alia.’que tres D, £, Fy bi- 
n;e,&binx, funt logarithmice proportionales; & carum 
perturbata cll: proportio: fiint enim ^ ad ad F, 

logarithmic^ proportionales: necnon S ad C, & £) ad 
'S, funtproportiooalealogaritliiiuce; 

.. ypl . ‘ ■ : 

■ / . • Hy- 
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f/ypoth,i, 

Altioreft A, quim C. 

. Dico alciorem efle D, quim F. 

T>emonflr, 

la. h. Maior eftiogarithm ice, S ad C, quam 3 ad 

A-. fcd » ad C, eftvt Z» ad £:.& »ad ^ eft, 
17. h. vt F ad logarithmice : ergo D ad £ maior 

14. h. eft logarithmice, quam vt £ ad E : Ergo D al- 

tioreft, quam Fl Quod&c, 

H)ipoth, 2. ‘ , • 

^qucaltae funt Ay C. 

Dico acquealtas efle D, F. 

Demonjir. 

11. h. I Eadem eft S ad C logarkhmic6, quie S ad 
fup. \ A. Ergo eadem eft D ad E logarithmice ,quie 
13. h. I £ ad £, Ergo D, £ funtjequealtae. Quod &c. 

ffypoth.^. 

PeprcfTior eft A, qu^m C. 

DicodcprelGorem cllc Z), quam £. 

: . Demonjir. ' 

itf. pJk, I Altior eft C; quam Ai ergo altior eft £, quam 
fup. I D: ergodeprdTior eft Z>, quam £. Quod&c. 
Quare &c. ' 

J ' :■ I . — . , r . 

^ Theor. 28* Prop. 28. - 

S I fint' qiiotcunquc rationes totidemque quantitates, 
quse bina?, ia eadem ratione loganthmica fumantur: 
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& ex squalitate in eadem erunt ratione logarithmica . 

fJypoth, 

Sint quotcunque rationes A, *By C, D, totidemque 
quantitates <i, hy r, d: bins,&binsIogarithmic^ pro- 
portionales; A ad “By vt a ad ad C, vt h ad r, 
C ad Dy vt f ad d. 

Dico ex squalitate, -d ad C, & 4 ad r, cflclogarithmi- 
ce proportionales. 

Item ad D, & 4 ad d cflclogarithmice propor- 
tionales. 


Pr^epar, 

Rationis A, & quantitatis a, fumantur equcmultipli- 
cata,& multiplex, $Ay 34: item rationis, & quantitatis, 
by fumantur, 4», 4^: & rationis, & quantitatis, C, 
Cy fumantur, 2C, ac. 


hypoth. 


6 . b, 

, hypoth, 

6 . b. 
24. h . 

dcf.S.h, 

hypoth, I 


^ Demonjk, 

Quoniam ^ ad & 4 ad by funt loga- 
rithmice proportionales;. ergo $A ad 4S, Sc 
34 ad 4^, fiint logarithmice proportionales. 
Item quoniam 35 ad .C, & ^ ad r, funt loga- 
rithmice proportionales: ergo 4» ad aC, & 
4/» ad 2 r, funt logarithmice proportionales. Er- 
go cx squali, fi 3^ eft aItior,quim aCj etiam 
34 eft maior, quam le: fi squcaltajawjualisrfi 
deprclfiorj minor. Ergo A ad C, &i a ad c 
funtJogarithmic^ proportionales. Quod&c. : 
Sunt autem C ad Z>, & c ad d, logarithrai- 

c^pro- 
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fup. I proportionales. Ergo ^4 ad D, & <i’ ad 
I fune logarithmice proportionales. Quod6cc< 
Quare &c. 


Theor.zp.Proptif ig, 

S I fuit quotcunque rationes^ & alix ipHs xquales nume- 
ro, quxbinx, 8c in eadem logarichmica ratione Ill- 
inantur: & ex xqualicate, in eadem erunt logarithmica^ 
ratione . 

Sint quotcunque rationes, & alix totidem, A, S, C, Z>, 
& £f F, Gy H\ quxbinx,& in eadem ratione fumantur: 
videlicet, A ad 2', 6 < £ ad item 2 ad C, & F 
ad G: necnon C ad Z?, & C7 ad H. 

Dico ex xqualitatg A ad C, $c£ ad (7, efle logari- 
thmice, proportionales . 

Item o7ad D, & £ ad f/, efle logarithmice propor- 
tionales . 

Pr<efar, 

Rationum A, Ey fumantur xquemultiplicatx , 5 ^, 
iEi item rationum Z?, F, xquemultiplicatx 4 S, ^Fi 
&rationunm C, <7, xquemultiplicatx 2 C, ^G, 

Demou(iu 

hypeth» I ^ Quoniam A ad £ ad Fy funtloga- 
7.h. j rithni ice proportionales , etiam .3 i4 ad 42 , & 
' \ sF ad 4 F, funt logarithmice proportionales. 

hypoth* I item quoniam S ad C, & F ad <7, fimt lo- 

B b gari- 
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garitbmice propomonaies; etiam 4? ad iC, 

&i ad 2 X 7 , fune logarirfamice , proporcio- 
i^.h. nales. Ergofi altior eft quam aC; eoanu 
. ... ... alcior di, quam x(7; A.f quealta j ;£queaka.*ii 
def. 12 Jj j deprclTiorjtieprcffiar.Ergo ^4 ad C, Si £ ad G, 

^ funtlo^tithmic^proporcionales. Quod 6 lc.^ ^ 
•Quare&c. “f v 


Thedr. 5 o, Prop, 30. • r • - 

S I Ent tres quantitati, totidemque rationes, qux binar 
in cadem ratione iogaritbmsca fumanrur^fuent aucem 
perturbata earum proportio : & cx tequalitatc , in cadcitu 
cru.it ratione loganthinica. 

• 

- Sint tres quantitates 4 , b, c, totidciiKjac rationes .4, 
C, bin« , Sebin* logarithmice pr( 4 >omonalcs , & ca- 
lumiiitperturbataproportio: nempe (int a ad bt 8l ^ 
ad C, logarithmic^ proportionales ;& ad r, & ./i ad 
logarithmic^ proportionales . 

Dico, a ad c, A ad C, cile logarichmice pro> 
portionales. 

Prdpdr, 

Sumantur ipfarum 4 , b, qaantitatum aequemultipli- 
ibi & rationis Ay tequemulciplicata lA» ip- 
'faru n quoque rationum 9, C, & quantitatis r, fu«nan- 
■tura?quemultiplica(ac rationes 4 S, 4 C> & iequenaulciplcz 
quantitas 4 c. 

De- 



# 
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Dtnmtfir, 

u Quoniam ^ ad r, & >4 ad funt logarirhmi- 
ce proportionales ; etiam 3^ ad ^c, 5i 3 ad 
4Z?, funt logamhmice proportionales : fune au- 
tem 34 ad 3^, ficut 4 ad & 4 ad i, (icutlo- 
garithniice 3 ad C:8c S ad C logarithmic^ 1 fi- 
cut 459 ad 4C. Ergo 34 ad 3^,eft vt 4^ ad 4C. 
Sed oftenfiim cft, 3^ ad 4f, eflelogarithmic^, vt 
3/f ad 4^5. ergo ex aiquali, fi 34cfi maior, quam 
4^3 etiam 3^^ cft altior, quam 4C; fia-qualis; 
Jtf.S.h. ! squealta.-fi minorjdcprcfllor. Ergo a ad c, cft 
I logarithroice, ficut ad C» Qyod&c. 

Quare &c. 


typoilu 

6.h. 

\ 

15. 5. 
hypoth, 

ip. h, 
I7. b. 

16. h. 


Thtor. 3 I . Prop, 31. 

S lfinttres rationes,aIiicqucipfisa?qua!esnumero , qua: 
bina: in eadem ratione logarithmica fumantur, fuerit ^ 
' autem perturbata carum proportio logarithmica: ctiaiiL. 
cx aequalitate, in eadem erunt logarithmica ratione. 

Hypoth. . . 

Tres rationes A, 3, C, aliaequc tres D,£, /'^.bica: 
fiint in eadem ratione logarithmica, & carum eft pertur- 
bata proportio logarithmicaj funtenim'-^ ad St £ 
ad F logarithmice proportionales^, nccnon 3 ad C, 

X) ad £ runticgariihroic^ proportionales. ^ • 

. Dico, ex arquali, A ad Cy dc D ad F, efte logarit hali- 
ca proportionales . : , . 

L b 2 ■ 
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Prapar. 

Rationum odf', T, D, fumantur ajquemulciplicata! 
i A iD: & rationum C, aliaj fumantur fquc- 

^ muItiplicataj4C, 4£, 4F. 

• •'* Demmjiu • . 

-xp. fc. Rationes 5^ ad ad funt logari- 

.hypoth» thmice proportionales: rationes A zd &: E 
19- b. ad F, funt logarithmicc proportionales : ratio- 
nes E ad F, & 4£ ad 4F, fune logarithmicc 
17. /;. proportionales:crgo rationes 5 -4 ad 3S, & 4A' 
'hypoth. ad 4F, funt logarithmicc proportionales. £c 
quonia B ad C, & Z) ad £ rationes, logarithmicc 
7- funt proportionales: eriam 3^ ad 4C, & 3D 
ad 4£ rationes, logaritmicc funt proportiona- 
xy. h. Ics. Ergo ex «quali, fi $A aItior,quam 4C5 
etiam $D cft altior , quam 4F. fi9qucaIta;9quc- 
I alta:fidepre(fiorjdepre(fior. Ergo .d ad C, 5 : 
'D ad F rationes, funt logarithmicc proportio- 
nales. Quod&c. 

Quaic &c. 

Theor, $2.Prop, ^1, 

S I prima ratio ad fecundam , logarithmicc fuerit, ficut 
prima quantitas ad fecundam ; tertia quoque ratio ad 
fecundam, logarithmicc fuerit, ficut tertia quantitas ad fe- 
cundam : etiam compofita ex prima, & tertia ratiooc, ad 
fecundam, crir logarithmicc, ficut aggregata quantitas 

ex 


Digitized by-Google 


Q V A R T V M. 191 

ex prima , 8c tertia , ad fecundam . 

Hypoth, 

; Sint^, Hy C rationes, & <», h, r, quantitates: & fic 
A zd ^ logarichmic^, ficut a ad b: item C ad S logari- 
thmiccjficut c aJ b: > ' ’ : 

Dico ArrC ad 25, effe logarichnaicc, ficut a-t-c ad b, . 

' ' Danonflr, 

hypoth.- . Quoniam C ad.^, eftlogarichmice, ficut c ad 
def.i.h. h: conuertedo, S ad C, cftTogarithmice, ficut b 
hypoth. ‘zd c: Sed A ad "By cftlogarithmtce, ficut a adb: 
i2. h. ergo ex jquali A ad C,efi logarithmice, ficut a ad 

21 . h. c: ergo componendo A-+C,zd C, eftlogarithmi- 
h}poth. ce, ficut a-^c ad i. Sed C ad S eft logarithmice, 

22 . h. ficut radi-: ergo ex aequali «s^-+C ad 25 eftlo- 

garithmic^ ficut a-^c ad b. Quod 5tc. 

Quare &c. 


Theor. 3 3 . Prop. 3 3 . 

S I prima ratio ad fecundam , eadem logarithmice fue- 
rit, quat tertia ad quartam j fuerit autem , & quinta ad 
fecundam, eadem logarithmice , qux lexta ad quartam^: 
erit & compofita prima cum quinta ad fecundam» eadeuL. 
qu£ compofita tertia cum fexta ad quartam . 

Hypoth. ; . 

Rationes A zd By 8i C ad D, fiint proportionales: 
item £ zd B, F ad D, funt proportionales. 
Dico A-*£ ad B, & C-i^F zdD, effe proportionales. 
. ~ De- 
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Demonjh, ; • 

bypoth. Quoniam E sd Si F ad X>, funt Icgari- 
d4f.n.h (hmic^ ^oportionales: conuertcndo $ ad' Ey 
; & D ad Fy &ht logarithcric^ proponioiVid^ 

hypoth. fcd A ad 'By Si C ad D, 'ftjnt logariihmic^ 
i^.h. proporiionaks ; Ergo cx aquali A ad Ey Si C 
az. h. I ad F'y funt logariihmic^ proportionales ; ergo 
componas^ A-^E ad £, & C->F ad £, fnoc 
hypoth. j logarithmice proportionales; Sed £ ad 
ip. h." I F ad Dy funt logarithmice proportionales . Er- 
go A'^E ad By Si C^+F ad D, (imtlogarithmt- 
efe proportionales . Quod &c. • 

Quarc&c. • : - . » : . . 


The&r, 34 ^ Fri^. 3 ^^. 

S I rationes quacuor fuerint logarithmice proportiona- 
les : compofrtaexduabus, alciore omnium, gedepref- 
fiorc omnium, altior ell, quam dompofita ex reliquis 
duabus. • ' 


i' 


Sint rafiohW ^ ad 2>, & - C ad D logarithmice 
proportionales: £t cfto A altior, qu^m By nccnon^ 
altior quam C. Et quoniam A altior cll, quim C: er- 
go B altior cft, quam D. Ergo A altior cll omnium j 
& D depr^ffior omnium; ' 

Dico rationem altiorem efle ratione^ 


2-fC. 


Pr^“ 
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' Pr^epar, 

. Quoniam A alcior cft , quarr^ S: itimarur E ratio 
quacumcompofira 5?, facit rationem A: vt ita ratio 
fit eadem, qj? +5. Item quoniam C alcior eft, quam 

D: fumatur F ratio , q lacu ncojnppiica />>. facit . ra- 
tionem C: vc ita ratio C, fic'eadem,qu£ D~^F. , 

'Demonjh. • 

hypoth. Quoniam ^ ad Sc C ad O, funtloga,- 
conftr. rithniice proportionales ; fltelV Ay caclcm , qu« 
II./;. & C, eadc,qja: D-+F. ergo 

8)C D+F ad Z>, -Tum lognfkhmtcc-proportiona- 
XI./;. Ics: crgojiuidendo, E ad 2?, & F ad Z>, funt 
hpoth. logarithmice proportionales. Sed altior-cft, 
x 8 . h. quam Q\ ergo E altior e.ft, quam F'. corppo- 
4 . j. litifque communiter ^ E) rationibus j ergo 
€{nifir. B^E-^D ratio, altior eft,qtian B-*D^F. Sed 
B~^E, ratio ea.iem quae A: H D-i-F, ea- 
dem qu.^e C; ergo A^D altior elt, quaray 
I 2-+C. Quod &c. 

Quare &c. 

_ 1 

Thfor. 35 . Prop. 35 , 

R Ationes proportionales, perconuerfionem ratio- 
nis , funt proportionales . 

• 

Rationes A ad B,Sc C ad D funt logarithmice pro- 
portionales : A altior > quatn B: ideoque etiam C, 

. altior 
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akioreft,quam D. 

Dico A ad A — eflc lo^ithmic^, ficut C ad 
C— D. 

Demon jirm 

iyfoth, Cy D, 

%u h. C— D, 

defAXj» *By \^'y Dy C. 

ip. fe. A—^^By A: C — D'y C. 

def.nJb A'y A — Cy C — 2>. Quod&c. 

Quare&c. 

Theor, J 5. Prop. 5 d". 

R Ationeslogarithmice proportionaIcs,pcr homolo- 
giam (untlogarirhmice proportionales. 

Demonlk. 

def.\x.h j Nam conuertendo , rationes fiunt proporcio- 
zj. h. j nales:icem homologas deprelfiores ab homologis 
XX. h. j alcioribus decomponendo : & adeomponendoi &t 
55. h. per conuerfionem rationis; 6i diuidendo; & eque- 
zi. h. multiplicando, & icquerubmulciplicando : &pcr- 

ip. h. mutando ; & colhgendo ; & ex ajquali in propor- 
10. h. tionclogarichmica ordinata:coniun(^irqueomui- 

16. h. fanam argumentis huiufmodi, quocunque ordi- 

ne, per homologiam, logarithmice proportiona- 
les fiunt. Quod&c. 

Quare&c. . : ! , ; 

^ ^ ^ • 2 . ' 

Petrus 
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Petrus Mengolus, Io. Galeacio Manzb) luucni 
ftudiofilHoio. S.D. 

Vmttm hoc elementum i de notus j ^ 
, nutUTAlthus logarithmis i cmufcfut^ 
rationis infefarahilitef propr 
cum communicarem y neminem in 
meayauTcuiufdjuam alterius Maihe^ 
mattctfchoUjfatisnoui difpofitumyprat^ te^ omnium 
dsonar^um artium y ^ in primis Mathematicarumj 
fiudiofifsimmn . Et hac.profeCxo infigms falicitasy 
in comparabili virtuti accefsity ^ maritis Excellen- 
tifsimi prdceptoris tui C a f sini: tjuod te , tum frecjucn - 
4emin MuUoauditoremytumin fuis y^fironomicisy 
.(f ^ijuaticis laboribus^omitem wdiuiduumy'(^fo^ 
Jertemnabius fuerit adiutortm : Itaque cum tuap/u 
.mihiconfuetudinemy rarius hoc annoyquam ante con» 
fueueraSy offerres \ mandaui , meum tui deftderiumy 
ttbifignificari: vt meorum etiamffudiorum particeps 
feres confultor .Cratiam liber alit er feci/iiiqudm 

volebam: meque domi aliquoties conuenijiiy huiu^ 

. , 1 '. - Jcc 
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/ceopu/cnli pariem hdnc firiptitantem * Et ex me, 
tum definitiones pr exedentium elementorum, ^ra- 
tiones nominum , ^propriam cuiuficfue vtilitatenu 
elementi ,necnon cjuafdam nobiliores demonfiratio- 
nes audiflifiparfim', tum vel maxime numerofarru 
methodum : {jjua hjperlogartthmorum , ^ hypologa- 
rithmorum , iogarithmorum rationes mihi contigit 
tnuenire . tuque inuentifiubtilitatem laudafii , quod 
mihi Deus liber aliter tribuit : atque vtilitatem trigo» 
nometricam 3 ad facilior em logarithmici canonis con* 
firulhonem, optime prAuidifti . Ex laude tua^ pluri- 
mum profectjj e me fateor: nam alacrior fa{lus, ^ ex 
tecum communicatione vegetior, multarum concita 
fionum ) quas pranouieuidentifsimis arithmeticis ar- 
ti ^qs , qua mihi fupererant demonfiranda , media 
lemmata reperire capi, longe falicius . Ltbellurtu 
igitur hucufque non fine tuo adminiculo perfig- 
^um , offero :vtfermones indemonfiratos ; ejuosUt- 
uicem habebamus, per te ipfum legendo pofsis comple- 
re • Vale, me que, labores meos in primis Excel- 

lenti f simo Cafsino^, deinde alijs fui/^ eonfcholanbus, 
amicis ^vt commendes, rogo, - y ' , 
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GEOMETRIAE SPECIOSaE 


ELEMENTVM QVINTVM. 

• T>BF'f9iJriOH£s: ' 

^ . i ) ' f» ) A o 1 . t / 1 . ' . . . . ^ 

«tJ3«Wa?WlK¥J3^ 

. . ' ■ ! :* t. ■ 

lifcrtntia duarum quantitatutti) quando pri- 
ma fuperac fecundam > dicetur, Excedus 
prima: & fecundae. 

Quando vero prima fuperatur a fecunda,di- 
cccur, Defedus prim ae, & fecunds . 

$ . Similes difierentiae dicentur, cxcefliis cxcdTibus , & 
dcfbdus defediibus . 

4 . Diflimilcsvei 6 ,excefIusdcfc<SiibuS. 

5 . Quacuor quamitates , dicentur, Arithmetici difpo 

fitar j cum prima: & fecund;e,terthT & quarta: , fuerinc Cir 
miles , 6i aequales difl&renti^e . ! 

6. Inuerfio Arithmetica, dicetur ; cum quatuor quatio 

titates arithmetici difpofitx, prima & fecunda, tertiaAc 
quarta, rurfum difponcntur arithmetici, fecunda ^pri- 
ma,quaru&tenia. . • 

Cc a y.Per- 



> 
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7. Permutatio Arithmetica, dicetur: cum quatuor 

quantitates arithmetici dirpofitx, prima & fecunda , tertia 
it quarta , rurfiim diiponenter arithmctice,prima & ter- 
tia, fecunda & quarta. ‘ * ‘ 

8. Si fuerint aliquot quantitates, atque alia: totidem, 

fuerint prima & fecunda primarum, item prima & fecun- 
da fecundarum, difpofitx arithmetici j fuerint quoque fe- 
cunda & tertia primarum , item fc‘cunda& tertia fecunda- 
rum, arithmetici dilpofitsj&fic deinceps vfqucadvlti- 
mas: dicentur prrma: fimiliter e(Tc di/politie arithmetici, 
atque fecundg. ' 

p. Quod fi prima & vltima primarum , item prima & 
vltima fecundarum, fuerint arithmetici difpofita: ; dicen- 
tur, ita di fpofita;, ex aequalitate arithmetica . 

10. Tres quantitates, dicentur, arithmetici ordinate; 
cum primae & fecunda, fecunda; & tertise, fimiles, & aqua- 
les fuerint differentia: . 

11. Pluresquantitates,dicentur, arithmetici ordina- 

ta^jcum ternse deinceps fuerint arithmetici ordmatgiideff, 
cum prima; & fecundz , fecunda; & tertise, tertia; & quar- 
ta;, 5 i deinceps vfque ad vltimam , fimiles , 3 c aequales fue- 
rint differentis. . . 

1 2. Series naturalis arithmetica, dicetur; cuius ordi- 
natarum arithmetici quantitatum 'prima, dimidu eff fe- 
cunda;. 

1 3 . Quatuor quantitates,diccntur. Harmonici difpo- 
fits , cum difflrcacia prima; Si fecuads , ad fimilem diffe- 

' ’ ren- • 
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rendana tertix & quarta? /rationem compodtam habuerit 
ex rationibus , prima? ad tertiam , 8 t fecunda? ad quartam. 

1 4. Inuerho Harmonica, dicetur; cum quatuor quan- 
titates harmonice diipohta?, prima & fecunda, tertia & 
quarta, rurfum difponentur harmonici , fecunda & pri- 
ma, quarta 3 c tertia . 

15. Permutatio Harmonica, dicetur, cum quatuor 
quantitates harmonice difpofita?, prima & fecunda, tertia 
& quarta, rurfum difponcntur harmonice, prima 3 c tertia, 
fecunda & quarta.' 

1 5 . Si fuerint aliquot quantitates, atque ah> totidem; 
& fuerint prima di fecunda primarum, item prima & fe- 
cunda fecundarum ,difpofita?harmonice; fucrintquoque 
fecundat tertia primarum, item fecunda d£ tertia fecun- 
darum, difpofit^ harmonici; 3 i fic deinceps vfque ad vlri- 
mas: dicentur prima? fimilicer efiedifpofica?harmonicc, 
atque fecund.^ . 

i 7. Quod fi prima & vitima primarum , item prima^ 
& vltima fecundarum, fuerint harmonice difpofit^;diccn- 
cur , ita difpofit^, ex arqualitate harmonica . 

• 1 8. T res quantitates , dicentur , harmonici ordinat^; 

cum prima? & fecunda? differentia, ad fimilemdidcrentfan 
fecunda? 8 £ tertia?, fuerit ficut prima , quantitas ad tertiam. 

1 9. Plurcs quantitates dicentur harmonici ordinata, 
cum terna? deinceps fuerint harmonici ordinatre : idelf 
cum prima? & fecunda? differentia, ad fimilem differentiam 
fecunda? 5 itercia?>fueritvc prima ad tertiam; differentia.. 
~ : . . quo- 
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quoque fecunda; &tcm>, ad ftniilcm difierenciam teitix 
& quart£, fuerit ficuc {ecunda ad quartam > dt llc deinceps 
vfque ad vltioiam . 

20. Series naturabs harmonica, dicetur, cuius ordi< 
natarum harmonice quantitatum prima,dup1aeft fecund^. 

2 1. Si 4 rationali, feries harmonica naturalis fuerit or- 
dinata; Sta qiiotoquouis ordinatorum terminorum quot- 
cunque fuerint deinceps alfumpti , St aggregati : fitmcmu, 
dicetur, Prologarithmus . 

2 2. Porro prologarithmus, dicetur 'Hypcrlt^ari- 
thmusearum rationum , quas habent inuicem , primus af- 
fumptus terminus, & proximus vlterior vltimo , non af- 
fumptus. . • ■ 

23. Et earum rationum Hypologarithmus , dicetur, 
quas habent inuicem, vicimus adumptus terminus, pro- 
ximus prior primo , non adumptus . 

24. Quantitas omni minor hyperlogarirhmo earum- 
dem rationum, & omni maior hypologarithmo , camm- 
dem Logarichmus, dicetur . 

25. Ex totenis deinceps Prologarithmorum ferics,di- 
cetur:inqua,ex prioribus,dicetur. Primus; ex cocidem 
. immediate fequcntibus,Sccundus;exalijs deinceps toti- 
dem, T ertius Prologarithmus; St fic deinceps reliqui . Vt 
prologarithmorum, ex ternis d fecundo, dicetur , Primus, 
qui ex fecundo, tertio , & quarto ht colle^isfSecundus, 
qui ex quinto, fexto, & fepdmo ; Tertius , qui ex oi^c^ 
nono, & decimo ; & ita deinceps. . 

26, Si 
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16. Si duo prologarichnii >ex inaequalibus mulcicudi* 
ne terminis collev^i fuennt; & cuius maior eft multitudo 
terminorum, eius termini iinguli» per alteram multitudi- 
nem fuerint aequaliter diuifi: (iquidem fadoe partes ordi- 
natim fumptae maiorum primum terminorum, deinde mi* 
norum, & colIcLlae totenx, quota cft fua maior multitudo 
terminorum, maiores fuerint lingulis terminis alterius 
prologarithmi : maior profc (^6 prologarithmus erit, ex 
maioribus partibus ; & dicetur , Pcrfpede maior, 

2 7. Si vero fadtse partes totena? , minores fuerint lin- 
gulis : erit profet^o minor prologarithmus , ex minoribus 
panibus ; & dicetur Perfpevfie minor. 

2 8 . Si quatuor proportionalium, rationalis fuerit pri- 
ma; quarta , dicetur, Produ^us fecunda: & tertix.Etli- 
gnificabitur chara»^ere , ex vtrifque fecunda; , ac tcrticC 
chara^^teribus deinceps conferiptis compofito. vtpote ad 
quam , rationalis habet rationem compofitam ex ratio- 
nibus ad tertiam, & ad fecundam. Exempli gratiam, «ad 
4, eli vt J) ad ab. Item, nz^aby eft vt c ad abe, 

2 p. Si vero quatuor proportionalium, rationalis fue- 
rit fecunda : quarta , dicetur , Fraciio . & fignificabitur 
chara^lere tertia: , ante charadlerem prima: feripto , & 
patrenthefes claufo. Exempli gratia 4 ad 4 e(l vt ^ ad 
b (4). Item, ab ad m eft vt c ad r (ab). Et c ad 4, cft 
vt 4 ^ ad ab (c), 

3 o. Tertiaautem , dicetur^Numerator frav^ionis; cu- 
ius cbara^er, feribetur fupra lineolam «vt in charadere 

fra- 
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fra^ionis, ^ (<*), numerator eft 

3 1 . Et prima, dicetur, Denominator fradionis; cuius 
charader,fcribctur infra lincolam.vtin chara dere fradio- 
nis^ (4), denominator eft 4 . 

32. Numeroia ratio dicetur, cui eandem habet nu- 
merus ad numerum . 

33. Non numeroia ratio dicetur , cui nulla numerofa 
cft eadem . 

34 « Non numerofa» rationis logarithmus, dicetur, 
quantitas, minor omni logarithmo altioris numerofx ra- 
tionis, & maior omni logarithmo depre(Tioris . 



The&r~ 
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Theorema prima Propojitio prima . 

S I trium inarqualium quantitatum, minima, non mi- 

nor, quam fecunda potcftas differentigjextremarum; 
ipfa diifercncia extremarum, minor eft, ad rationalcnu, 
quiim vt minima , ad defedum minims, & medias . 

Hypoth, 

Sunto tres inxqoalcs quantitates 4, 4-»-^, a-yb-KiU 
efto 4, non minor, quam . 

Dico b-*-c'y u: minorem efle, quam a, k' 

Demonji. . 

^2-n^H^c2: non maior, quam a. 
h%-^zk~+ci’y h~+c: non maior, quiim 45 
h-^ci lf-¥C'y u, 

h-+Cy u: non maior, quam 4j 
43 b-*a minor , quam 43 k 
ij. 5. \k^c; u: minor, quam 43 k Quod&c. 


hypoth, 

8 • 

8 . p. 

Ij. 5. 
8. 5. 


Quare &C. 


Theor. 2. Prop, 2, 

C Vm trium inaequalium numerorum , minimus, nort. 

eft minor,quam fecunda peteftas differenti^ extre- 
morum; fi deicdius medi/ & maximi denominetur d mini- 
mo3defedus vero minimi & medi/ aud^us vnitate denomi- 
netur a maximo : fiunt duas Fradiiones; quarum fumnia^, 
minor eft , quam dif&rentia extremorum , vnitate auifta^ 
denominata 4 medio., . . 

Dd By- 
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Sunto tres inajqualcs numeri 4, a-*by a-^h-¥ct & efto 
4, non minor, quam ^i“+2^-+c2 . 

Dicor (4-+^-i-r): minorem cflfc, quam i-fc 

n# , 

'Demon jlr, 

f. h. h: minoref^,quam k , 

p. 3. b-^c-¥U', ut minor, quam 4 h-^; k 

3.5. b-^c-+uj b~+c:‘ maior, qu^m a-i-ky a.' ' ‘ 

' Itaque per 19.7. produ»^tus pcr a-+k minor 
cft quam produAus per a, ' \ 

Additoquc communi produ^^o 4, per a^b. produ- 
dus b-+c-+ay pcr minor, quam fummaproda^fix)- 
rum b-+c-+tty pcr 4; 5 i 4-»^, pcr 4. ‘ 

Et communiter multiplicando per c.' produdus’ b-^c 
-+ 4 , per a-^by pcr c: minor, qu^m fumma prododlo- 
rum b-^c-^u, per 4, pcr rj & a-^b, pcr 4, pcr c. 

Additeque communi produdo 4, pcr b-i-u, per a-^b» 
fumma produdorum. i-+r-i- 4 , per a-+by pcr c, & 4, 
pcr k^uj pcr a~^k. minor , quam prodm^ius 4, pcr a 
-‘b-^cy per b-^c-tff. ' - 

Et communiter diuidendo, pcr 4, pcr a-*b-i<y pcr 4 
-i-k c (a)y^b-rtu (a~+b-^c)i minor, quam b-+c-*u (a-i^b). 
Quod Scc. 

, Quare &c. . • - ' • * 


Thcih 
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Theor. Prop. j. 

S I trium inawjuabum numerorum , Jefcto medij & 
maximi, auitusvnitatc, denominetur i minimo ; d®- 
fcdus vero minimi & medij denominetur a maximo : fiunt 
dux fradionesj quarum fumma cft maior , quam difTcfen. 
tia extremorum, vnitate auda, denominata d medio. 

Hypoth, 

Sunto tres inxquales numeri, 4-+^, . 

Dico c-i-u maiorem efle, qudm b 

.. . ; V . 

Demonjlr. : 

Produdus f-i-w, per a-t-b-*-c, per k maior pro- 
cudo 4, per f, per ^ 

Additoque communi produdo 4, per k per a-i-k s 
fumma produdorum c-n#, . per 4H-i-+c, per k* Si' 
per k per ayk maior eft, quam produdus 4, per 
per a-i-b-K. . ^ 

Additoque communi produdo c per a-+b^Cf 
per 4. fummaprodudorum c-+», per a^b-^Cy per 4 
Si 4, per k p€t maior eft quam produdus 
4, per b-+c-^u, per a-rb^c. 

Et communiter diuidendo, per 4, per a-i-b-+Cf per 
a^b, c -+ » (a)~+b {a-^b -¥ c); maior eft, quam .b-+c-^u 
(tT-tb). Quod&c. 

,Quarej&c.:r. V . . 

V 

# . . . 

bd 2 Tieo- 
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7 'hror, 4. Prcp. 4. . 

Q Vatuor termini arithmetice diipofiti > permutando, 
fiint arithmetici dirpbfiti . 

Hy^oth» ' 

Quatuor termini 4, 4 h-^ c-hlf, (Iint arithmetici 
diipofici . 

Dico permutando 4, r, 4-+^, c-t-b ede arithmetici dh , 
IpofitOS, ■ Demonjhr. 

( I . Siquidem 4, maior eil, quim cj tantumdem . 
j a~*b, maioreft,quam c-+hi fi minor , minor» Er- 
i go 4, f, a-^by c-*by funt arithmetici difpofiti. 

■ |<iuod8a:. Quare &c. 

f Theor, 5. Prop. 5. 

S I fuerintaliquot quantitates, in vna feric, fimilit?er ari- 
thmetici diipofita;, atque totidem, in altera: erunt ex 
jequalirate arithmetica, prima St vlcima, in vna ferie , item 
prima St vitima, in altera, dirpolitje arithmetici . 

Hypoth» 

Sint 4, by Cy fimiliter irpofitjB arithnactici, atque» 
ali^ totidem d, Cy f. 

Dico ex squalitate arithmetica, eflfe difpofitas arkliine- 
ticc, a, c, 6cdyf, 

Demonftr, 

def.sJj.t' Sunt enim 4, by e, arithmetice dirpofite: 

4. h, I ergo permutando 4, d, -by e, funt atichmeticc 
iefy.h, I diipofits: ergo differenda 4, d, dtficrentis by e, 

' fimilis 
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I fimiliseft, & aequatis. Similiter oftendetur diffe- 
rentia^» differentiae c, fi llmilis,&«qualis; 
ergo differentia 4, d, di^rentiae, c, f frnilis 
ief.^J?. cft,& aequalis .-ergo d, c, f funt arithmeti- 

4,h, difpofitoe; ergo permutando, c, d, f funt 
arithmetici difpofita: . Cjuod &c. 

Quare &c. 


Theor, 6, Prop, S. 

A RithmcticedirpoIltarum eqiiemultiplices, funt ari- 
thmetice difpoficar . 

Hypoth. ■ 

Sint arithmetice difpofitcE 4, c, c-^b. quorum 
ajquemuliipliccs -34, 34-+ 3/», 3 r, 5?-+ 3 

Dico 34, 34-»-3^, jc, elfe difpofitas ari- 

thmetice • 


Demonjlr, 

19.^. I Differentia 34, 34h- 3^, aJ differentiam 4, 
j 4-+^, aequemultiplexeft, atque 34 ad 4; fed 34 
fp. 5. ad 4, jcqucmultiplex eft , atque 3^ ad r: & 3c 
ad Ci aequemultiplcx; atque ic^^b ad c-^rb: er- 
go differentia 34, 34-^3^, ad differentiam 4, 
a-+bi jequemultiplcx eft, atque differentia 3 c, 3 c 
def.^.h. -+3^ ad differentiam r, c-^b. Sed differentia 4, 
a-+bi sequalis eft differentiie r, c-^b: ergo difte- 
^ rentia 34, 34 h-3^, aequalis eft differentia: sc, 

Rur- 
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7- ' Rupium differentia 

def.^.h. ferenti» 4, 4 ni: & differentia 4^ a-*b limilis dif- 
17. 7. ferenti» r, c-^h\ 8c differentia c, c-+l> fimilis dif- 

ferenti» . 3 r, ic-t-ihi Ergo differentia 34,34 
~+ 3 Gmilis eft, & »qualis diflferentif 3Cj 3 3 ^ 
def.^.h. Ergo 34, 3 c-h 3 i’, funt arithmetici 

difpofit» . Quod &c. 

. Quare Scc. , . 

> 

’ Thor.j.Prop.j. ^ _ » 

I N ferie arithmetica naturali, aliquoteni ab vno,3taIi- 
quoteni ab altero, per numeros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum multiplicari ; ficut primi produdi, fimi- 
litcr fecundijfunt arithmetice difpofiti: item tertij,^ quar- 
ti, &fic deinceps. . , , 

fjypoth, 

4, 4 H-I, 4 -+ 2 . <*-^- 3 > 4-4-4, 

hy b-^ly h-^ 2 y h-*r ^yh~»r^ yh -^6 y ^^ 7 * 

44, 44-*-4, 44-^8, 44-+! 2, 44-4-15, 44-*- 20. 

3/^,3 3 , lb-^ 6 y 3 ^- 4 - p. 3 ^l 2 , 3 ^-+i 5 , 3 ^-i■l 8 , 3 /'-^ 2 ^^ 

Sint in ferie arithmetica naturali duo termini, 4, & 

(int ab 4, terni; & ternorum primi 4-+i,4-+2; fecun- 
di4-.-3, 4+-4,4-+5:& a b, finr quaterni; & quaternorum 
primi/',^-4-r,^-t-2, ^-+3;.fccundi, i>-+4,/’^5,^-t-5,/'-+7. 
Quoniam in fciic arithmetica naturali proximor uriL, 
diilcremi» ,Juntvnitatcs ; ergo alternorum , firnt binarij; 
icitx'1 i'ir,, ternarij ; quaitcium , quaterhariji&ficdem- 

ceps. 

I 


Digitized by Googlc 


Q V I N t V M 115 

ceps. Sunt tatem primus primorum externis, Siprimus 
fecundorum, tb inuicem tertij; & primus primorum ex 
quaternis , &primusiccundorum, ab 'inuicem qaarci : er- 
go differentia ternarius 'j; & differentia 

^-<-4, & quaternarius 4. Multiplicentur itaque terni, per 
4: & quaterni, per 3; & fiant multiplices terni, & quater- 
ni primij item terni, & quaterni fecundi . 

• Dico multiplices primorum 44-^8, 44-+4, 44, 3^, 
3/'-*- 3 , iy^ 6 y s ^“+P> tffe fimilitcr arithmetice difpofi- 
tos, atque fecundorum, 44-+! o, 44-^12,5^ 


12 , 


• bypotb. 


4tf6.b. 


6. h. 

fuf. 

5 - 5 - 


i8,3i»-4-2i. 
Demonftr, 


Termini 4-+ 2, 4 -+.I, 4, fiint deinceps io* 
ferie arithmetica naturali > in qua funt eciairi ter- 
mini 4-4.5, '*-^4> Etgo 4-4-2, 4-+1, 


4, funt fimJiter arithmetice ordinati,atquc 4 -h 5 , 
4-4.4, «-+3: &eorumaequemultipliccs 44-4-8, 
44-4-4, 44, atque 44-4-20, 44-4-15, 44-4-12. 

Defedtus fimplicium 4, 4-4-3, cfi: ternarius; 
ergo earumdem quadruplicium defe» 3 :us 44, 44 
-4-12, eft produdus 3, per 4. Item defectus 
fimplicium ^-4-4, eft quaternarius : ergo ca- 
rumdem triplicium defe4^us 3 i, eft 

» 4 * 7 *- j produiftus 4 per 3. Scdproduitus -3* per 4, 
j eft aequalis produfto per 3. ergo deicitus 44, 
'de/.yh,'l 4 ‘<-»- 1 i) squalis eft defectui 3^, . 3^-4- r 2,-Hr- 
I go 44, 44-4 12, 3^, 3^-+ 1 2, funt arithmeti- 
ce 
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4-+ij 

b-^2y ^*+7* 

4<tH-4, 4^-+8. 44-+.I2, 44 -m(5’, 44-+20. 

3 ^', 3 />-+ 5 , ih-^ 6 , 3 ^H-p. 3 ^-+l 2 , 3 ^-i-i 5,3^1 8, 3 ^+ 21 . 

4. h. ce difpofiti . Ergo permutando 44, 5 ^ ,44-+ 1 2, 

5. fc. 3 ^ -f 1 2,funt arithmetice diipofiti. Ergo ex f qua- 

litate arithmetica, 44 8, 44-*-4,44,3^,funtfi- 
militer arithmetice difpofiti , atque 44-4-20, 44 
- 4 - 15 , 44-4-12, 

Oftcndetur autem fimiliter vt fupra , quod 3 Ir, 
Sb-i-Si funt fimiliter arithmeti- 

cedilpofiti, atque 3^-4- 12, 3^-+i5, 3^-+i8, 
5. J!>. 3^-f 2 r. 'Ergo ex gqualitate arithmeticav44-f 8, 

dcftS.h- 44 — 4 - 4 ) ^ 4 ) 3 ^ — 3 > ^y — *"P, ^nt il“ 

militer arithmetice difpofiti, atque 44-4-20, 44 
-4^1^, 44-h^2, 3^-4- 12, 3^-4. 15, ^y-¥i 8 , ^y 
-H2I. Quod &c. 

Quareprimi terni ab 4, & quaterni a A, funt fimiliter 
arithmetice difpofiti , atque fecundi . Et eadem demon- 
• ftratonc oftendcmus,tum fecundos, tum primos , efle fi- 
militer arithmetice difpofitos,atquctertios,& atque quar- 
tos, &fic deinceps. 

Theor, H.Prcp.S. 

P Rodu(^i, compofitam habent rationem producen- 
tiunu. 
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• Efto quantiaajav <*ii, produi^s abi & quantitatum 
c, dy productus cd. ^ » 

Dico abi a', cy^bi d. '^ • \ ,• ^ - 

T)emonJhr. 

drf.xSb ^ ab; u: 4j ‘ 

ief.x%h »; cd: «j d. ....•, , 

f . f • abi cck Oi Cy-^bi d . Quod &C. ; . '• 

Quare &c. . » / c i 


* ' ~ — Theor. p. Prop. 9. 

P Rodu<lti communem habentes producentem, funt vt 
'producentes non communes. ^ v 

• ' ' ^/poth, - > 

Efto quantitatum a, b, produ^us ab} &quantitatum 
4 , cy produdus ac. 

Dico abi ac: bi ^ 

Demon [ir, 

8m h, I abi ^ 4j^"4j f» ' 

Jrf.s.6. 1 bi 4,-f4j c: bi c, . 
f.p. j 4^ 4« c. Quod &c. ^ ; 

QuarcScc. ^ 


‘ Theor.' la.^Propofi 10, • ' . v 

' Raptiones eumdem habentes denominatorem } fimt 


inter fe, vt numeratores . 
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ffjlpoth,, 

- Fra^iptuim commimisdenomjiucor efto 4: funito nu« 
mcratores f, . . ' . 

Dico If (a)i c (a): c, •. 

"Dimonjk* 

ief.iph Oi u: h, ^ (a). ; , . . . , 

ief.xs>h a; u: C} c (a), . - , > 

II. 5- h (a): €; c (a). • - . , 

2,p. \b (4); c (a): c. Quod &c. 

Quare 8cc.... 


- \ 


/ • Theor, 1 1, Prop, 1 1 , ! f~* 

Q Vatuor proportionalfutn quarta cftfra(^o ,in qua.« 
numerator cftprodm^lus fecundx & tertiae , deno- 
minator cft prima. ' . ' ■ 

Hypoth, ■ t y ! • ;-5 , 
Sunto proportionalesprima <*, fecunda hy tettia c. 
Dico 45 h: cb (yi). . 

Defmnfir.. , . ; 

def.x9h\ai ft: r, c (a). . , ; , ; ^ 

drf.zSh b: r, cb 
lo.h. J cb: c (a)'j cb ( 4 ). - 

..II. y. Wybic (a)i cb^(a), _ 

f.p. |4j b: c'y cb^(a). Quod.&c.'. Quare &c. 

"•" " I I I Wii ’ '!t 4 

Theor,l2,Pr<ip,it^uy ■» . ' ^ 

Rai5^iones> quarum numeratores aequales^ reciproci 
^ funCjVtdeaominatpres. ' pfj- 
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Hypoth, . 

Efto frad^ionum numerator communis m Si funto dc* 
nominatores f, . 

Dico h\ a n (c)j 4 (h). 

Dtmonjhr, 

def.igh I m: 4 ; a (h), 

ief.X9b «: 4 J 4 (<•). 

4 ; c: 4 (c); 4. .7 

i>. p. f; « 4 (f); 4 (^). Quod&c. ‘ / 

Quarc&c. 


■ Thor. i^.Prop, 15 . ' ' 

D Vorum produdorum, quorum producentes partim 
communes, partim funtnon communes,primoa1-> 
tcrum denominante, fit eadem fradio j qu«, non commu- 
nium producentium , primo alterum denominante . 

Hypod). 

Sunto produdi 4 ^ r, dh ci quorum communis pro- 
ducens, h q non communes, 4, d. Et denominante^ 
4 b Cy numeratorem db c'y necnon denominante 4, nu- 
meratorem fiant fradiones -d^c (^bc)y d (4). 

Dico dbc (abc)i d (d). 


Demonjhr, ' 

iefAph^abcy u: dbci dbc (abc\ 

|4ifj dbc. u'y dbc (abc). 
p.fc.>,!45 di abc^ dbc, 
lu y. 1 ^5 d: u'y dbc (abc). 

£e a 4 ^ u: 
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X. p. j dhc (abc),'^ 

dtf.x^h ! 4j- «: d‘, d, (a). i 

9 . 5 . \dhc (abc): d («). QjJod&C. . •>' • 
Quare &c. . ' ' v : 


l 


r, ' r 


iz. h. 


Theor. 15 . Prop. 1 5 , < - - ' 

F Ra<ftioncs, quarum numeratores a!qiiales^dcnofl)i<^ 
nacores arithmetice difpofiti , iimc harmonici.: di- 
l'pofit«. ' V ■ ? ; t ' .:(.r 

Hypoth» .. 

_Efto quatuor frat^ionum numerator communis 4 , 5l 
(untodeoominatores arithmetice dii^fiti by cy dy e. 
Dico a (/>), a (c), a (d)y a (e) . efle harmpnic^ 
difpofitas.. ' . . - \ , <. V J: 

. • Dimonjhr, ' 1 

Si .differentia by c, eft defc<5tus; erga rcci-? 
.proce differentia a 0/), a (c), cft exceflus : Sc 
e ft differentia dy f,.defc<aus:& reciproce dif- 
ferentia a (d)y a (e) eftexceffas; Quod fi dif- 
ferentia b'i excefliis:(Ctiam differentia'/^ 

c, cCtcxceffus:& differentia a .(c), .reci- 

proce cft defedus : nccnon difibremia'- a ■ (d)y a 
(e)y eftdefedus. Quare fa^iionum a (b)y a (<■), 
& 4 (d)y 4 (^), fimilcs funt dificrentiap. Efto 
differentia by c, defedus. Ergo.differentiju 
a (b)y a (f) cft cxceflus; itemdifferentia a (d)y,a (f). 
c — bl e — </. . i 

pro- 


hypeth. 
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I 2 > h* 
12 « . 

P- ' 
**•, 5.* 

def,\^.h 


produccntio'per 6« . . 

atde^ah df'y 'akfe^^lfcd: adey ahc: dc', hc. 
denominando communicer per b,c. d <r. 

,(c); 4 id)-rA ((?):. dtybc, ’ 
dc'y bn d; by‘:}re’, r. ^ . r m; : ’ 

dy bi a (b)y a ^ (d), ■ •* ^ - 

t'y K ..4 (OJ'^ .(O*- - i • '' , 

dcy bc: a (b)'y a (d),'^a (c); a (e). 3. ^ 

4 (^)rfj4 (Oj ((0^ (fiy 

. ' 44 ~(f);, 4 ’ (e), • ^ r ^ j < ( • • 

4 (^), 4 (0>,'^ (A ^ (0 funt harmonici di- 
ipodcs. Quod 6cc. . .V 

Similiter oftendccur, (I differentia c, cft ex> 


. .jcdfiis 
Quare &c. 




It - ■ I >•■ . WNV I fi ! • 1 

) . .1; Theor»i^, Prop.i^» >r 

F « Rai^iones> quarum numeratores aquales, & detiomi- 
natores^ arithmetice ordinati, funt harmdnicx or- 
dinatx. / 

-'ir/n*./' c.Ti V ‘ 1 Hypothi • 

Eftqfr^onumnurticrator communis 4: & funtoder 
norninatoresarithmecice ordinati,. r, d, e, 

bico 4.(^), 4 (f), 4 («0, 4 (e) efle harmonice or- 
dinatas. - . 

JVemonpt, 

bypoth.:\y^ 'c,dy funt arithmetic^, ordinati. . , . . ■ 

« ; < \ r ^ ' by Cy 

' W «» ^ 
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def.^j}. h ,f, c, V,' fumarirhmctK3^dirp«)<kK I 
i^ib. a'(lf),\a (z),-'4 (r), <r fui» liainioiiic^ di» 

rpoflbc.’ *• :T . n;*' vu ■'- i, ‘;.a« ! 

* ' t)iftercn?ia -a ■ (h)t <a (c), ad fimilcm diffc- 
dtf.t^h rentiam a (c), a (d% rationem i:labetcompo- 
def.^us^ fitamcx rationibus, a (b) ad a (c), & <f'(0 
ad a (d): ideft camdcm, quam habet 4 (by ad 
a (d), . , ' - <' ^ . 

dtf.iSk a^Xby (iint harmontc^ [ordiniiRe. 

Jup, a (c)y 4 (dy a (e)y (iint harmonici ordinat^ . 
dtf.i 9 b 4 (by 4 (c), 4 4 (tf),'funt harmonici or- 

dinata. Quod&c. 

Quarc&c. 

... — 1 .« - ■■ I .1 , 

Theor. iS.Prop. iS. 

S I aliquot fra<^ioo€S, alixque totidem, communenu 
habentes numeratorem, dcnominatores habuerint (i- 
militcr arithmetici difpohtos, erunt Si ipfx fimiliter har- 
monici difpofir». 

Hypod). . ' 

Sunto tres 'fradiones, ali«eque tres, quarum commu- 
nis numerator 4: fint autem denominatores ^ c, dfCi- 
mtliter arithmetice dirpofiti, atque denominatores f,f, £. 

Dico 4 (by 4 (c), 4 (dy fimiliter harmonici di- 
fpofitasefle, atque a (e), 4 (/), a 

•Tkmonjhr» 

hypoth. \b, c, d, funt fimiUter arithmetici diipo/in,at- 
1 ^>00 
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def. 9 .b. hf f, :/ttnt arHhmet ICC di(pofitu ; 

c, dy fy gy funt arithmetice difpofiti.. • 

.14» .4 4 (e)y. 4 (f)y fuut harmonici di- 

fpofit».' . 

d (0> <« ( A (/)> «'(?)> fune harmonici di- 

fpofitac . . ' j 

dtf.\ 6 h\a (h)y 4 (c), 4 (rf), funefimilitcr harmonice di- 
1 . fpofitac, atque 4 • (<r), 4 (/), 4 (^). Quod &c. 
Quare&c. . - . ' t „ 


< j 




. Theor^ij.Prop.irj, / ' I 

I N ferie arithmetica, non maior, quam dimidius termi- 
ni proximi, non eft medius . 

Hj/poth, 

Sunto in ferie aricbmecica, tres termini a,, hy - c. 

Dico hy maiorem e 0 e,quim dimidium, ad ' r.' . 

. .Demortfir, 

Ei^o hy non maior, qu^mdimkiiiis ad (, fipo- 
teft; eritque hy 5qualis,veIminor,quimdimi- 
def. IO. I dius ad c: eritque differentia hy r, defers: cuius 
hmilisdiffercotia 4, hy erit defedus. . .. 
hypoth. c\ non maior, quam dimidius. 

^' 9 ' 7 *.‘ a^: iion maior, quam c, / . 

I hi non maior, qu 4 m c — k 

defdoJ), j f — hi ^ — 4 . 

QOQ. maior, quam h — 4. 
hnr^ non maior, quam k quod eft abfurdum. 

h non 
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1 . N fcric harmonica > terminus non hiiflOr ^ qu^ duplus 
termini proximi, non eft medius . • - i ' 

L •' • ' ’ 'ffypoih. •. 5, ■ '• 

. ; Sunto in fcrieKaTOonicatrestermini ii,Ni, c. 

Dico h, minorem effe, quim duplum, ad^ c, .... 

— ^Demmjhr* . - . 

Efto ^,';non tiftnot,quinS duplus ad r, fipo- 
4ef.\%.h teft.ericque differentia 'c,' excefTus: item dif- 
ferentia <*, y, eritexceflus.^ ;’<r ; , ' ) 

def.xZ.h y — c: 

hypotiH ^fifi noD minor, qiKlnfidupIUfiJ:pn. ri > • : 
ip. 7. ^ non minorjquam' 2r, ? rr 

y — c: non minor , quam c. 

14. 5*. non minor, qu^ 4. • Quod eft abfurdum. 

. j minor eft, quam duplus ad r. Quod &c. 
iQuare&c. . ■ . ■. •• !.i vi 


Theor,i9,PrOfi\l^j ii 

Q Vslibct quantitas omnes cius muitiphees orcti- 

natiCjfunt inferie arithmetica naturati. \ ; 

Hypoth, ^ 

Efto quantitas », cuius mukiplices ordioats p, 54, 

C» ' I . ;*v' * Ii ~ ■ 


Dico 
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' Dico «, 2u, 3«, 4«, & c. cflc in fcric arithmetica-, 
naturali. 

, . Dcmonflr, 

Omnes differentia: », 2«, & 2«, 3«, & 3»> 
bypoth. 4«, & reliqua, fune fimiles ,& aequales ipfiratio- 
c/<r/.i2./; nali 1«; & efl M ad lu dimidia. Ergo 3^1 
4^, & funt in ferie arithmetica naturali. 
Quod Sic. 

Quare &c. 


Q 


Theor, xo. Prop. 20. 

Vselibet quantitas , Si omnes eius fubmulciplices or- 
dinatae, funt io ferie harmonica naturali . 

Hypoth. , 

Efto quantitas M, cuius fubmultipliccs u (2), (3), 

^ (4)» 

Dico «, M (2), » (3), « (4), Sic. effe inferie harmo- 
nica naturali. 

DenumJL 

19- h. U, 2, Sy 4, Sic. funt in ferie arithmetica.' 

15. fc. u (2), M (3), « (4), Sic. /unt in ferie har- 
nioni(^. 

^ (2): cft dupla. ^ . ' ' v 

dtf.ioh. w> » (a)> » (3)> t* (4)> &C. funt in ferie har- 
monica naturali . QuodSic. 

■Quare Sic. . ■ ■ - . . • - , i 


-Ir 


• vl / ' X ' > 


Ff 


The(h 
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* Theor, 2 1 . Prop. 21 . 

1N duabus fcriebus arithm«icis naturalibus, rcmrim 
1 Tunt fiinilitcr proportionales, in proportione ordinata. 

ffypoth. 

Sint dujcfcries arithmetica? naturales :vna <*, 2<t, 34, 
•44, &c. akera 2^, 4^, &c. 

Dico ‘4, 24 , j4, 44, efle fimiliter proportionales at- 
que ihf sh, in proportione ordinata J ' 

Demonflr. 

iirf.u.h. I Defeiihjs deinceps 4, 24, 34^ 44, funrjequa- 
Ics inter fe , & ipfi primo termino 4. item defe- 
»ftus deinceps 3^, 4^,“TuntfqualesiptcHc, 

& ipfi k , 

def,\xJ} I 4. 2 a: k ik 

P' ! 24J 34 : ik ik 


t ' 


i* P- I 345 44; 3 ^j 4^. 

t/f/j8.5 I <1, 24 , 34, 44, funt fimilkcr proportionales, 
atque k ^k sk 4 ^> in proportione ordi- 
nata. Quod&c. • 

Quare 8tc. • - : • : - • i' ' • ■ 


Theor, 22 . Prop. 2 * 2 . ' ‘ 

I N duabus feriebus harmonias n^uhifii)us,teniiini fiinc 
limiliter proportionales, in proportione ordinata 

Hypoin, - ‘ 

Sint dua? feries harmoniciE naturales ; vn 3 > 4, 4 (2), 4 
(4): altera-^, ^ (2}/^ (3)> H 4 >« • ' * ’ 

‘ ‘ Dico 
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Dico 4, 4 (2), 4 (5), 4 (4), efle ritmliter pro- 
portionales, atque bi b (ijy b (3), b (4), in proportione 
ordkiata.' . i ' , 


i^Ach I 

- - ' 

f. 5 . 

def.iSh 
def.iSh 
p. 3 . 

def.ioh 

f-3- 

Jup. 

. def,\S .$ . 


- Demmfir, ‘ ... 

4 j .4 (i.)i i; b (2). " ' . 

4,-4 (2)5 4 (2): ^ (2)} b (2}. 

1 (3)5 maior, 

^'( 0 ; ^ ( 3 )- , - - 

,4 ( 2}},4 (i.)-r -'4 (3): minor, quam <b (2); b (2) 

4, — 4(2)5 minor — b(2); 

b ^2)—^ (3). 

4,— 4(2)5 4(2)— 4(3): 45 4(3). . 

bi-~-b(i)ib.(z)^b(s):h b(s)- 

45 4 (3); minor, quam ^5 (3). 

4 (.2)5 4 ,' ^ (2)5 ... 

4(2)5 4 (3); minor, quam i (2)5 b($). contra^ 
fuppoTitum. 

4 ( 2 )> 4 ( 3 )t ^(2)5 ^(3). 

4 (3); 4(4): ^ (3)5^ (4). 

4, 4 (2), 4 (3), 4 (4) Amt fimilitcr proportio- 
nales, aique ^ (2), ^ (3), b (4) in propor- 
tione ordinata . Quod &c* Quare &C. 


i. 


Theor. is» Prop..!^. 

D Varum fei ierum naturalium arithmetica, & harmo- 
nice, inter iequcorclinatos terminos, medij prb- 

Ff 2 por- 
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portionales funtjequalcs. • ' v '.i 

Hy^oth, • " 

Sintdus feries naturales; vna arithmetica, ab alte- 
ra harmonica , i & fint quarti termini j in arithmetica, 
44j.in harmonica , !? (4). fit autem inter 4, media pro* 
portionalis c, 

• Dico f, mediam proportionalem elle, inter (4). 

Tkmonjk. ' , • ‘ ^ 

[ . Quoniam 44, b (4), Tunt quarti termini, in^ 
ip. fc. fuis feriebus : 44 ad 4,^ cftquadruplus; b (4) ad 
20. b. b fubquadruplus . . > 

445 a: b’, b (4). 

bypoth. ajr.Cyb,^ ' - ' ‘ _ . - - . ' - ^ 

p. p. f' fj b (4). Quod &C. ’ ■ ' 


Quare &c. 




' ‘ ■ ThM\i^.Prop.2^, :• 

I N fene arithmetica duo termim, cum iequeordinatis in 
harmonica , funt reciproce proportionales . - 

Hypoth, - ■ 

Sint in ferie arithmetica duo termini 3 4, 44.* Sc in har- 
monica duo ccqueordinati b (3), ^ (4). 

Dico 345 44: ^ (4)5 b (s), 

Prapar, 

Aflumatur inter «queordinatos 34, ^b($), medius 
proportionalis c, ' ' 


T>c- 
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. Demmfr, ' : 

^ (3). 

4<f,- c fj (4).' " - 

fj 4<i: b (4); f. 

34J 44; ^ (4)j h (3). Quod&c, 


22^ 


Quare &c. 


^The0r,2^,Prop.i$» 

S Eries naturales, arithmetica, 8{ harmonica, plures ter* 
minos habent, quam quot quifque dixerit , &.cuiufqj 
numerofa; rationis. 


ao. j>. 
J9j> 

ao.k ' 


21. h. 


34. h. 


20. p. 


Demonflr. 

' • Nam numeri plures funt , quam quot quifque ^ 
dixerit, fecundum quos accepti multiplices ad 
I primum terminum in feric arithmetica , & fiib- 
multiplices ad primum in harmonica , funt plures 
I termini, quam quot quifque dixerit . 

’ Quod fi multiplices accepti fuerint , fecundum v 
numeros numerofe rationis ; erunt in arithmeti- - 
ca ferie termini, eamdem numerofam habentes 
rationem . item fi accepti fuerint fubn^ltiplices: 
erunt in harmonica , termini , eamdem reciproce 
numerofam habentes rationem . , . 

Deinde numeri bini , eamdem numerofam ha- 
bentes rationem, minimi omnium, St minimorum 
aequemultiplices numeri, fecundum plures, quam 
quot quifque dixerit numeros, poflunc accipi : fc- 

cun- 
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fitp. ■ eundum c^os acccpcof ‘l)inos numeros, termini 
* multiplices in arichmetict ) Sl j^b^ultip)icfs.ia^ 
harmonica , podunt accipii bi^i plur^,^u^ guoc 
[ quifquc dixerit , eamdem habentes 

I ratio aciTL». '• . 

Quare&c. .•*: ’ 

Thear^ 2.6.Jh-Q^, tf. 

I N fene aridhmeries naturali ab vnicaoc, teraviu 
vnitas, Se omnes numeri ordinatiii aecepiiV.: - 

'Demonjif 

I Nam in ferie arithmetica naturali ab vnitate, 
. jp,h. omnes termini funt, ipfa vnicas, Seomaesmul- 
tipiicesad \raicatem , ordinatim accepti : Ted nu- 
meri fune multiplices od vnicaterHjS^ eorum ordo, 
cft idem mdriplicium. Quod 5w. . ; 

Quare &C. . . ! 


* 27. Prap.17. t I 

I N ferie harmonica naturali a rationali, termini iunt, ipfa 
rationalis, &frawtioncSj pro .communi numeratort/, 
habentes rationalem , & pro denominatoribus , habentes 
ordinatim omnesnumeros . 

. -Demonftr. . ' 

j Nam in ferie harmonka.naturaH i rationali, 
:b. h. • termini funt, ipfa rationalis» & omnes cius fub- 
tif.zph I multiplices ordinatim accepti. Sed frat^iioncs> 

in 
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ih quibis ipfa rationalis cft numerator communis , di om- 
nes numeri liint^cnominatores, ipraefunt fubmultiplices 
ad rationalcmj & carum ordo, cft idem ordo numerorum, 
per quosipfsefubmultiplices ordinantur. Ergo&c, 
Quare &c. ' 


" Tineor, 28. Prop. xft. 

S I fuerint dujc feries totidem terminorum ;& inter pri- 
moSj idem fuerit medius proportionalis, qui inter fe- 
cundos ,interi'crtTOS,&dcincepsintcr2equeordinatos:n- 
quidem in prima ftrie, funi quatuor arithmetice difpofiti; 
in fecu nda ferie, funt qwatuor harmonice difpofiti. 

‘ Hypmh. 

Sint in prima ferie^ quatuor aritfamecic^ ordinati, 4, a, 
-+^, f, c-^hl fit medius di Scfint in altera ferie ordinati 
(h\a)y di di (c), di (r-+^). ' 

' 'Dico di (d)y. di dz (c)y. dz. (c-ib) c/To 

harmonice difpofitos . 

Demonjlr, 

Quoniam cft vt d ad </2 (a/, 

ideft quatuor proportionalium prima quantitas “ 
eft 4, fecunda & teiim eft d^ ergo quai ta eft fra- 
dio, cuius numerator, fecunda poteftas dj deno- 
minator , prima quantitas a. Similiter oftende- 
turquod di {a-^b)y cft fecuuda poteftas. </, de- 
nominata per A-^b: {c)y fecundar;p«tc- 

tefta^’ d^omihaca per-' «: denique dz 

----- ■ - (ch-//),- 


hypoth . 


1 1. h. 
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(c-i fecunda potcftas' dy denominata per c-*(r. 
Ergo dz (a)y di dz (c), di fuat 
. quaruor fra< 5 tiones : quarum numerator commu- 
nis, fecunda potef^as d, denominatores vero, 
funt quatuor arithmetice difpoCiti, a, a-^by c, c 
14. h, j Ergo dz(a)y di(c)y dz^c-^b), 

i funt harmonice difpofita?. Quod&c. 

Quare &c. . ' ' 


Theor.ig.Propofzp, >j 

Q Vorum produv^orum quidam.funt communes, qui- 
dam non communcsproducentes, aggregatum, cft 
produv^us producentium communium, & aggre- 
gati producentium non communiuni . , 

Duorum produdorurt» aby ac, communis produ- 
cens cflo a: non communes funto b, Cy quorum fiim- 
ma d, 

* Dico ab-^aci ad. 

Dempnflr, . 

9. h. abj ac: b, c, • ' • ; 

X. p. ah-^acy ac: b-*ci c. , ■ t > ' ' 

hypotb, b-*-c: d. 

7. j. ah-+ac’, ac: d'y c. 

9. h. ad', ac: d-, c, : 

iu,^l \ab-^acyac: ad', Mf. : . y. .. 

P. 5. \ab-+ac:ttd. Quod&c..Quar^&a 
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Theor» 3 o. Prop, 50. 

Q Vorum produ Aorum quidam funt communes , qui- 
dam non communes , & injcqualcs produceritesjdif- 
ferentia ,c(lprodudus producentis communis , ii 
differentisB producentium non communium . 

Hypoth, 

Duorum produ(aorum 4^, 4 c, communis producens 
efto 4, non communes fimto ci & efto h maior, quam 
fj quorum differentia d, _ - - 
Dico ad. 

^ ' 'Demonjk. •* ' 


p. h. 

ab'y ac: bj r.. 

X. p. 

ab^-ac^ ac: b—cj c. 

hypoth. 

b^-cz d. 

. i. 

7 - 5 * 

'ah — 4CJ ac: d\ c. 

p. h. 

ad'., ac: d, c. 

11. %• 

ab — ac: ad. Quod&c. 


Quare &C. 


Q 


Theor» 5 i. Prop, 3 i. 

Vatuor proportionalium productus extremorum.», 
eft aiqualisproducto mediorum . 
fdypoth. 

Sunto proportionales b: r, d. 

Dico ad: Ic, 

• f 

• Pr^par, ' . 

AHumatur produt^us alternorum ac, 

Gg De- 
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' p. h» 



c'y d '. 

■ 9. k. 

1 

ac'y 

bc: 

a'y b. 

'hypothl 

<*> 

h: q 

\ d. ■ < 

11.5. 

4 CJ 

’od: 

ac; 'bc. 

9. y. 

4 ^: 

bc. 

Quod &c, 


E L EM E N f V M 

Demonfir, " 


\ . 


■ V 




Quare 


Thtor, 3 T, Prop. 31.'' ’ i ' 

Q Vatuor termini, quorum extreWiorOfnijteAidus cft 
squalis produdo mediorum, funt proportionales, 
Hypoth, • ^ ; 

Qu^tuor terminorum <?, by c, d, produ^S extre- 
morum &produ(itus mediorum bc, funtsquales.^ 
Dico a, b: Cy d» ^ ' 


Pr^epar. 

AiTumatur produiflusaitcrnorum 4c. 

Demonjir. 

7. 5. I acy bci acy ad. 

9. h. j acy br. ‘ d’y b. ‘ 

'9. h. ! ac'y ad\ Cy d, . ' ‘ ■ 

II. 5. I b: Cy d. QuodSiC. 

Quare &c. 


^ Theor. ^ . Prop. 33, 

S I fuerint dus feries totidem terminorum ;& inter pri- 
mos idem fuerit medius proportionalis ,qfliintcr fe- 

cun- 
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c(^ndo$>jQtjer tcrt^S;iS;4^inceps inter ^queordin mos ; H- 
quidem in prima feric, fune quacuor harmonici difpoOc i; 
in fecunda lerie^funt quatupr arithmetice difpoliti, 

; HjfpQth, - -r .. 

Sint in prima ferie quatuor harmonice ordinati a, h, c, 
d: & fit medius e: &fint in altera feric ordinati cz 
{b)y ei (c), ez (d). 

Dico ez(d)y ez(b)y ez (c\ ei (d), cfle arithmetice 
difpoficos. 

Denwnfir, r ' / • . 

def.\l.h a ^h'y C-^~dl A'y Cj-+hy d. 

8. h. ab\ cdl dy Cy-*b'y d, 

XI. j.. 4 — aby cd. 

30. & aed—bed: abc~^abd, 

adhibito communi producente e 2. 

• il * •.•-4 

ezacd— ezbcdi ezabc—eiabd, 
communiter denominando per abed. 

(2 (b) — ez (<*); ez (d) — ez(c), ■ 
drf.^.b. cz(c)y ea (d), funt arithmetice 

dilpofid. Quod ite. 

Quare &c. 


Theor, 3 4, Prop. 3 4. 

Q Vatuor termini harmonice difpofiti , permutando, 
Tunt harmonice difpofiti . 

^ Hypodn. 

Sint quatuor termini 4, by Cy dy harmonice difpofiti. 

Gg' 2 Dico 
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Dko permutando 4, d die harmonici diipo." 
Ticoe. ' . ’ 

^ Pr^par. '■ • 

Aiilimatur qualibet quantitas $4 Hat 

' V e: r, f, ' ’ • 

k ei £. 

Cy e: ei h, 

■d'y r, e\ L • ' 

Demonjlr. 

hyfoth. I 4, by Cy d funt harmonic^ diipoHti,' 

33./;. ifi^i hy l fum arithmetice difpofiti, 

4. h. ; ft hy £y l funt arithmetice difpofiti , 
a8. ib. I 4, Cy by d funt harmonice difpofiti. Quod&c. 
Quare &c. ' “ • • 


Theor. 35 . Prop. 35 . 

S I fuerint aliquot quantitates in una ferie,fimilitcr har- 
m onica: difpofitae, atque alia totidem, in akera.-erunt 
cx a?qualiiatc harmonica, prima&vltima, invriaferic^, 
iicm prima & vltima , in altera, difpofit£ harmonice . 

Hypoth, 

Sint tty hy c ftmiKter harmonice difpofitje, atque a% 
sotidem dy Cy f. 

Dico cx ajqualitate harmonica >eflre difpofitas harmo- 
nice, ay Cy S)i dy f. ' 

Pr^epar. 

Affuinaturqusdibet quantitas g. & fiat 


ii 
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33» *• 
def.idh 

33 - 

def.S.h. 
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^5 £i s ^ 

' h £: ii k. 

i- 

- 4 w • ^ 

- fi i- ii - 

Demon fir, ^ . * 

4, by </, e funt harmonici diTpofita:. 
h, n fiint arithmetici difpofitse. 

f, Cy f fiint fiarmonici difpofitje . 
kj. i, tfy 0 funtariihmeticedifpofir^. 
hy l funt fimiliter arithmetice difpolitie, at- 


I que Wy n-t o. 

5 . &. j /> my 0 funt arithmetice difpofita:. 
a8. I 4, Cy / funt harmonici di rpofiis. Quod&c. 

Quaic &c. 


7 heor. 3 6* Prop. 3 6. 

H Armonici difpofitarum equefubmultipliccs , funt 
harmonice diipofira:. 

' • • Hypoth. 

Sint harmonici difpolitk 4, by c, di quarum reque 
■ fubmuliiplicts 4(3), ^(3), f(3), ^(3). 

■' f>ico 4(3}, b{i), c(3), </(3) eflie harmonici di- 
-fpofiias. ' 

Pr<tpar. ' 1:’ 

AfTumatur quselibet quantitas f. S< fiat 

4j' f; 
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aireif ■> 

k V 

fj e:\e^ k 
di tf.v fj /> , 

Etquotuplicesfunc <1,.^, f, </ ad <<(3)> K?)> ^( 3 )> 
d(3), vtotuplices accipiantur ipfarum /, qux 

qu^lint sf) 3i> 3^> 3/'- 

k; , Vtemonftr, ) . . 

hypoth. ay by cy dy fiiDt hamionicc dirpolSf^ , ... 

33- ^ A funtariihmctic^ difpolitf . 

< 5 -^* 3^ 3J> 3^> ih funt arithmetice dirpoficsB. . 

fr^par. 4(3)5. tft fylf. 
prtfttr. dy C’ Cy f» 

f. P. ^(3); 3/ ; !• : , 

^ jup. b(s)v e: e; $£• ' • ' . : / . 

fup., c( 3 )i « 3 ^. 

/«p. d(3)j «r: e-y 3/. 

'i 8 .fc. ^( 3 )> K3)»' f( 3 )» d(i) fant harmonice dif- 

pofitx. Quod&c. 

Quaie&c. i 


Theor. 3 7. Prop. 37. 

O I fuerint aliquot prima? quantates, arithmetice fimilitcr 
O difpofit:^, atque altae tocidcni fecundae, vtraeque in- 
vna ferie; fuerint autem & aliae totidem quantitates prirnj, 
alia’que totidem fecunda? in altera :& fuerit vnaeadefh-. 
qftantitas media proportionalis interprimas primarum-, 

- ‘ 6C in- 
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^39 


Sc inter fecundas primarum , & deinceps inter lequeordi- 
natas; item inter primas fecundarum , & inter fecundas, & 
deincepsinter squeordinatas:crunt in fecunda ferie pri- 
ni jEfimiliter harmonice ordinatje, atque fecunda!. 

I Demonjlr, 

Quoniam enim primarum in prima /criepri- 
iefAJh, \ ma, & fecunda ; & fecundarum 'in prima fei ic pri- 
x8. h. 1 ma ,& fecunda, funt arithmetici difpofitx : con- 
ftat, quod etiam in fecunda feric primarum pri- 
ma, ■& fecunda; & fecundarum prima, & fecunda, 
funt harmonice difpofit? . conftat fimiliter , quod 
in fecunda ferie , primarum fecunda , & tertia ; & 
fecundarum fecunda, Stcertia funt harmonice di- 
fpofitae . Et ita deinceps vfquc ad vicinias prima- 
def.\6Jj j ^oni, & fecundarum . Quare prima! in fecunda., 
ferie, funt fimiliter harmonice ordinat^, arqu;:^ 
fecunda!. 


Theor. ^S.Prop, 58. 

S I fuerint aliquot prima! quantitates harmonice fimi- 
Jiterdifpofita!, atque alia!totidcm fccundre , vtratque 
ihvnalferic:fuer#ntautem 5 £alijerotidem quantitates pri- 
m ?, aliarquc totidem fecundie, rn altera ferie : & fuerit vna 
eadem quantitas media proportionalis inter primas pri-- 
marum , & inter fecundas primarum , & deinceps inter ■ 
xqueordinatas;necnon media proportionalis inter pri- 
mas fecundarutn,& inter fecundas fecundarum, & dcin- 
' - ... — ceps 


\ 
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ccps inter xqucordinacas: erunt inaltera ferie, primae (i> 
militer arithmetici dirpofita?, atque fecundae . • 

Demonfl, 

def.\6h Quoniam enim primarum in prima ierie, pri- 
ma & fecunda , & fecundarum in prima ieric,pri- 
5 J- ma& (ecunda,funt harmonici difpofitic: conlbt, 
quod & in fecunda feric, primarum prima & fe- 
cunda, & fecundarum prima & fecunda, funt ari- 
I thmetici difpofita; . item oftendetur , quod pri- 
I marum in fecunda ferie fecunda,&'tertia,&fecan- 
' darum fecunda 6c tertia, funt arithmetice di/po- 
fit:c . &fic deinceps vfqucad vlrimas primarum, 
rff/.8./;. & fecundarum. Quare primse in fecunda ferit», 
I funt fimiliter arithmetici difpofirjc, atque fccudg. 

— II" . ■ m III — ■ *■■■' '■ ■■■ 

Theor. i9>Prop.i9. 

I Nter duas quantitates media proportionalis, eadcriL. 

efl etiam inter fubmultiplicem vnius , ^ a?quemultipli- 
cem alterius. 

' Efto inter duas ay hy media proportionales « Siefto 

ipGus/r, fubmultiplex “(j); &ipfms^, 2 equcmultiplex 3 ^. 
Dico 4(3); c. ib, 

Demonflu 

hypoth, j « b'y ib. 

hypoth. > a‘y C. Cy b, . . ' , 

p. p, 1 4(3); t: .3^, Quod&c. , Quare &c. 

• / , 
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: '■ ' Theor. ^c. Prop. ^o, 

I N fcrie harmonica naturali, aliquoteni abvno,^^aIr- 
quoceniab altero, per numeros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum fubmultiplicati ; ficut primi quof entcs, 
lirailitcr fecundi , /lint harmonici difpoiiti: item terti 
quarti , &fic deinceps. 

ffypoth. 

Sint in ferie harmonica naturali duo fermini a, k ^ ob 
4, fumantur terni fubquadrupli; & quaterni fubtripii.' 

Dico primos ternos fubquadruplos ab a, & primos 
iiibrriplos ^ fimilirerefledifpofitos harmonice; atque 
fecundos fubquadruplos ternos ab 4 , & fecundos fubtrt- 
plos quaternos a b, ~ • 

Prtepar, ■ > 

Ordinetur feries arithmetica naturalis: in qua fint, c 
aequeordinatus, atque 4; & jequeordinatus,atque^. fu- 
manturque quadrupli terni a r, & tripli quaterni a d. fu- 
matur etiam inter 4 , & c medius 'proportionalis e. 

TDemonjhr, 

confir. | Quoniam r, mediusproportionalis cft inter 4, 
r; medius etiam proportionalis e(l inter /», d-, & 
I inter sequeordinatos terminos in vtraque fcrie na- 
h. ! turali arithmetica, & harmonica . item ell medius 
proportionalis inter multiplices termine riim ari- 
thmeticjefcriei naturalis, & inter mqucfi bimilti- 
• .7. hi I plices. terminorum harmonicx.fed quadrupli cer- 
ni h c, Sii tripli quaterni a primi, funtfimiliter 

Hh aii- 
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arithmetice diipofiti , atcji»: fecundi; item , atque 
37. b, tcrtij, atque quarti, & deinceps . Ergo etiam fub-’ 

quadrupli terni ab 4, & fubtripli quacerni a pri: 
mi > Tunc Emiliter harmonici difpofici , atque /e-r 
eundi; item, atque teitij, atque quarti,& deinceps. 
Quod &c. 

Quare &c. 

Theor,^i,Profof^\^ . 

S Vmma fradionum communeoi habeneiom denomi- 
natorem, e(l fumma numeratorum, ab eodem deno- 
minatote denominata . 

• Hypoth» 

Fradiones a(L), c(h) communem habent denomina- 
torem: numeratorum fumma cft 4-+c. 

Dico a{b)^c(y): a-^c(h). 

Dtmonjir, 

10. h. 1 .4 (^); c (^): 4; r. 

2. p. I <* (^) ->• r (/>); c(J?): a~*-ci c, 

IO./;. I «-+r(^); c{h): 4-+c; c, 

II. j. l <* (^) -+ c (^); c(lf): a-^c{yy^ c(b). 

9.5. I 4 (^) -+ f {b): a-+c (b) . Quod iflc. 

Quare &c. 

T/?wr. 42. Fr<^. ,4 a, , 

D ifferentia fradionum communem habentium deno- 
minatorem,eff differentia numejraCQtum > ab eo- 
dem 
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dem denominatorcdeoominata . 

1 ! 

Vt3L6daD£% a(b)i c(^X ^cofiraiuncm habent deaomi* 
nacorem hi. differentia numeratorum efe a — c. 

Dico a{b) — c(b): a-^c(b), 
i - ' Tfamnflr. 

IO. fe. a(fy^ c(b): a; c, 

». p. a c (ir); ciby f j c. 

10. h. A — f(i)j c{hy, A — C 5 c. , 

11. 5 . c(}>): a^-c(by c{h), 

y. \A{b)-—c{b)i a—‘c(b). Quod&c. . 

C^uarc &c . , 


Theor, 4 3 . Propi. 4 3 . 

D Vorum in^qualium numerorum , vnitas denomina- 
ta a minore, & differentia denominata a maioro, 
{uhc iratiores du^e, quarum fumnia efb maior, quam dif- 
ferentia corumdem , audh vnitatc,denominataid maiore. 

Hypoth, 

Sunto duo inasquales numeri , minor 4, maior 4-+^. 
Dico i (a) -+b ((^b): maiorcm effe, quam b-* i (4-+^). 

T>emqnjlr, 

IX. h. I I ( 4 ); I (a-^by. a-+b\ 4. 

1 (4): maior quam i {a-^b). 
communicer addatur b(a-+b). 

41. b, I I (4) -» b{ih^by. maior eft, quam b~*i (a-t-by 
QuodScc. Quare &c. 
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Thcor,^4^.Prop, ' • 

Q Valibet quantitate , d fe ipfa , & a iuis deinceps per 
ordinem multiplicibus^ denominata ; fit feries har- 
monica naturalis. - : I • ' . : 


Hypoth, : 1 

£(lo quxlibet quantitas eiufque multiplices 24, 54, 
44, & deinceps. . * • 

Dico 4(4), 4(24), 4(54), 4(44), &<kinceps-cflc^ 
fefiem harmonicam naturalem; : ’ ^ ' V. - ^ , 


Prtepcur. ; , — - . ' ' . . 

Eflo rationalis u\ & a rationali ordinetur feries harmo> 


nica naturalis w, «(2), »(5), »(4), &deinceps, - 

Demonflr, 

def.x^b 4 , u: 4 ; a (a), 

j». 5. u: 4(4). '' ,! 

11./;. 4(4); 4(24): 24 J 4 : U'y u(z) (htpla. 'i. 

4 ^ 24 ^,* W^ 2 ^. 

/«p. 4(34): W (3). 

/«p- ^(4^): «( 4 )- - 

0ief.ioh 4(4), 4(14), 4(34), 4(44), eft feries harmo- 
nica naturalis . Qiod&c. 

Q:ure&c, 


Theor,^^,Prop.^^. 

S I fuerint duo proIogarithmi,ex terminis abvnitare; 

alter, ex quotcunque terminis 3 alter, ex totidem, & 
vno amplius: erit qui ex pluribus > eo qui ex paucioribus, 
pcrfpecit maior. ' P/y^ 
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Hypoth, 

Sunto duo prologarithmi, cz terminis ab vnicate : alter 
Ai ex tot terminis, quotuseil numerus ^ alter C, ex tot, 
quotus eft d. & edo d, vnicate maior, qu^m 

Dico C, peripede maiorem ede, qudm A. 

Pr<epar, 

l m n 



t ' • , 

Sumatur numerus^ toties, quotus ed d: &fintfumpti 
numeri'^ J^i gh, hi, ik. Item fumatur numerus d to- 
ties, quotus ed In & fincfumpti ely Imi m»i nks 

Demonjk. 

15 . 7. I Quoniam produdus b per </,ed aequalis pro- 
dudo d per b: fumma numerorum efy fgy ghi 
hii iki ed aequalis fumm« numerorum ?/, /w, 
w«, nb} cdque idem numerus ^k. Et quoniam 
ef, fg, gh, hii ibnt ajquales inter fe: ergo efy egi 

, fh, et, eki funt fimplex by duplex, triplex, & 
j reliqui deinceps multiplices. Item quoniam ely 
I Im, mtii »k, fum aequales : ergo eh ejny etty 
ek, funt dmplex d, duplex, triplex, & reliqui de- 
inceps multiplices • 

Deinde quoniam d, vnicate maior ed, quam b: ergo 
idy binario maiored,quam ^b: & 5^, ternario maior cd, 
quam 3^; ^(ic deinceps, S^dmilicer e/, vnicate maior, 
quam efi & binario maior, quam eg: 8C r», ternario 

maior, 
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maior quam eh: & ficdcincqjs. iteni ftmiOtCr nky voft> 
rc maior, quam ik; & mh, binarioinia4or,quim hi: & 
//, ternario maior, quam Quare//, ^n», hn, &de- 
ir.ceps,funtvnitas, binarius,ternarius^& deinceps: item 
iriy hrty gly funt vnitas, binarius, ternarius, & deinceps, 
trt ergo cfy vnitate maior, quam Igy & Igy vnitatemaior, 
quam mh’y^ nth, vnitate maior, quam »/$ St »/, eft voitas. 

Cima itaque tres fint quantitate» inaequales <r/ . 
ely quarum I ef minima^ el media, eg ma>- 

5 . h, xima . fi Igy vnitate auda, denominetur ab 

//,ab eg\ fiunt duae fradiones,. quarum fummat*, 
maior eil, quam fg vnitate auda > denominata 
ab el. Sed Igy vnitate auda,cft e/j 6t Jg, vnita- 
te auda, cft el: ergo 

ef {ef)^fl {egy. maior eft, quam el {et). 
Similiter oftendetur , 

' (s (^^)* tnaior, quam Im {em)» 

Et ?nl{eh)^kn{et')i maior, quam mn{en). 

Deinde, cum duo fint inarquales numeri , «, 
r,- h. Chy quorum minor eiy maior ek^ diflfenentia/l<; fit- 
quevnitas ni: & differentia H, vnitate auda,(ic 
ui» ergo • j 

ut{a)-^iK{eK)\ maior eft, qu^m nK{eK^ 
44. /j. Scde/(f/), fl'-^lg{^g)i gm-^mh{d))y 

(«)> 
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(«), iK(eK), fiint termini componentes prolo- 
gariefamum C. nam ef, fMgy £m-+mloy hn h »/, 
iX, funt numeratores aequales ipfi h, quos deno- 
minant, efy e£y tehy «, eKy nempe fimplex du- 
plex, triplex, & deinceps multiplices . 

Eadem ratione conftat>qu(^ el(el)y lm(em)y 
tm {en)y nK (eK) funt termini componentes pro- 
iogarithmum A. 

Ergo C, pefpede maior eft, quam A* Quod 
&c. ' Quare &c. 


Theor, 45 . Prop, 46 '. 

S I duorum inaequalium numerorum differenda, deno- 
minetur a minore 5 vnitas vero, a maiore: fiunt du:e 
fradiones; quarum fiimma , minor eft , quam difterentia, 
vnitate aui^a, denominata a minore. 

Hypoth, 

Sunto duo inarquales numeri 4, a-+b. 

Dico h (a)-i- 1 minorem cffe,qudm (a). 

■ , . . ‘Demonjhr. 

IX. h. I I (4-t^); I ( 4 ): 4j a-^k 

: I (a-i-hy. minor, quatn 1(4). - ; . 

addito communi ^ (a). 

41. h. y I (4-+^): minor, quam Ah- i (4). ^Quod &c. 
Quare&c. . * 


Theo* 
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, . Thecr. Prop, I - ' v 

S I fuerint prologarichmi ex duobus terminis h facundo, 
cxtnbus iftercio,ex quatuora quarto^ fic dein> 
ceps: qui cx pluribus , perfpc«^^ minor ell > quam , qui px 
paucioribus vno. 

Sintduoprologarithmij alter cx terminis ab i(^); 
& ex tot terminis, quotus cft alter C, ex terminis ab 
I (d)i 8t ex tot terminis, quotus eft d- 8c etto vnitate^ 
' minor, quam d ' 

Conftat,quod i(A), totus ordine eft, quotus, ell l^: 5c 
I (d)y totus ordine, quotus eft d. prop.zy,h. 

Dico Qperlpeifte minorem cfle, quam 


Pr^pot'. ■ .. . I 

m n o 

e — 20 — f / 

g h i k. 


Sumatur produi^us hd, qui fit efi eique adijeiantur tot 
quotus eft </, quifint^, ghy hi, k[: cidemque ef, 
tot d adijeiantur, quotuseft qui fint fm, mn, no, oL 

Demonjlr^ . '1 t'. 

i<5. 7. Quoniam produdus h per d, produdus d 
per by fiint xquales : fuinma numerorum fg, gh, 
- ■ • hi, ik.y - kl) fummae fn, mn, no, 6 l, 'cft aequa- 
lis: eftquc idem numerus//. Et quoniam fg, gh, 
. hi, tK, Kl, funtarquales: .ergo fg, fh, ft, flC, 
, fl, funt fimplex b, duplex, triplex, & reliqui dein- 
ceps 
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inceps multiplices. Item quoniam mny noy c/, funt 
icquales: ergo fm, fh, fo, fly Tunt fimplex d, djplex, 
triplex, & reliqui deinceps multiplices. Sed ef^ ad b to- 
tuplex dl, quotus eft d-+i: & quotus eft ideo- 
que efy e^y eh, «, eK, funt totuplices ad by quoti funt 
dy d-+iy d-+2, d-+iy d-H-4. Item cum fit efy ad d totu- 
plex, quotus cft b: erunt efy emy etty eo, totuplices ad 
dy quoti funt by b-+jy b-^iy ^-+3. 

Deinde quoniam dy vnitate maiorcft, quam L: ergo 
ad, binario maior cft, quam 2^: & 3^, ternario maior, 
quam 3^5 &fic deinceps, &fimiliter fm, vnitate maior, 
quam fgi^frj, binario maior, quam //4 & terna- 
rio maior, quam fi-y &fic deinceps, item fimiliter ol, 
vnitate maior, quam Kl, & w/, binario maior, quam / 7 j 
& mly ternario maior, quiim hl. Quare gmylon, io, funt 
vilitas, binarius, ternarius, & deinceps: item oK, nif tnlj, 
funt vnitas, binarius, ternarius, & deinceps. Ergo 
au ilus vnitate, eft hn; & ^«, audus vnitate, cft lOy^tOy 
audus vnitate, eft iKy vel b. 

Itaque funt inxquales, & minores primum,dc- 
inde maiores hoc ordine , ef egy emy eh, eny 
eiy eoy eK: quorum minimus cf eft produclas 
differentia ef egy cft f'g, nempe b: cft 
p. fe. autem ad ^2, ficut d ad by maior: ergo 
minimus ef noneft minor, quam fecunda poic- 
' \ . ftasdiflerentix ef eg. ideoque neque eg, mi- 
nor eft, quam fecunda poteftas differentia: eg, eh. 

. Ii neque 
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m n 0 ■ 

e — 20 — f l 

* i * ^0 


h i K 

» ' l 


neque ehy minor, quam fecunda poteftas diflfcrentiae ehy 
ei. neque ei, minor, quam fecunda poteftas differeatijc 
'ei, tfk. 


4<5. h. 


!. h. 


IJ.&. 


Quare fi yj, denominetur ab ef, & vniras ^nt, 
denom;neturabr^;fummafra(aionum,minorcft, 
quamfi fg, au^2:a vnitate, denominetur ob ef. eft 
autcrn fg, auda vnitate, «qualis ipfi fini ergo 
fg(ef)-*-g>n(eg)z minor eft,qu^m fin {ef), 
Itcmfi wfc denominetur ab eg', S>^gm,2.uA3L 
vnitate, idclt hn denominetur ab eh: fummafra- 
;!lionum, minor cft, quam fi gh,au£ta vnitate, idefl 
mn, denominetur ab eh. 

mh (eg)-+hn (ehji minor eft, mn (eh). 

Similiter offendetur, quod 

ni (eh)-t io(ei)i minoreft, quam no (en). 

Et quod 

oK (ei)-*Kl (eK)i minoreft, qu^m ol (eo). 
(^)> g^-+i^h (eg), hn-+ni (eh), /oh-oAT- 
(ei), Kl(eK), funt i(d), i(d-n), i(d-n), &de- 
inceps reliqui termini, tot, quotus eft d, compo- 
nentes prologjrirhmmn C. nam cft h &cef, 
eft produv^us bdi & fg (ef), cft h (fU)', ideft, i (d). 
item gm-*-mh cft h: & eg, cft bd^b: 3c gm-i-mh-- 
(eg), eft ^ (bd-+by, ideft, I (d-*-i). 3c fic itoceps* 

Simi- 
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13. h. I Similiter /w (^/'), mn(em')) o[(eo'), Time 

1(1,), 1(1, H-i), & deinceps reliqui termini, tor, 
I quotus eft /», componentes prologarithmum A. 
' nam fm, no, ol, funt d: & ef, em, en, eo, 
funt bd, bd-+d, bd-+zd, bd-+id, & ipfg tra>iiioncs 
.funt d (bd), d (bd-+d), d (bd~v id),d (bd-+ 5 ci)jideft, 
l(b), l(b-n), &C. 

defa-yb Ergo C, cftperfpcde minor, quam yl. Quod 
&c. Quare &c. 


Theor, 48. Prop. 48 . 

S I fuerint dux feries prologarithmorum , ex terminis ab 
vnitate j altera , ex quotcunque terminis,- altera, ex 
totidem, & vno amplius ; erit fecundus prologarichmus ex 
pluribus, fecundo ex paucioribus,perfped:e maior: &ter' 
tius, tertio: & quartus, quarto; &(ic deinceps Unguli pro- 
logarithmi vniusferici, fingulis prologarithmis a’queor- 
dinatis alterius, perfpec^e funt maiorcs • 

• 

Sint duf feries prologarithmorum ex terminis ab vni- 
tate: altera A, ex tot terminis, quotus e(l numerus b: al- 
tera C, ex tot, quotus eft d. & cfto d, vnitate maior, 
qudm b. 

Dico fecundum prologarithmum feriei C, per/pede 
maiorem efle , fecundo feriei A. 

I i 2 Pr^e- 
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Prtepar, 

• t ■ JCm • • 


T V M 


f ■ i h i ofqr 

Sumaaur numerus b toties, quotus eft d: &fintfumpti . 
numeri ef, fg> gh, hi, ilC, item numerus d toties, quo- 
tus eft & fint fiimpti numeri d, Im, mn, nK. Suma- 
turiterum b toties,quoruseft &iintfumpti numen Koy 
op, pQy qr^ rs. & iterum d, fumatur toties, quotus eft bi 
& fint fumpti numeri Kt, ti*, ux, xs, 

T>emonJb\ 

16.7. I Quoniam produdus ^ per </, eft jequalispro- 
duvfto d per b: fumma numerorum ef, fg, gh,. 
hi, iKy fummxnumcroriMi d, Im, mn, uKy eft 
xqualis: & fumma numerorum pp, pq, qr„ 
;•/, fiimmx Kc, tn, uxy xj, eft xqualis. Sunt 
auccm&fingukepartes finguhs Ks partibus* 
xqualesj & omnes , omnibus : ef, d, eg, em, 

eh, en, ei, d’, ipfis ko, kt, kp, Vn, k^> kx, h, 
Ij, finguli numeri, (inguliscquales;& eorum dif* 
dtj.sj}, I fercnfixxqualcsj&fimilcs: atque omnes ordina- 
turi rccepti,vt fupra,vlque ad-^, limilitcr arithme- 
tici runcdilpofiti,atquc omnes reliqui, vfque ad 
s. Er ficutdemonftratumeft, quod 
if(^f)-^fl(^fj: maior eft, qudm d(el), 
ig(eg)-^gm(ch): maior, quam hn(em), 
rd> (t/') -f {et): maior , quum mn {ett). 


45. h. 

3. b. 
3. b. 
b. 


I 


«r- 
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3 . h, 

43. fc. 
45. A. 


45. 
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«/(«)-+-/k(^k): maior, quim »k(fk). 
ita in prxfenti demonftrabicur, eodem prorfus 
argumento, quod 

ko (eo)-i-ot (ep): maior e/I, qua m (et), 

tp (ep)-^pu (ef. maior, quam tu (eu). 
u<j(e<f)-Kjx (er): maior, quam ux(ex), 
xr (er)-i-rs (es): maior, quam xs (es). 

Item ficur demonftratum e(>, quod 

£m-irmh(eh), hn-^ni(ei)^ 
/k (fk), funt termini componentes primum pro- 
lugarirhmum Tcriei C: & quod el(el)) lm(em)y 
mn(en)y nK(eK)y funt componentes primum fe- 
riei A, ira demonftrabiturinprierenti,qu6d 
Ko(co), ot-rtp(ep)y pu-iuq(eq)y ijx-+xr(er)y rs- 
(es), funi termini componentes prologanthmiim 
Tecundum feriei C: & quod Kt (et)y tu (<?«), ux (ex)y 
xs(es)y funt componentes fecundum prologa- 
rithmum feriei A. 

Et omnino ficut oftenfuin ell, quod primus fe- 
riei Cy tft perfpede maior, primo feriei A: iteo 
dcmonftrabitur , quod fecundus feriei C, c(l per- 
j fpede maior fecundo feriei A. Qaod^c. 

Similitei oftendetur, quod St tertius tertio, & quartus 
"quarto, funtperfpCL^e maiores: St quod quifque prolo- 
garithmus feriei C, perfpede maior cft, a:queordmato 
prologarithmo feriei A, 

Quare dcc. 


« I 
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Theor, 49. Prop. 49. 

S I fuerint feries proIogarichrrioruiTi, ex binis h. fecun- 
do, ex ternis a tertio, ex quaternis a quarto, & fic 
deinceps: fecundus prologarithmus eius , quj ex pluribu^ 
perfpccte minor elt , quam fecundus eius, qua: ex paucio- 
ribus vno: & tertius, perfpeJie minor, quam tertius: & 
quartus, quam quartus ;&fic deinceps vnufquifque per- 
fpc^fle efl minor, quam fuus sequcordinatus prologa- 
rithmus. 


Hypoth, 

Sint dua: feries prologarithmorum ; altera Ay ex termi- 
nis ab i{b)y & ex totems , quotus eft k altera C, ex ter- 
minis ab iry), &cxtotenis, quotus eft A Hc ello vni- 
rate minor, quam 

Conftar, quod i (^) totus efl ordine, qnotus k & i (ti)> 
totus ordine, quotus </. prop.iy.h. 

Dico fecundum prologarithmum feriei C, perfpe^^e 
minorem cfle , fecundo feriei A. 

Pr^epar, 

m n 0 s u 

r— 20— / / y 

£ h i K p r t K 


Sumatur productus /-if, qui fit ^ cique adijeiantur tot 
hy quotus cft dy qui fint f^y ^h, hiy iKy Kl: eidemque 
ef. tot d adijeiantur, quotus efl hy qui fint /w, mn» m,oly 
ii iterum Jpfi f/, adijeiantur tot quotus efl c/, qui fint /^, 
pr, rt, tx, xy, nccnon iterum eidem r/, adijeiantur tot 

d, 
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47 ' 

46. h. 
3. h. 
3. h . 
3 . h» 
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</, quotus cft b, qui fint /^. rjs, su, uy. •' 

'Dcmonjir. 

itf. 7. I Quoniam protiudus h per^/, cH; .vqualis pro- 
cludor/ per /'i /umraa numerorum fo, gh, hi, tK, 
Klt fummae/w, ww. «o. 0/, cfl: aequalis :&rum- 
ma Ip, pTt rt, tx, xj, rumm;e Icj, qs, su, uy, 
aequalis . Sunt aurem & Tingulae partes / 7 , lingu- 
lis ly partibus aequales ;& omnes, omnibus: 
fm, fh, fu, fi, fo, fK, iplls Ip, Iq, Ir, Is, It, 
tu, Ix, finguli numeri, lingulis aequales :& eorum 
differentiae aequales, &fimilcs; additilquc vtrimqj 
communibus numeris ef, et, etiam compolico- 
rum differentiae funt aequales Si fi miles: &: ef, eg, 
em, eh, en, ei, eo, eK, funtfimilitcr arithmeti- 
ce dilpofiti, atque el, ep, eq, er, es, et, eu, ex, 
Eft autem ef, non minor, quam fecunda poccftas 
fo, &eft el, maior, quam ef Ip aequalis ipli 
ergo el non minor eft, qudm fecunda potelias 
Ip: idcoque (ini ilitcr etiam ep, non minor, quam 
fecunda poteftas pr: Si <?r, non minor, quam fe- 
cunda poteftas rt: & et, non minor, quam fecun- 
da potellas tx. Itaque ficut dcmonllratum elt, 
quud 

fg{ef)-^itn(e£): minor cfi, quam fin(ef). 
mh (eg)-^hn (eh): minor, quam m»(eh), 
minor, quam no (en). 
oK(et)-^Kl(eK): minor, quam ol(eo). 

Sic 


Digitized by Google 






Sicdcmonftrabitur, quod 
4 ^ . h» Ip (ep) minor eft, quam /y (W). 
z.h. minor, quam ^s(e<f). 

X. b. st(er)-+tu(et) minor, quam su(€s), 

X. b. ux (et)-i-xy (ex) minor , quam uj (eu), 

47. h. Item ficut demonrtratum eft, quod , 

fg(ef)y gm-^mh(eg)y hn-+ni(eh), io~^ok(ei)y 

Kl (ek). 

componunt primum prologarithmum Icriei C; & 
quod' 

fm(ef)f mn(em)f no (en)) ol(eo)) componunt 
primum feriei c^. fic 

lp(el)y rs-^st(er)) tu-¥ux(et)) 

componunt fecfidum prologarithmum feriei C: & 
l(j (el)y (js (eq)) su (es)y uy (f«), componunt fe- 
47* b. eundum feriei A. Et omnino licut primus feriei 
def.g.h. C, perlpecte eft minor primo fenei A: ita fecun- 
dusprologarithmus,eft pcrfpeote minor fecun- 
I do . Quod &c. 

Similiter oftendetur, quod & tertius tertio, & quartus 
quarto, funt perfpecle minores: & quod qmfque prologa- 
rithmus feriei Q pefpeAe minor eft, tequeordinato pro- 
loganthmo feriei A, 

Quare &c. 
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Theor, 5 o. Prop. 5 o. 

H YpcrIogarithmi rationum duplg , & fuperparticula^ 
riuin,qu6 fune, minores inter terminos^ c6 fune mi- 

aores. 

Pr^par. 

‘ Efto A, feries harmonica naturalis: & ordinentu r C> 

D, leries prologarithmorum ; "B quidem > ex binis a frcun- 
doj C, ex ternis a tertio ; D, ex quaternis k quarto ; St fic 
deinceps , a quotoquolibet , ex totenis . 

Demonjhr. 

drf.ixj) Nam in (erie arithmetica naturali, ratio fubdu- 

pla,cft inter minimos terminos , primum , &lc- 
*’*• 7* cundumj deinde inter maiores , ordinarim multi- 
ip- pios minimorum ; videlicet inter fecundum , & 
■ quartum^ inter tertium, & fextumj inter quartum, 
*4- odauum. Ergo reciproci, in ferie harmonica na- 
• cui-jji j ratio dupla , eft inter maximos terminos, 

primum, & fecundum; deinde inter minores ordi> 
natim fubmultiplos maximorum; videlicet inter 
fecundum , & quartum ; inter tertium , & fextum; 
def^xh inter quartum, &odauum . Ergo rationis duple, 
inter maximos terminos primum , & (ccunduiiL/, 
hyperlogarithmus , eft primus terminus fcrici A, 
nempe vniras. deinde inter minores terminos fe- 
cundum, & quartum , hyperlogarii hmus , eft pri- 
mus prologarithmus fenei B, ex duobus a fecun- 
do, nempe ex fecundo, & tertio . & inter tertium, 

' Kk &fc- 
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47. h. 


•t6, k. 


«a. 7. 
19. h. 

X4- h. 


ief.zih 


& (extunoj minores adhuc terminos, hyperloga- 
rithmus, cft primus prologarichmas fcrici C, ex 
tribus a tertio, nempe cx tertio , quarto , 8i quin- 
to . Et deinceps inter minores terminos quartum, 
& Octauum , hyperiogarithmus, cft primus pro- 
logarithmus feriei D, ex quatuor a quarto, nempe 
ex quarto, quinto fexto, & reptimo. Sed huiufino- 
di primorum prologarithmorum, minor eft qui ex 
pluribus, quam qui ex paucioribus terminis. Ergo 
hyperlogarithmorum dupl^ rationis minor eft, 
qui minores inter cft terminos , quim qui inter 
maiores. QuodScc. 

Rurfum in ferie arithmetica naturali, ratio iub- 
fefquialtera , cft inter minimos terminos, fecun- 
dum, & tertium; deinde inter maiores, ordinatim 
multiplos minimorum; videlicet inter quartum, St 
fextum; inter fextum , & nonum ; jnter o<ftauumj, 
& duodecimum . Ergo reciproci in ferie harmo- 
nica naturali, ratio feiquialtera eft inter maximos 
terminos, fecundum, & tertium ; deinde inter mi- 
nores,robmultiplosmaximorum,quartum, fex- 
tum; & inter minores, fextum, &nonum; & ad- 
huc inter minores, o^auum, & duodecimum. Er- 
I go rationis fefquialrcrf inter maximos terminos, 
j fecundum. St tertium, hyperiogarithmus, eftfe- 
! eundus feriei A. deinde inter minores, quartum, 
I & fextum, hyperiogarithmus; cft fecundus pro- 

loga- 
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' ( { logaricbinusieriei S, ez ^uobus a quarto, nempe 

ex quarto, & quinto l & ineer Textum, & nonurru» 
adhuc minores , hyperlogarithmus , _cft fecundus 
^ feriei C, cx tribus d Icxto , nempe ex Texto , Tepti- 
mo,& 0(%aup^&Mtcro(^uni,& duodecimum, 
adhuc minores > hyperlogarithmus, eft fecundus 
feriei D, ex quatuor ab O(^auo,nempe cx o&auo, 
•49. h , nono, decimo, & vndccimo . Sed in Teriebus hu- 
lufmodi, fecundorum prok>garitbmorum, minor 
. eft»9uiex pluribus, qu^ qui cx paucioribus j ter- 
minis. Ergo fcfquialtcra* rationis byperiogar 
rithmorum minor cft,qui minores inter termi- 
. nos, quamquieft inter maiores. Qaod^rc. 
Similiter proriiis demontotioM oftendetur , de icT- 
quitertia ratione, adhibiti tertias prologarithmis earum- 
dem ferierum de ^qui quarta » adhibitis quartis pro- 

logarithmis : dt deomiii Tuperpaiticulari ratione; 

- Quare &c. 


: ^ nThfor,^l.Propofi$l, 

O Mras ratio multipla, vel eft dupla, vel ex dupla 3c Tu- 
pcrparticularibus compolita. 

Demonjlr. 

< I Nam tripla 5 ad i ,ex (efquialtera, 5 ad a, & 
^tf.^.6, j dupla, 2 ad I, componitur .-quadrupla, 4 ad i, 
cxlefquitertia,4 ad 5, fdquialcera, 5 ad 2,&du- 
: . I pbi, 2 ad 1 : ^uintupla, 5^ ad r, ex fefquiqu^ca , 5 
. . Kk 2“ ad'4. 
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sd 4,ferquitertia,4ad 5,fcfqm’altcra, 3 ad 2, Ss dapla, a 
adi. Et Hc de reliquis. • 

Quarc&c. * 

Theor. 5 2. Prop, 51. 

0 Mnis ratio numeroia^cx (uperpardculahbuscoiii* 
ponitur . 

Efto ratio numerofa 
Dico a zd b rationem ex Tuperparticularibus cflo 
compofitam. 

Pr<tpar, 

Afliimantur numeri 8,5, eamdem inter fe rationem^ 
habentes 4 ad b. & inter 8 , & 5. medij numeri. 7. 5. 

Demonfir, 

dtf.S. 6 . 1 Ratio 8 ad 5 ex rationibus 8 ad 7, 7 ad 5 , 
5 ad 5, componitur. Sed 8 ad 7, ratio numeri 
ad numerum vnitate minorem , ell Tupcrparticu- 
laris , item 7 ad 5 , 5 - ad 5, iiinc rationes Tuper- 
particulares ; ergo ratio numerofa, 8 ad 5 , vel 4 
ad b, ex rationibus fuperparticularibus compor 
nitur. Quod&c. •, 

Quare &c, 

7 *W. 5 5. Prop. 53. 

Q Votcunque terminorum , c ferie harmonica natura- 
li , ordine quantitatis acceptorum, hypcrloga- 

ntb.Tius 
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lithmus rationis compofitae inter extremos', componiiur 
ex hyperlcgarithmus rationum ccroponentiuni , inter ex- 
tremos, & medies. & hypologariihmus ex hypologa- 
rithmis. Hypeth. 

' In ferie harmonica naturali, fint tres termini a, b, c: & 
efto 4, maior, quam b, 6c b, maior, quam c. ' 

Dico rationis a ad c, inter terminos 4, r, hyperloga- 
-riihmum,cx,rationis a ad b^ inter 4, b, & rationis^ ad c, 
inter b, r, hyperlogariihmis componi. 

Et bypologarithmum ,exhypologariihmis. 

Pr^epar, 

Sumantur inter terminos 4,' b, omnes medij in ferio 
harmonica naturali; necnon inter b, c, &finc inter 4, c 
termini. 

a^hibKlmnc 
' - - ■ ■ . ‘Demonjhr* 

- Hyperlogirithmus rationis a ad inter terminos 4, b, 

eft Hypcrloganthraus rationis b ad c, inter 

terminos^, r, q\\ b-^KM-+m-^n , Hyperlogarithmus ra- 
tionis 4 ad f, inter terminos 4, c, eft a-+^-*h-^i-^b-^K-^ l 
cxvtrariimque rationum 4 ad & i ad r, hy- 
iperlogarithmis, inter eoldem terminos compofitus. 
Quod &c. 

Itern rationis 4 ad b, inter 4, b, hypologarithmus eft, 
rationis b ad c, inter r, ed 
rationis 4 ad r, ell h-f /'-*■ b-i- K-^ /*+ c. ex 
■vtrifque compofitus. Quod&c. Quare &c. 
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Theor,^^Pr(fp.^^ . - : 

C Viufque nurncrofje radonis hypedogarkhtnf» quo 
fune, minores inter tcrniinos, eo funt minores . 

£^p 9 th. 

Edo nnmeroia ratio inter ferrei hamonicar terminos 
ab vnitatCj maiores 2<deinie inter mino- 

res 1(44), 1(4^). 

Dicoinrer 1(44), 1(4^), minorem efle hyperloga- 
rithmum, quira inter iC}4)> 

Pr^par, 

AfTumantur minimi numeri in eadem ratione 
«I. 7. I 4, bi & deinceps maiores, nempe dupli, tripli, 
17. h. I quadrupli, donec inucmacur denominatores pro- 
pofitorum terminorum, 34, 3^, 44, 4^. Deinde 
inter 4, b ordinentur omnes medi/ , in ferie ari- 
thmetica naturali, quorum deinceps fupparticula- 
res funt rationes, 4, r, d, b; & eorum aequemulci- 
x$. I pii 34, 3r, 3rf, 3^, eaidem fupparcicularcs har 
bentes rationes deincepsj necnon 5 C arquemulti- 
! pii eafdem habentes rationes 44, 4C, 4^, 4^. ' Su- 
mantur denique in ierie harmonica termini, ab his 
denominati 1(34), i(3c), i(3<()> i(4‘*)> 

i( 4 ^)> i( 4 ^> i(^)* 

Derr.anjir. 

14. h. j Terminorum 1(44), i(4r), i( 4 < 0 > ^(4^) 

tionesdeinceps,nccno terminorum 1(34), i(s^)p 
i(3d)j i(sb), reciproce funt cgdem , quae termi- 

Dorum , 
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noram 44, 4r, 4^ 4^> necnon ja, jc, jdj sk 
yo. idcft, cxdem fupo^articularcs. Quarum rationis 

inter 1(44)1 i(4c), minor eft hypcrlogarfthmus, 
quiim inter i (3 4), i (3 0 * & inter 1 ( 4 <:), i (^d), mi- 
nor, quam inter 1 ( 3 r)> i (3 inter i (4df), i (4^)» 

minor, quam inter i (3 d), i (3 ^/.Et ex minoribus 
hyperlogarithmis , minor etl hyperlogarithmus 
j compofitus,rationis compollt;B< inter extremos 
! I (44), I (4^), quam ex maioribus,inter extremos 

I Quod&c. 

Quare&c. 


7’W,5 5. Prflf.55. 

H Yperlogarithmi rationum duplx, &iup^paiticula- 
rium, quo funt , minores inter terminos , eo ^(iinc 
maiores. 


Pr^ar, 

Eilo feries harmonica naturaiis: St ordinentur 'B, C> 
D, feries prologarithmorum ab vnitatcj ® qukfem,ex bi- 
nis j C, ex terniS3 D, ex quaternis j & fic deinceps . 

Demonfl. 

h Nam in ferie arithmetica naturali, ratio fubdu- 

pla eft inter minimos terminos, primum, & fecun- 
s 1 • 7* dum; deinde inter maiores , ordinarim multiplos 

19* minimorum; videlicet inter fecudum,Stquartum; 
14. h, inter tertium, St fextum;inter quai tum,Sc odauu. 
4 r/.ao& Ergo rcc^toce in ferie harmonica naturali , ratio 

dupla 
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dupla cft inter maximos terminos , primum > & fe- 
cundum; deinde inter minores ordinatim fubmul- 
'tiplos maximorum; videlicet, inter fecundum, & 
quartum; inter tertium, & fextum; inter quartum, 
ivf.xih I &0(9:auum. Ergo rationis dupte, inter maximos 
terminos primu, & fec*undum, hypologarithmus,' 
eft fecundus terminus fenei Ay nempe 1(2). de- 
inde inter minores terminos fecundum, & quar- 
tum, hypologarithmus,eft fecundus prologari- 
thmus feriei ex duobus a tertio, nempe ex ter- 

tio, & quarto: St inter tertium, & fextum, minores 
, adhuc terminos hypologarithmus , eft fecundus 
I prologarithmus feriei C, ex tribus a quarto, nem- 
I pe ex quarto, quinto , &fexto. & deinceps mter 
^ minores terminos, quartum , & o<aauum , hypo- 
logarithmus , cft fecundus prologarithmus lerici 
Z),cx quatuor a quinto, nempe ex quinto fexto, 
48.fr, I (eptimo,&0(ftauo. Sed huiufhiodi fecundorum 
prologarithmorum , maior cft , qui ex pluribus, 
quam qui ex paucioribus terminis . Ergo hypo- 
logarithmoTum dup!c rationis maior cft, qui mi- 
nores inter cft terminos, quam qui inter maiores. 
Quod&c. i 

Kurfum in feric arithmetica naturali, ratio fub- 
26.fr. fefquialtera', cft inter minimos terminos , fecun* 
21.7. dum, & tei tium; deinde inter maiores , or Jinatini 

1 9. h. multiplos minimorum ; videlicet , inter quarium, 

&fcx- 


Digitized by Coogie 


Q V I N T V m; 

si iextum; inter lextura,8inonumj inter odauiim> 
24. h. & duodecimum . Ergo reciproce in fcrie harmo- 
nica naturali, ratio refquialtcra eft inter maximos 
terminos, fecundum, & tertium ; deinde inter mi- 
nores, fubmultiplos maximorum, quartum, S: 
fextum ; & inter minores fextum , & nonum ; St 
adhuc inter minores odlauum , & duodecimum,.. 
Ergo rationis fcfquialterae inter maximos termi- 
nos, fecundum, & tertium , hypologarichmus,cft 
tertius ferici A. deinde inter minores, quartum, 8a 
fextum , hypologarithmus , cft tertius prologa- 
rlthmiis feriei "Sy ex duobus a quinto, nempe ex 
quinto. Si fexto. Si inter fextum, & nonum, adhuc 
minores terminos , hypologarithmus eft tertius 
feriei C, ex tribus a feptimo, nempe ex feptimo, 
oeiauo,& nono. & inter otflauum,& duodecimum 
adhuc minores, hypologarithmus, eft terutis fe- 
riei D, ex quatuor a nono, nempe ex neno , dc- 
4S. h. cimo, vndecimo, & duodecimo . Sed in feriebus 
huiufmodi, tertiorum prologarithmorum , maior 
cft , qui ex pluribus, qudm qui ex paucioribus ter- 
minis . Ergo fcfquialtcr;c rationis hypologa- 
rithmorum , maior cft, qui minores inter termi- 
nos, qu^m qui eft inter maiores. Quod Sic. 

Simili prorfus dcmonftratiorc oftendetur ; de fcfqui- 
tertia rationc,adhib i tis quartis prologarithms earumdeni 
fericrum; & de fcfquiquarta, adhibitis quintis prologa- 

L 1 rithmis: 
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rithmis; & de omni fiipcrpardculari ratione • 

> Quare 


Theor. j 6. Propof, 5 6» 

C Viufque numerofie rationis hypologarithmi , qu6 
fu nt, minores inter tet minos> c6 iunt maiores • 
ffjpoth^ 

Efto numerofa ratio inter feriei harmonica? naturalis 
terminos ab vnitate> maiores 1(3^), i(3^)> 6^ deinde iit- 
ler minores 1(4^), 1(4^). 

Dico inter 1(44), 1(4^), maiorem efle hypologari- 
thmu m, quam inter i (3 ^), i (3 

Pr<epar^ 


27. h, 
15. 5. 


24. h. 


55 * 


A Humantur minimi numeri in eodem ratione 
4, l >: & inter minimos, medijomiKs r,d; quorum 
terminorum 4, rationcsdeincepsfuntrup* 
particulares; aflumantur fircorum multipli, do*- 
nec propofitorum terminorum denominatores 
inueniantur, 34, sr, 3^, 3^ & 44,4<-,4<^, 4^, eal^ 
dem fupparricubres haberes rationes deinceps» 
Sumantur denique in ferie harmonica, termini ab 
his denominati 1(34), i(3r), i ( sd ), 1(3^), 
i(4^)> i( 40 > 1(4^): quorum rationes de- 

inceps, reciproci lunt e£dcm,fi{ fupcrparticulares» 
Demonjir. 

[ Inter i (44), 1 (4r), maior cft hypologari- 
i ihmus, quam inter 1(34}, i(3c); & inter i(4c)> 

}i¥j> 
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i(4<^, maior, quam inter 1(5 f), 1(5^: & inter 
, 1(4^% 1(4^), maior, quam inter 1(3^), i( 3 ^)- 

■ y 3. h. Etexmaioribushypologarithmis, maior dt hy- 

• pologarithmus compotitus, rationis compofic«, 
inter extremos 1 (44), 1 (4^), quam ex minoribus, 
inter extremos . i (3 <*)# i ( 3 • Qnod &c. 

Quare &c. 


Theor, 5 7. Prop. 5 7. 

lufclcm rationis, inter eofJcra terminos, hyperloga- 
i rithmus hypologaritlimp cft maior, 

Pfypoth, 

Sint in feric harmonica naturaK ^vnitate, termini 4, 


h: &efto 4 prior,quara k 

Dico rationis <* ad by inter 4, h terminos, hyperloga- 
rithmum hypologarithmo maiorem efle • 

, Pr^par. 

Inter 4, b, fumantur medi/ omnes inferie harmonica, 
quorum fumma c. Demonjl, 

hypoth. 4 : prior , qu^m k 
27. h. 4: maior,qudm^. 

4-i-c: maior, quam c-^k 
dep.ixh 4 -+c: hyperlogarithmus. 


def.z^b c-*-b: hypologarithmus. 

Ergo rationis. 4 ad by inter a, b terminos, hy- 
pcriogaritfartius, eft maior hypologarithmo. 
Quod &c. Quare &c. 
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Thor, j 8. Prop, 58.' 

E lufdem rationis inter quoicunque ternoinoSi hyper- 
logarithmushypologarithnioeft maior. 

Hypoth, comm, 

■ In ferie harmonica naturali ab vnitate , funto termini 
proportionales 4 ad h, vt e ad d. 

Dico inter 4, h hypologarithraum , hypologarichmo 
inter f, dy maiorem efe. 

f^poth,p»caf 

: Efto 4, maior , quim r. 

‘Demonjh’, , 

14. y. Quoniani 4, maior cft, quim e; etiam h, ma- 
54. fe. ioreft,quam d: & inter 4, l>, maior eft hypcrlo- 
y8. garithmus, quam inter e, d: fed inter r, d, hy- 

pcrlogarithmus hypologarithmo eft maior; ergo 
inter 4,^ hypcrlogarithraus, hypologarithmo in- 
ter Cy dy eft maior. Quod&c. 

Pfypoth, i.caf, 

Efto 4, minor, quam e. 

Demonjk. 

!4. 5. Quoniam 4, minor eft, quam cj etiam h mi- 
58. h. nor eft, quam d: & inter 4, by hyperlogarithraus 
5 5 . A, hypologarithmo eft maiorhypologarithmus au- 
tem inter 4, by hypologarithmo inter e, d, cft 
maior. Ergo inter 4, b hyperlogarithmus, hy« 
I pologarithmo inter f,d, eft maior. Quod&c. 
Quare &c. 
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Prvlfl. i,Prop.^9, 

D [ Ata ratione , terminos inucnirc' cuiufpiam determi- 
nata; rationis nutnerofa;i inferie barmonica natu- 
rali ab vnitate>quos inter bypolo^arithmus ad vltimum, 
maior eft, qu^m in data ratione . 

Sit data ratio 4 ad h: & fit detei minata rationumero- 
fa r ad 

Op ortet inuenire in feric barmonica naturali ab vnita- 
'tc, terminos proportionales, vt c ad di quos inter hypo- 
logarithmus ad vldmum eorum, maior eft, quam vt a 
ad b. 

Cotifr. 

Rationis c ad dy minimi numeri inueniantur r, d: & 
cfto c minor, quslm </; cuius defc«5use; &inucniatur/ 
^multiplex ipfius e, & maior ad vritatem , quam vt 4 ad ii 
.&quotupIex eft / ad e, totus numerus accipiatur^: per 
quem multiplicentur 0 termini, & fiant ^r,^dprodu- 
<ai: quitusdenominatsefumantur vnitatesin ferie harmo- 
nica naturali, i(od), 

^ . Dico inter i (/c), i \gd) hypologarithmum ad i (^d), 
maiorem cfle, quam vt a ad b^ 

T)enionflr, 

- P* h. J • Quoniain c, minor eft, quam d;.& «Cy minor 
A%.h. j qu^m^d t ergo reciproci i(^c) maior eft, quam 
dtf.i 9 A'. i(^d): Sifingulimcdij harmonici inter i{gi)y 1 - 
P* ?•- 1 fiint maiores, quam i (^d): Sifimiil omnes 

aJ 
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30. /7, 


def.i^h 
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ad I (^<0 maiores (iint , quim vt eorum multitu- 
do ad vnitacern. & componendo hypologarb- 
ilimus inter i(^d), maior cftaJ 
quam ve eius multitudo terminorum ^ viutacem. 
Termini autem fenei harmonice ab vnitate in^ 

te 

clufiuc, vfqne ad i (gd) ihclufiue, tot funt, quotus 
&vrqucad i(w) inclufiuc, quotus eft, 
&ab i(^f) exclufiue , vfquc ad i(^d) inclufiuc, 
tor, quotus cft, £d~^-£c. Sed d — r, eft e: & gd 
— ^ i multiplicans Cy facit f. Ergo 
termini ab i{gc) excluiiu^jvfquead i{gd) incTu- 
fiue, tot funt , quotus eft f. Sed termini ab i {gc) 
exclufiu^, vfque ad i{g^ inclufiue , componunt 
hypologarirbnmm inter i(^), i{gd): ergo mul- 
titudo terminorum hypologarithmi inter i(^r), 
conpr. } i{gd)y eft f. Sed /ad vniratem maior cft,qudm 
vt 4 ad y. Ergo bypologarithmus inter 

3 d i{gd)y maior eft, quum vt 4 ad^. 
Quod &c. 

Quare &c. 


Prohl, 2.Prop,6o. > 

D Ata ratione, terminos inucnire cuiufpiam determi- 
nata; rationis numerofar, in lerie harmonica natu- 
rali ab vnitate, quos inter hyperlogarithoTus ad primunu 
maior eft, quam in data ratione. 
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Sit data ratio 4 ad k U fic determinata ratio numero- 
fa c ad d: &cfto r> minor, quam d, 

Opoitet inucnirc, inferie harmonica naturali abvni- 
tatCj terminos proportionales vt c ad di quos inter hy- 
perJogarithmus ad primum eorum, maior eft, qudoa vt a 
ad L 


Cofijhr. 

SP* h, I Fiat vt d ad r, ira ^ ad r: & inueniantur ter*- 
‘ I mini in ferie harmonica naturali ab vnitate , pro- 
! portionales/ad^,vtd ad c; inter quos bypolo- 
I garithmus, maior fit ad qu^ vt a ad r» 

Dico inter fy ^ hypcrIogarithmura,ad fy maiorem eP 
fe , quam vt a ad b, 

Demonjlr, 

Inter fy g hypoIogarithmus,ad /, maior eft, 
quam vt 4 ad r: ^ ad^ eft vt e ad /; ergo inter 
fi g hypologarithmus, ad fy maioreft, quam vt 
4 ad b. Sed inter fyg hyperlogarithmus hypo- 
j logarithmo eft maiorjmajorcmque habet ad ra- 
I tionem ; ergo inter fy g hyperlogarithmus, a J f 
I maioreft, qu^vt a ad b, Cluod&c. 

Quare &c. 


eonjlr. 

conflr. 

4. 

57 ' h. 
8. 5. 
13. j. 


Probi, 3 . Prop. 6 1 . 

D ^tis duabus numerofis, &non jcquealfis rationi- 
bus, vtriique maioris, vel vtnlquc minoris inx- 

quali- 
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qualitatis : iuuenire in ferie harmonica naturali » terminos 
daarum rationum , vc hypologarichoius altiorisi niaiot iit 
hyperlogarithmodeprclfioris. i : 

ftypoth. ' / 

. Sint du£ rationes numerofie > vtraeque maioris , vel 
Vtrxque minoris inaequalitatis , A ^dor> S depreffior. 

Oportet inferie harmonica naturali , terminos inueni* 
re vtraruraquc , vt hypologarithmus A , fit maior hy- 
pcrlogarithmo 55. 

Conjk, 

Inueniantur c ^ d ^ minimi numeri numerofae 
rationis A : quorum c , minor , quam d . Item 
inueniantur e > f, minimi numerofae rationis 
quorum e, minor, quam f. Fiat ex c, rprd- 
A ^ 2 

c d ■ * f '' 

ce (f' i ' 

cef eg cfi fg def 

*("/) ife) i(^) I W) • 

du<^us & vt c ad d^ ita ad de:6i vt e ad 
I /) ita ce ad cf. Et quoniam altior eft A , qu^m 
ideft, c ad d, qu^m e ad/; ideft , ce ad de, 
quam ce ad cf. &funt minoris inxqualitatis. 
ergo ce minor eft ad de, quam ad cf. Ergo cf, 
minor eft, qu^m de. Sumatur inter cf, de me- 
dius quilibet numerus^. & multiplicentur om- 
nes ce ^ cf, g, de , communiter per/; & fint 

pro^ 


3J*7- 
35* 7‘ 

ifAdJj 


9. h . 


10, 5. 
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produci cefy cfi, fgy def. necnon mulciplice'*‘*r 
pcr« &fit produ(^us<r^, Etquonia f</ad 1 
vt e ad f: item eg ad ^,cft vt r ad/: ergo cef ad 
eft vr#^ ad Eft autem (f, minor, quam ^ er- 
go r/i, minor eft, quim fgi ergo cef, mint;^ eft, 
quam e^i eigofimc quatuor numeri, hoc 
cef, c£, fg, def, priores minores poftcrjorious;,i 
quibus deiiominaC£ vnitates ^(i^> ^Ui)y 

i(def), funtinferieharmonicanaturali ab vnita- 
te, hocordine, priores maiores pofter/oribus, 6l 
eft i(cef) ad i(def), vt d ad fj & i(f^) ad i- 
(f£),vtfadc. 

Dico hypologarithmum inter terminos \{cef),i{def), 
maiore eflehyperlogarithmo inter terminos i(e£), i{f£)* 

Demortjk* 

Nam hypologarithmus inter terminos i(«A- 
i(def), cx i(e£), ex & cx omnibus inter- 
mcdijs,alijfque terminiscomponitun hyperloga- 
rithmus vero inter i(ef), ex Stex 
incermedijs terminis, vfque ad t(^) exciullu^, 
componitur. Ergo hypcrlogarich mus inter i- 
(cef), i(def), maior eft hyperlogarithrao inter 
Kfi)' Quod&c. Quare &C, 


def.x%h 
9. h. 
II. 5. 
conflr. 
14. 5. 


xy. h. 

X4- h. 

»4. ef* 
9. h. 


def.x^h 


drf.iib 


D 


Probi 4 « Prop. 6x* 

AtaquaUbetrationein2equalicatis,inuenirein ftrie 
harmonica n.ituraliabvnitate,terminos dctei mi- 
hi m natam 
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habentes rationem inter quos hj^pcrlogarithmus 
adfi^pologarithmum propior eft iequalitaEi,-quainihlia-'- 

*■ ^ 1. ; . j J... liut, :q jitift : ,.q I 


ta ra^^onc . 

<-v<. \ ' 


-f/ypoth. 


ii I •) 


I 


■ Si^.data ratio in^qualitaps « ad k & ^^tdcterminaW 
qa:eda^ ratio C ^ '>’i 1 ? .1. 

‘ Opdiftctinuenire terminos in feric harmonica naturali ' 
sJt vnitat^i habentei^radem ^'rationtm iinter qiios hy- 
perloganfhmus ad hypologarithmum'^cfl: propior arqua* ' 
litatij quam vc -«*ad ‘ • ; 

' ' . “ Conflr. '■ ■ * . ' • ’ * 

Efto a maior quam & inucriiantur in ferio ' 

harmonica naturali ab vnitafe, tOrfninr,prior dy' 

, I pofterior inter quos hypcFIogarfrhrA us 'ad ptio- 
.. ■ ,'j rem <f,-mai6fcll:,quMvvt ad4--4^,* 

Dico inter dy e hypcrlogarithmum ad hypologari- 
thmum,mjMdrcmciIe, quanivt ^jiijaiOrcm,quarili^'‘ 
vt ^ ad a. '• • ■ ^ • ■ \) ‘ f <.{ ' ci \* v i 1 


tt 
^ 6 Jh! 


•’ • ^ Prapar. ' > 

' Inter d, r,- aflumatur mediorum' ‘oniniufh‘ harmoni- 
corum rumma*/i ' " ’’ ' " '* J 

.. .1.1. !. i 'Ocmorij^r. ' '■ 

■' Inter flf, e hyperiogarithmus eft d-t-fi Sc hy» 
pologarithmiis p*-e: & eft d-^f ad dy maior, qudm 
vt a ad n — bi & per conueriionem' rationis i d • 
8 - 5. ! -f/ ad /i minor, -quam vt a ad ^ Sed d-*f ad/ 

I nr; minor eft^quam Vt // 4 /ad / Ergo d^f:ndl 

• < ••■i >. I • ! .'• i.';!' . \ 


C?' 1 ? /j. 
conflr. 

B’ 3 ’ 
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minor cft, quam ad h. Ergo inter e . 
jiypcrlogamhrnus ad liypologayithimim ,j minar 
cil: 5 quiim vc ^ ad iie -m ' 

rii Et rcft hyperlogarithmiiST^iypobEiinithnio 
paior; Z», autem;, rmnor, quam -Ergo liypejf- 
Jogarithmus:ad hypologarichmum miaior elt, 
^qp 4 ^vti ad a,} Qupd &c.; 9 iufiim tcmn j >x 

^Quatc ^j^cHimufntbftiJo^Tbncmnqo^^:! • 

■ : ^ ' i ■ l oHo/y i on fd — . 

Theor, 5 9. Prop. (J Jtiliitr) .t bruD t 

S I fueritprimaad(ecundam,minor,quainy.t tcrcii ad 

autem prima, quam tertia, maior; eric- 
&flxunda , quam quarta, maiorv. 


iKj 35 

8. y. 

-IJ.Lp 


j::' : 


nv 


8. y. 


8. y. , 
8. y. 


H JliK C)awtw>^!oT3r"fJf! 


f. 


Nam fi edet fccunda^arqui^ ^uaccae: elTet 
raa ad fecundam, maiot"i quim vt tertia ad quar- 
tamJ-e^tra hypothefimi.' Qubdrfi' feciinda lefltc 
minor , quam quarta . eflet primi ad fecundaniL, : 
j maior, quauft Vtrad.qwtttafn.-primaanremaciqUir- 
* 3 • J* I tam, maior ell quaqirvttertia ad quartam; eflet er- 
' g(X|^ijm:aad focundam , maior ',jqaahrvt^tc^’c ia ad 
qu^rt^m, eontra hypotheEm L- ^ ctga . fccun-c^ 
da, quam quarta maior. Quod dcc,'’ jrQuarc S:c. 

• — 1,1 

Theor, 60. Prop^4tif.\i'0 " olr i’ . i 
I fuerit prima ad fecundai9» oaaio>,quam:v>t&ba ad 
quartam j fuerit autem prima, quam tertia minor: 

• M m 2 erit 


|. n 


s 
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cricScfccuada, quim qiiarta , ininor\ 

'Demonjhr, 

8.y. 


c^■ 

8. f. 

8. y. 
13* y. 


' - Nam fi eflbt fecunda xqualis quart« ; eflfcr pri- 
ma ad fecundam minor, quam vt tertia ad quar- 
tani, contra fiypothefim Quod fi fecunda cfiet 
maior , qndm quarta reffet prima ad fecundam^, 
miDor,quam vtad quartam : prima aute ad quar- 
I tam, minor eft,*qudm vt terna ad quartam; cflec 
j prima ad fecundam , minor , qudm vt tertia^ 

• ad quartam, contra hypothefim. Eft ergo fc- 
I eunda, quim quarta} minor.. 

Quare &c. 


Theor,6l,.Prof.6^:_ ' . ' 

E Arumdem- numerofarum^ rationum vna. tantiliia* 
, quanttraseftlogarithmus. 

ffypodji 

Sunto du£ quantitates^imequales a, k Qi efto 4,. logar 
rlthmus rationis C. 

- • Dico k non.eficlogarithmum rationis C. 

■ PrapOTi 

Sumaturdufdem rationis C, hyperlbgarithmus: 
dy & hypolbgaiithmus e, propiores; «qualitati^ 
quamvt 4 ad. k 

Demonfir,. 
maior quimr. 

Sr 4, maior efi^ quam k 

din: 


f)0 


%^0.h. 
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eotiftr^ 

def.x^ 

<4> h^ . 
def.x^ 


Q V I N T V M. 
di r. minor>qu^[n ^ k j . 
d: maior , quam 4» • , .;,p p 
r, maior>qu^m 

non cftiogarithmuarationis C» QuodSic- 
Si minoceft>qu^m L . 

e, d: maior» qu^m k 
r: minor» quam 4r, ^ ^ : 

^ minor» qu^m ^ ; 

k non cft Ic^arictunuarationi» Cr» Quod 


Quare &c. 


5P. h. 


Theor, 6l. Prop» 6S, 

D Eterminata^ numcrois rationis hypologarichmi ad 
vltimum terminum, & hypcrlogarithmi ad pri- 
nium »funt rationes quafi infinitae» * , i 

Demonjhr,. 

Poflunt enim inueniricuiu/que determinat? ra- ' 
tionis numerofa: termini in feric harmonica natu* 
rali ab vnitate, quorum ad vlrimum» hypologari* 
chmus maior eit»quam in data quacunque ratio- 
ne :item»quorumadprimum , hyperlogarithmus ' 
maior eft, qu^m in dataquacunque ratione. Qua* 
re hypologarithmi ad vltimum terminum, &hy* .* 
perlogariihmi ad primum, ratio quaE eftiniinica.. ;! 


do. ht 


defp.s* 




Theor. 


. 1 
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I tnum insequalium quanticdtilm, maxima, Sfminit^a^ 
fuerint propiores aequalitati^' (Jbam elata riitiqipjqui- 
liratisretiim maxima, S^tiiediaVmeiJia'^ &'miniitia , eiunt 
propiores squalitati , quam dara'ca(!lcm i atio I; ‘ . 

Hypoth, '■ ’ ; ! , 

Sint inxquales quantitates 4> ^,' 9 ^maxftTia^qUidenT rf,' 
minima c. &fit data ratio insquklititis /ad ifj cuius m»-' 
ior tcrntimis dy mihar c fit *i'ad c,^pi-6pi6r iequalitari,’* 
quam d ad e, ' ‘ " 

Dico 4i y, Si h ci propiores squalitati, quam dj e: 

» - • Dentotiflr, " . 


lyfcth, 
dcf.$.y.\ 
S, 5. ! 

4 

IJ. 5 . 

dcfyy 



quafrt'. 

a-y propior squahtati,qu^m dy e. 


Quod&c. 


8, r. minor, quam <ij f. Si r, k maior, quam r; a, • 
V « minor, quam '</j e. &‘’fj maio'r,quiqifjf/. 

a^qualifatiVqilim t/j c.'‘ Quod $cc. 


. Quare &c. 


■nr 


l 


- . .. Proyi, ^,Pr6p?5'Sy- ^ _ 

D At3quahbet'raiione‘insq'ua1itatis, ihuehire euhii"- 
. dam tieterminats'rationis hyperlogarithraos,& 
h) poiogarithmos aiiinukem 6e ad “logailthfftuni' pro- 
piores squalitati, quam in data ratione . 

. Fy~ 


\ 
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, - . . .. * 

,^ip .^i^jr^cio inx(]ualicacis 4 ad k cuius maior, ccr-;* 
minus 4, feinor i: ^ fit dcc^rnjinata, quj^ Jam, rari 0, Q 
Oportet inuenire hyperlpganfhmos , & hypologari- 
thmos adinuicem,&ad^ogarithmutn rationis C, propio- ^ 
rcs xqu^itati^ quatq in ratione a ad k 

sj . : .. . * . ^ 

h. J jpueni^ntyrii^cjicjaaro^oiiica naturali obvflK^ 
iate jduc^ jtenpipi . r» hab^njcs . ^mde® iratio- - • 

nem Cj ipterqiips nyperlogarithmus f, ad bypo . 
lo^rithmum^, fit_propior^iequ 3 litaci,Jiuaai ia. 
ratione a adx L^ SumanturquCv minores termini 
quam d,/, eam(Jpai,habe.ntf;S' rationem Q inter . 

■| quos efto hyperlogarithmus hy, Sterto hypola-a. 

' carithmus i: 5 t eiufdem rationis C, erto lotjari- 
.1 .r.feusfc, : , . . ,■ , 

. Pjco^-^fyji «>. r> k> propiores^ cHe «qualitati , quam in 
ratione aad k . . 


<“ '^ 1 ' 


def.jL^ 
def.i^- 
Jtf» h. 

r 

conjlr, 
6 j. b. 


'r.. - 


;fera9r>.qu4n3it-,. . : . I . 

m§iqr ,quain 3 

i: maipr, quarn^. ,r 

propior’?qu^litati> quim 4; i 

fy k.i hi> propiores squaiitaq, quam inratio- 
I ne 4 ad k Quod &c. , : . .C'* 

Quare &c. 
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Theor, 54 . Prop. 69. 

lafdem rationis hyperlogarithmi, hypolt^ariihmi, 
Sdogarichmus^ qua(i func£equaies« ■ ‘ 

Demonjhr» 

Pofluntenim inucniridutdeni rationis hyper- 
logarithmi , & hypologarithml, inuicem , & • 
ad iogarithmum propiores aequalitati, quini iiL. 
dataqualib^ ratione inaequalitatis. Quare ciuf-‘ ' 
dem rationis hyperlogarithmi , hypologarithmi, 
& logarithmus, quafifiint aequales. 


Theor, 6 5 . Prop. 70. 

Zp Queairarutn numerofarum rationum , aquales funi 
logarithmi* 

T>emonpr, 

6^.h, I Earumdem enim numerofarum rationum, vna 

tantum quantitas , eft logarithmus. Sed ^queai- 
tic, funt ejedem inter Ce, nam fi non eflcnt efdcm, 
cum vclvtraquefit maioris, velvtraque minor» 
inf qualitatis ; vtrarumque maioris , quj minor ef- 
I fet, vel vtrarumque minoris in^qualitatis, qua: 
j maior cflfet, propior effet «qualitati ; & non eflent 
j inter fe «quealt«j contra hypothefim. Ergo 
i etiam «qucaltarum rationum , vna tantilm quan> 
] titas eft logarithmus , 

Quare &c. 


Theo- 
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Theor. 66.Prop, 71. 

N Vmerofkum rationum, aItioxis,^mai&r eftlogari- 
thmus, 8a depreflioris, minor. 

deprcffior: St 

cfto iplius /1, logarichmQs 45 & ipfius logarithmus k 
Dico 4, maiorem e(Tc, quam k 

Pr^epar, 

61. h. j Inueniatur r, hypologarithmus rationis A'^ 2 £ 
d, hypcrlogaritJimus rationis vc fit c, maior, 
quam d, 

Dtmmjir. 

■drf.z4h a: maior, quim c. • 

• conflr. rt maior, qu^m d» 

■def.ii^h I d: maior, qu^ k 

' j 4 maior, quam k Quod&c. Quare Sic. 

Theor, 6 j. Prop.ji. 

"*1V \ Vitiplicatarum numcrofarura rationum hyperloga- 
iVl rrthmiruntquafiaequemultiplicesiitcm hypologa- 
- mhmi, quafi xquemultipliccs . 

Sunto rationes numcrola: A) "B\ St efto A, triplicata-» 
ipfius S. . . 

Dico hyperlogarithmo s hyperlogarirhmorum 15 , 

quafi triplices efle. item hypologarithmos hypologari- 
thmoi ura . 

•; \ • N n Dc- 



Hypoth. 

Sunto numerofe rationes, A altior, S 


Digilized by Googk 



i8z 


yj. b 


Sp, h. 


» 5-5 


43 * 3 


EI/EMENTVM 

T)emonjlu - 

Ex » rationibus deinceps, doplicarjc rattO- 
nis hyperlogarithtnos, eft ex hyperlogariWmis 
vtrarumque » compofitus. Erex », Ejura- 
tionibus deinceps, fripiicatic rationis hypeilo- 
garithmus, eft ex byperlogarithmis trium E, E, E 
compofitus. itemthypologamhoius cxhypolo- 
garithmis. Sed rationum E, E, E deinceps, hy- 
perlogarithmijfuntquafi aquales: item hypolo- 
garithmi, quafi asqu^es . Ergo componendo,ra- 
tionis ex duabus E, E, duplicata: hyperlogari- 
thmus,adhyperIogarithmum vnius E, quali eft 
duplex: & iterum componendo, rationis ex tri- 
j bus E, E, E, triplicatiehypcrlogarithmusadby* 
pcrlogaritKmum vnius E, quafi eft triplex, item 
hypologarithmusad hypologarithmum, quafi eft 
triplex . Quod &c. 

Quare &c. 


Tfjeor» 58 . Prop. 75 . 

M VltipIicatarum numerofarum rationum, fuat apque- 
multiplices logarithmi . 

Hypoth, 

Sunto rationes A^ E, numcrolx: &efto Ay multipli- 
cata ipfius E. 

Dicolrgarithmum Ay logarithmi E,totupIicem cfle, 
quotuplicatacft ^ ad E. 

Pc- 
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Dmonjlr, 

69. h. HyperJbgarkhmi, hypologarithmi , &logari- 
thmus funtquafj jeqiules : item hyperlogari- 
thmi, hypologarithmi, logarirhmus ^,func ja- 
7x. fc. fisequaks. Sed hypcrioganthmi ad hypcrlo- 
,1 0 gariihaios & hypologarithmi, ad hypologa- 

J. richraofi, fimt quali toruplices,quotupIicatacft 
3»‘3* A 2 d 58 . Ergo hyperlogarithmi A, adlogari- 
. 'XhammS8,^ttntqualitotuplices.SuQcameraloga-r 
33.3. rithmi.< 4 , & !B, quantitates determinata? , Ergo 

1 h>g«rirhmus Ay ad legarithmum totuplexcll, 

I quotupiicataeft A ad Quod &c. 

Quare 6ac. • j 

■ - < > 1^— 

. Thesr* 6.^^Prop.ji^. 

R Ationes numerofg logarithmicam inter fe rationem 
habcatcs> logarithmiceifunc proportieoalcs, vt 
carum logarithmi . 

Sunto numerofe 
• cera rationem habentes • & efto ratienis A, logarithmus 
45 & rationis logarithmus i. 

Dico "-4 ad S, dTelogarithinioeyficut a ad k* * 

Prtepat. 

. Rationis Ay & quantitatis ftimantur multiplicata^ 
aatio (3.<4,&iEqueimH5ipIex quantitas 30: item rationis!?, 
quantitatis i^> multiplicata 4®, &a’quemultipk:x 4^. • 

: : N n a ‘Pe- 


P/ypoth 

rationes .4 2,Jogafithmicam inui- 
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Demcnjhr, 

Rationis logarithmus cft d, ' 

Rationis 3 ^, logarithmus cft 34 . 

Rationis 55, logarithmus dl b. 

Rationis 4 ®, logaiithmus eft 4 ^. 

Si iAy eft alrior, quam 4 »j etiam 34, cft maior, 
quam ' 4 ^; (i depreffiofj minor: fiioquealt^j 
j aqualis; ' ;r. o.; • 1:: » 1 .u 

def.%.^ \Azd'By cftlogariihmic^,ftait 4ad ^^Q4od&c. 
Quare &c. '> - • ' .. j 'i,- j 

•• * -.rf 

PrebL 


hypoth. 

73’ 

hypoth. 
75. h. 
71. h. 
70. h. 




^ t t ^ * i 

D Ata ratione, numeroiamdepreffiorinuenire. ’ » 

— Hypoth^ - - . — 

Eftodata ratio -4 ad b:\cum maior terminus 4 , mi> 
'noT bl ■ • ■ ^ I , 'i" . 

< Oportet npmeroiam -inuenire » depreCiorcm, quanj <» 

ad b, , ni'M. 

^onjbr. 

Efto f, excdfiis'4-.-^; & multiplicetur c, donec fiat 
■ maior, quam & fit multiplicationis numerus d: cuiad> 
dita vnitas faciat f. v 

Dico e Ad dy depfeffiorem eflc,quam 4 ad i, ... . 

Demonjlr. 

Quoniam cd, maior eft quam- b: ergo rd-fc, maior 
I cft, quam b-tc, ideft, maior, qu^m a: & cd-*c ad r, ma- 
ior eft, qudm 4 ad « ergo per cpnuerfipncm rauonis cd 

" ' i -+c 
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-fc ad «/, minor cft,qu^m a ad b. Sed cd-^c ad cdy eft 
vc d-+(* ad d: & r eft d-fM;. ergo r ad d minor eft, quam 
4 ad ii & eft ir maior, quam ergo e ad d, eft dcprel- 
fidr^quam <1 ad ^.'Qnbd&c. / : I 

I Quare &c. 


. ■’x : . . ' :Probl.y^Prap.j6. . . ; ' 

D Atis duabus rationibus non squealtis, logarithmi- 
cam rationem habentibus : inucniiCi numierofaiTu 
. rationem , depreflidrem altiorc datarum > & altiorem de- 
‘prefllore. . r : . ; 

a : ; : ' :■ ^ 

' ,d.-. ... . 

. '■ r . V '• '* • k‘ • ' ^ • • 

t' Sunto rationes dats maioris iaiequalicatis,U ad b a(- 
tior, d: c ad d depreflfior . .»i .. 

Oportet rationem numerolam inucnire , depreffiorem, 
qu^m a ad by & altiorem, quam r ad : - ; . • 

^ . Conjir, ... ■ • — l 

*. Suinaiur inter <», by media proportionaIis<r: & inter r, 
dy media f. Ez.vtf ad c,' ita .fiat ad^; Stvt/]ad dy ita 
' c ad h: &eritcxa:qriali g ad hy' vt c ad d: eritque ma- 
. ior j quam h: & erunt g, e> hy tres continue proportio- 
nales : eritque maior, quam & <r, maior, quam h. 

, £t quoniam ficut a ad .by duplicata eft. rationum «ad 
• & e ad /pljc ^.ad h, duplicata eft rationum g ad f, Cic 

. e ad 
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‘ a £ e h 

c .f . d ..1 ' 

. 'l • i' .. - it 

iB. 4. e ad h. permutando trifficut 4 ad ^>altioir,quaai 
g ad (\c a ad e, St e ad h, akior^quam g. ad e, 
f ad h: funtque rationes maiorisioxqu^tatis: 
ergo 4 ad r, maior cd^quam g ad e:&t 4 ,maior> 
quam item r adi^ maior eft, qu^ra e ad ^ 
hy maior, quam k 
J^uarum quanticaium h — k vel^, fumatur vna nosL» 
maior, quam altera: qux fit h — l: cuius xqualicerxiiaifae 
fecundumquemlibecnumerumparticulanc /. & multipli* 
cetur /, donec fiat primo maior, quam k & efto multi- 
plicationis numerus Deinde multiplicetur /, donec fiat 
prim6 maior, quam g: & fit multiplicationis numerus /. 

. Dico / ad dcpreflioremcfle,quain 4 ad ^.-alciorcm^ 
quam c ad d. . • 


',‘f 


Dermmpr. 

Maior cft ^,quam /: fed Ki^-b non maior: ergo 
h — by maior efi, quam Ki- ^b: St hy maior, qu^m Kr. Si 
cfi Kt maior,qu^m b. Deinde a ad a cft.vt t ad biSte 
ad gy cfi vt h ad e: ergoex aquali in pertui^bata, <a ad^, 
efi vc. A ad b. permutando a ad A, vt^ ad b: Si< 4 -j-s^ 
ad h—b vt 4 ad fed 4 maior efi^quam gi ergo^rt '— 
maior’ cfi, quam h — b: fed A— maiorcfi,quam i: er- 
go 4 — g, maioreft, quam i, fed U — gy non maior eft, 
quam /, ergo a — gy maior cfi,qud(H .//'—^: ergo a ma- 


Digitized by Googie 


Q V r N T V M. 287 

ior cft, qu^m U. Ergo li ad t, / ad it minw cft, 
qu^m a ad k & fune maioris inaequalitatis : ergo / ad 
depreflior cft, quam a ad k Quod&c. Rurfum/* maior 
eft, quim^r Si h maior eft quam Ki. Ergo li ad Kiy vel 
/ ad Ky maior cft, quam £ ad h, ve! quam c ad & Tunc 
maioris inaequalitatis rationesiergo / adAf,aItioreft,qu^m 
c ad d. Quod Sic. 

Quare Scc. 


Probi. 8. Prop. 77. 

D a ta qualibet non numerofa ratione , dataque altera 
qualibet ratione ingqualitatis : duas numerofas ra> 
tioncsinuenirealtioremStdepreitiorem, qudmdata non^ 
numerofa j logaiithmice proportionales , vt nunaergs ad 
numciunij propiores ^squalitati logarithmics , quamfic 
data altera ratio. 


Hypotln, 

Sit data quslibet ratio non numerofa ; cuius maior ter- 
minus 4, minor h\ Si fit data altera ratio insqualitatisj cu- 
ius maior terminis r, minor d. 


Oportet inuenireduas rationes numerofas , altioremo, 
quam 4 ad b, StdepreiTiorem, quam 'a ad b^ logarithmi* 
ce proportionales, vt numerus ad numerum : fed vi altior 
ad depredlorem logarithmice fit minor, quam vt c ad d. 

Conjhr. 

7 J- I Inueniatur ratio numerofa ^ ad ^ dcprelTior, 
‘ I quam cad<^. fumaiurquenumcrus^, pariterpar. 


ma- 


Digitized by Google 


I 


288 E L E M E N T V M 
s>, I maior quam r. Sc quotus eft fubrotupIicataj> 
rationis a ad ratio inueniatur h ad n &C inue- 
niaturnumerofa ratio K ad /, deprelTior., quanu 
h ad i : & rarionis K ad I, fumantur dupiicatalr> 

I triplicata,&deinccpsreIiqua:multiplicata;,donec 
j fiat ratio A/, primo altior, quim 4 ad k &fic 
I multiplicationis numeris m: qui vnitate multatus, 
relinquatur n: & quotus cft », totupheata, ratio- 
nis K ad /, fiat ratio 

Dico rationem ^ depreffiorem efle , quam a 2 d l: Si 
M ad 9^ logarithmice minorem efle, quam vc c ad d. 

• ii Demonjhr. 

Si enim ratio non cflet deprclfior, quam a atl k 
efict vel ffqucalta, vel altior. Sed non eft aitior alioquin^ 
A/, non eflet primo altior, quam a ad L neque cft ^*que- 
alta,alic‘quin clTet eadem , atque a adi: &eliet etiam a 
ad b ratio niimcrofa, contra hypotlicfim. Ergo ratio 2 ^, 
eft dcpi cffior, quam a ad-i. 

j Deinde quoniam K ad /, cft depreflior, quam 
h ad /; & h ad /, totuplicata quotus eft gy eft a 
ip. 4. ad b: ergo K ad /, totuplicata quotus eft g, eft 
dcprcffior,quam a ad b, led K ad /, totuplicata 
5. j.Cr i quotus cft »?, eft altior, quam a ad k Ergo nu- 
j mcius w, maior cft, quam g: fcd g, eft maior, 
j quam c: ergo multo cft maior, quam e: &eft 
! rn ad vnitatem, maior, quam c ad camdem vni* 
j ratem: per comierrioncm rationis, m ad «, mi- 

nor 
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conflr, [ nor eft, quim e ad f Sed vc m ad », ita logari- 
17. 4. j thmice eft ratio M ad rationem 5^- ergo ratio 
! M ad rationem ?ST, minor eft logarithmice, quam 
I vt^ ad f.6i mult6 minor, quim vt c ad </.Quod &c. 
Quare &c. 


Thecr, jo.Prop.jS. 

N On numerofe rationis vna tantum quantitas eftlo- 
garithmus . 


fPypoth.p. 

• Efto ratio 4 ad ^ non numero/a: {intquc du£ quanti> 
rates insequales , c maior, d minor ; quarum vna f, efto lo- 
garithmus rationis 4 ad 

Dico dy non eflclogarithmum rationis a ad b, , 


77. b. 


fr£par, 
74. h. 
17.4- 
def.^^ 
6^. b. . 


Prapof. 

. Inuenianturdua: rationes numcrofte, E altior, 
quam a ad F deprelTior: vtftt E ad 
garithmice licut numerus ad numerum, 5i minor, 
1 quam vt c ad d.^ aflignemur iprarum Ey F ra- 
j tionum,logarithmi f,/ 

Demonjlr,. 

Ey F: logarithmice minor , quam cj d, 

E'y F: ry f, ^ 
e-yf: minor, quam r; d, 
e: maior, quam c, 
f: maior, quim-</. 

I di non eft logarithmus rationis a ad L QuoJeCc. 

. Oo Hj- 
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Hy^oth, 2 . 

Edo Ai logarichmus rationis a ad h. 

Dico c, noneflelogarithmum rationis 4 ^d h, 

Demonjhr, 

fup. e; fi minor, quim r; d. 
x.^. fi e: maior, quam d-, c. 
fi niinor, qudm d. 

64. h. e: minor, quam r. 

def$4h 1 0 non cftiogarilhmus rationis 4 ad b, Quod 62 c. 
Quare &c. 



Theor,yi.Prof, 79 , 

On numerofarum rationum, altioris maior cd loga- 
rithmus , & deprcffioris minor . 




Sunto non numerofaf rationes, tA altior, 2 dcprclfior: 
&eAoipfius logarithmus &ipfius?,logarithmus h. 
Dico 4, maiorem ede, quam b. 


Prmpar, 

76. h, j Inter A, 5? rationes, inucniatur numerofa ra- 
> j tio C, depreffior, qu^ altior quam "B: cuius 

1 logarithmus efto r. 


Demonjk, 

def.^^h a: maior cft, quim c, 
def.s^h r: maior, quam /». 


I a: maior, quam b. Quod&c. Quare &c. 


TheO' 
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Theor,']!. Prop,%o, 

M Vltiplicatarum radonum^runt atquemultiplicesio' 
garichmi. 

Hypoth, 

Efto ratio rationis 'B triplicata : &c(lo rationis A, 
logarithmus & rationis logarithmus h. 

Dico 4 ad ^ triplicem eile. 


Hyfothifu cQHtradiBorU in primo 
c d 


E A 

e 4 


I . 

F 

/. 


G 

i 


B h 

y h 


Efto n fieri potcft a maior , qu^m triplex ad b. 


•Jii, h. 


77. h . 


77. h. 


' Pr^epar. 

Inter rationem 4 ad ^ altiorcm,& rationem tri- 
plicem depreiTiorcm,ratio numerofa fumatur c ad 
dy depreffior, quam a ad h, altior , quim triplex, 
&vt4, fit maior, qudm CyScd, maior, quam y. 
Et inueniantur duae numcrofe rationes, £ altior 
quim Ay&cF deprclfior: vt fit £ ad F logari- 
thmice ficut numerus ad numeru, & minor , qudm 
vt 4 ad c. Item inueniantur duc numerofa? ratio- 
nes, G altior quam B,ScP/ dcprefllorj vtfit G 
ad F^logarithmice ficut numerus ad numerum, 8fi 
minor quam vt d ad Sint autem, rationum £, 

Fy Gy Hy logarithuii r, /,' /, h, 

O 0 1 Dc- 
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C 

E A F , ■ . ■ <? 2 . , 5 .. 

‘ » f i - l h. i/i 


prapar. 
14. 4. 
prxpar, 
14.4. 
17. 4. 
hypeth. 

17. 4. 
74. h. 

17. 4. 
prtpar. 
74. h. 
17. 4. 
def.^^h 
6 j. b. 
prxpar. 
74. 

17. 4. 
’ 2« 5* 
(/i/ 31/7 

<?4. I). 
67. b . 
prxpar. 


Demonjk, ; 

altior,quam F." 

S: logarithmic^ maior, quam Fj 
G\ altior,quam X . 

I Fj S: logarithmice maior, quath Fj G. 
I A'y logarithmice maior, quam Fj G. 
2: triplicata. 

Fj G: depreifior, quim triplicata^ 

Fj G: logarithmice /; 

/j gi minor, quam triplex . 

£j F: logarithmice minor, quam 4j c, 
Ey F: logarithmice rj f. 

Cy f. minor, quam a-yc, 
e\ maior, quam a. 
fi maior, quam c, 

G'y logarithmice minor, quam d\ h. 
gy h: logarithmice Gj H. 
g; h: minor, quam dy b. 
hy g: maior, quam b-y d, 
h: minor, quam b, 
minor, quam r/. 

/; g: maior, quam rj d. 
c-y ( 1 : maior, quam tnplcx. 
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y. maior, quam triplex.*! qu« funt contradi- 

fftp. I fi 'minor, quam triplex./ . . t^oria . 

Ergo a^by non eft maior, quam triplex. 

Hyfoth, contrad, in fiamdo cafu. 
c . . 'd \ . 


E A C ^ H 

e a f - . ^ ^ 

Efto fi fieri poteft 4 minor, quam triplex ad b.^> , 


7 < 5 . h. 

77. h, 
77. h. 


frapar. 

14.4. 
prspar. 
H- 4 - 


17. 4. 


Prtefor, ■, ;;; 

I Inter rationem ajidb deprelfiorem , & ratio- 
nem triplicem altiorem ratio numerofa fumatur 
c ad d, depre(fior,qu^ triplex; altior, quam a 
ad vt r fit maior quam a: b maior, quana 

d. Et inueniantur du^e numerofie rationes, £ al- 
tior qu^m (lA, & F deprelHor; vtfit E ad FIo- 
garithmice, ficut numerus ad numerum, & minor, 
j quam vt c ad Item inueniantur dua: numero- 
fse rationes; G altior, qu^m S; 5 c //, dcprclfior; 
vtfit G ad Ny logarithmice ficut numerus ad nu- 
merum, & minor, quam vt b ad d. Sint autem ra- 
tionum Ey Fy Gy Hy logatithmi ey fi gy h. 

Demonjir, 

Ei altior, qu^m A, 

E-y H: logarithmice maior, quam A, B. 

3 : altior, quam H, 

Ay H: logarithmice maior, quam A\ "B. 

E'y H\ logarithmice maior, quim A\ B. 

Ay Bl 
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c d 

£ A F G 3 ff. 

e, a f ^ i k h 


hypoth. I A'i Ti triplicata. 

‘ E'i H\ maior , quam triplicata . 

h: logarith mic^ vt Ey H. 
e; fr. maior, quim triplex . 

E‘y F: minor, quim r, a. 

E'y F: logarithmice \i e', f» 
e‘y fi minor, quam ci 4 * ‘i. 
fi t: maior, qu^m a\c. . 

minor, qudm <i. 
r: minor , quam c, ^ 

G'y Hi logarithmice minor, quam ^5 d. 
g\ k logarithmice yStG'yH., 
gi h: minor, qusim b^d^. . . 
g: maior, quam b, 

'k maior, quam d. 
e'y k minor, qu^m r, d. 

Cy d: minor, qudm triplex . 
e'y k minor, qudm triplex.") qua: (Iint contradi- 
, e'y k maior, quam tripIex.J doria. 

Ergo a ad by non eft minor, quam triplex. 

Ergo a zd b qH triplex . Quod &c. 

Quare &c. 


17.4 

74 - 

17.4. 

prapar, 

74 - 

17.4« 

2 . 5 . 

def.i^h 

hm 

prapar» 
74 h. 
17.4. 

icf.ith 
<!j. h. 

6j. b, 
prspar» 

Jnp 


Theo» 
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Theor. */^:Prop. 8i. 

O Mniftriam rationes, logarithmicam inter fc ratio- 
nem h ;bentes,]ogarithtiiic^ funt propordonales,vt 
carum loganthmi. ffypoth. 

Dico A ad cfle ]ogarithmice,ncut4ad^. 

Sunro rationes A, logarithmicam inuicem ratio- 
nem habentes: & eflo rationis A, logarithmus 6c ra- 
tionis 3 , loganthmus k 

Pr^par, 

■ Rationis A, & quantitatis a, fumantur multiplicata ra' 
tio 5^, &xquemultiplex. quantitas item rationis 
& quantitatis b, multiplicata 4^, & squemultiplex 4^. 

Demonjir» 

hypotb. Rationis A, logarithmus ell a, 
io,b. Rationis 5^, logarithmus efl; 54. 
hypotb. Rationis 2, logarithmus eft k 
8o. h. Rationis 4^, logarithmus eft qi. 

Si 3^, eftaltior,qudm 4S; etiam 34, eft maior, 
-jp.b. quam 4^: fi deprefliorj minor; fi fquealtajj 
aqualis. 

*/.8.4. 1 ad eft logaiithmice, ficut a ad k Quod &c. 

Quare &c. 


Thec^. 74 . Prop, 82 . 

D Varum quarumlibet numeroiarum rationum , hy- 
pcrlogarithmusvniusad hypologarithmum alte- 
rius^ maior eft; qudm vt logarithmus ad logaridmum . 

Dc- 
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V 

T)cmonJk.>'Vi'' 

def.x^ Eft enim hyperlogarichmus vnius, ciufdeni !o- 

garithmo maior; & eft hypologarithmus alterius, 
8.5. minor eiufclcm logarithrao. Ergo hyperlogari- 
tlimus ad logarichmum vnius , maior eft , quam vc 
f. 3. hypologarithmus ad logarithmum altcrius.Quare 
permutando, vnius hypcrlogarithinus adhypo* 
logarithmum alterius, maior eft, quam vt logari- 
thmus ad logarithmum . 

: Prohl. ^.Prop, S$.' 

D Varum datarum non aquealtarum numerofarum> 
rationum , datis terminis altioris: inuenire termi- 
nos deprefltons , inter quos ad hyperlogarithmum, maior 
fit hyperlogarithraus akioris, quam vt logarichraus ad lo- 
garithmum . 

. ; . /^poth, ! • ' ' 

Sint dat3c duar non ajqucalta: numcrofac rationes, A al- 
tior, S deprcniorrlincquc rationis -<4,dati termini r, d, 
Oponct rationis 2 terminos inuenire, inter quos ad 
hyperlogarithmum, maior eft .hyperlogarithmus, inter c, 
d’^ quam vtlogarichmus A ad logarithmum 

Conjlr, - 

I Sumatur inter r, d, hyperlogarithmus e: & in- 
I ter alios quoslibet eiuidem rationis ^ Xeroiinos 
y.i. A. ! minores, quam r, d, fumatur alius minor hyper- 
I logarithmus fi Stinucniinturterndni h, in ra- 
tione 
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Uone inter quos hyperlc^arithmus /, ad hypologari- 
thmum propior fit «qualitati, quam vt c ad / 

Dico e ad i maiorem efle,'qudm vt logariihmus ra-j 
donis adlogarithoium rationis 

t . Pr^epOTi ■ f : - ’ i 

. Edo 4, logarichmus rationis A\ & logarithmus 
tionis 3 . . . : . 


def.x^ 
- 8 - K 
confir. 
def 

.8. y. 

y. 

-p. }. 


Demonjir, 

f. maior ed, quam a. ' 

4: maior, quam Pj/ 
r; f: inaior , quim ij k, 
k maioTiquhm ks 
/j maior, quam /j k 
e; a: maior, quam t) h, 
e} i: maior , quam 45 b: Quod &c. 


Quare &c. 


f 


Probi. 10. Prffp.S^. : . ' 

D Varum datarum non gquealrarum numerofarum ra- 
tionum, datis terminis dcprcflTioris : inuenire termi- 
nos altioris, inter quos hyperlogarithmus , ad hyperlpga- 
rithmumdepreffions, minor fit, quam;VC logarithmus ad 
logarithmum. . , . 



Sint dat« du« non «quealtac numerofie rationes, A al- 

tior , 3 deprtflior: fintque rationis 2 dati termini r, d, 

. Oporitt rationis terminos inuenire, inter quos hy- 

Pp ' 
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fcriogarithmus/adhyperlogarichitium ititer <*’, d mmt 
eft,quamvtJc^arithaius A ad logarithtnurti 
' - ■ ' ' Cdnjhr. ' > 

Sumaturjntcr r, ii,' hypcrIogaritHmus in- 
ter alios quoslibet tnindres terminos, quam r, d, 
f4’ h.‘ fumatur eiuidein rationis S alius minor hyper- 
di . h. logarithmus f: rationis autem -4, inueniantur ter- 

mit)iy£yh, inter quos hyperlogarithmus /,aJIiy- 
j pologarithmum k, minor fit, quam vt e ad f. 
Dico / ad r, minorem cfle,qu^pitVtlogarithin|UsJ ad 
logarithmum .. : t ; j n J . 

Pr<tpar,. '» : * ' ' 

Eilo 4, logarithmus rationis A: & logarithmus ra- 
tionis 3, 

Dermnjhr, 

def.i^h a: maioreft, qu^m K» 

8. y. . /j 4: minor, quam /j AT. 
conflr. /j X; minor, quam rj /i 
def.x^ k minor , qu^m f. 

8.$. r;y; minor, quim rj , 

i_j. y. /j 4 : minor, quam rj 
f. 5 . j ii r: minor, quim a, k Quod Scc, 

Quare &c. 

Pr»hl. 1 1. Prop. 8y. 

D Varum datarum non aqucaltarum numcrofarum^ 
rationum, datis terminis altiqris: inucnire termi- 
nos " 
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nosdepreffioris, inter quos ad hypologarithmuiia minor 
fit hypologarithmusaltioris , quam vt logarithmus ad lo* 
garithmum . ■ . . . ^ ' 

Hypoth, ^ . - 

Sint dat 3 E dua: non squcalca: rationes numerofse, A al- 
,tior, S deprefliorrfintque rationis A dati termini c, d. 
Oportet rationis 2 terminos inuenirc, inter quos ad 
bypologarithmum minor fit hypologarithmus inter c, d, 
quam vt logarithmus ad. logarithmum 

Conflr, . *• ^ ‘ 

Sumatur inter, c, </, hypologarithmus e: &in- 
.y ter ahos terminos eiufdem rationis Al minores 
^6, h. ,quam t, d, fumatur alius maior hypologarithmus 
6x. h. f. & inueniantur in ratione "By termini £, inter 
quos hypologarithmus i ad hypedogarithmutn 
maior fit, quam > 

Dico ^ ad h minorcme{fc,quamvtlogarithmus/4 ad 
logarithmuffl S. 

Pr<€par, op' ■ 

. Efto di logarithmus rationis A: & h, logarithmus ta- 
lionis ‘ • - • ' ‘ 

. . . ; Demmflr. \ , - 

con(}r, minor, quam ij • . 

f, j, i: minor, quam fi K, . 

defa^} K: maior, quam L . • 

8. y. fi K: minor , quam fi k 
d 0 f.z 4 ), 4: maior, <;• ^ 

Pp a 
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8.5. I fi k minor , quam ayL ^ '■ 

e'y x: minor, quam 4; k Quod &c. • 


15.5* 


Quare &c. 


- . ‘ ProhL 1 2 . Prop. Sd". - 

D Varum datarum non jequcaltarum numerofarumi 
rationum, datis terminis depreflioris . inucnire ter- 
minos akioris,. inter quos hypologarithmus ad hypolo- 
garitlimumdcpreflioris,maior fit,quim vt logarithmus 
adlogariihinum . . • 

- .. : :■ [ /^poth,^‘ ■' •’ 1 

: , ' Sint dat^edua?. non acqualtie numeroHe rationes , A al' 
tior, 35 deprcflior:fintquc rationis 2 dati termini r, d. 
Oportet rationis ^ terminos inucnire, inter qiios hy- 
pologarithmiis ad h)ipoIogarithmum inter c,v/, maior ell, 
quam vt logarithmus A kllogarithmum' > 'i 

Sumatur inter c, d, hyploogarithrrius e: & in-' 
ter alios minoresterminos, eiufdem rationis 
fumatur alius' maior bypologarithmus fi Sc ratio- 
nis Af inucniantur termini g^hy quos inter hypo-- 
logarithmus i ad hypcrlogarithmum K maior 
, fit, quam vt e ad/.‘ ^ 

Dico i ad maiorem cflejqu^mvt logarithmus A ad 
logarithmum 2. 

Pr>tpar. .■ .J* ’ .T ; 

£fio ratioais A^ logarithmus 4: dc rationis ^ logari*; 
thmus k ' ‘ " pr 


^6. h, 
6i. h. 
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Demonjir, 

confir. maior eft, quam 

p- 5. /; e: maior, quam Kyf.. ; » 

def.z^ k maior , quam f, ? 

8 . 5. K'y maior , quam ATj b. ‘ . : . . . 

A^: maior, qudm 4. 

8. 5. K-y b: maior, quam a',b. . . ' 

1 5. 5. ij f: maior, quim 4j Quod &c. 

. . Quare&c.- — , . 


T.heQr,-j.').Prof,^^j'. 

A Rithmeticc dirpolicorumcerminorum ratio , quam 
habeuc bini minores ad inuicem , altior efl; 'ratione, 
quam habent bini maiores . . . - 

ii^poth, 

: :| Sintarithmcticedirpohtf quantitates 4, A, f,(/: 

4. h. ~ I & fit a minor, quam c. vnde quoniam pcrmutan-. 
def.^.h. J do 4 , Cy by d, funt arithmetice difipolitie , etiaroj 
• I b eft minor, quam d. 

pico rationes terminorum 4, b ad inuiccm, altiores 
eflb rationibus c, d ad inuicem . 

Prapar, 

Quoniam a,'A funt inaequales j cftb 4 minor, qu^ bi 
& fitdefcto ' r. • 


Demonjhr, 

I minor, quam 
8.y. [^3 « minor, quina r. 

^ bj itt 
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3- 1- 

hypoth. 
def.p. 4. 
x.j. 

hypoth, 

dvf.p.^. 


h'^ a: maior , <*. 

maior, quam & of; maior, qu^m r. 
<r.alcior,quam c.. Quod&c.. .. 

<*j minor, qitam c; i. . ; ' 

< 1 : minor, quam U&Lr. minor, qu^m d. 
ai k altior, quam cj d. Quod 5cc. 


Quare &c. 


I 


* Theor, y6.Prop.SS. . 

H a rmomce dirpofitum terminorum ratio , quam, ha- 
bent bini maiores adinaicem, aluor eftrationo, 
quam habent bini minores. . 

Hypodi, 

I Sint harmonice difpoficaB quantitates e, 

^ 4 . h. &fit itmaior,quam c. vnde quoniam permurando 

drf.iih ] a, f, by dy funt harmonice diipoiit3e,aiam hy eft 
I maior, quim d, 

c . Dico rationes terminorum a, b adinuicem,aItior«e^ 
Te rationibus r, d ad inuicem. . 

Prtepar, 

Sumatur vnaqnseiibec, quantitas - 

a; e: Cy f, ' ' 

b-, e: e'y £, 

r, e: e’y h, ^ 

dy e: e-y i. \ . •. ■ j •: -1 

• * : ^ Ve- 


Digitized by GoogI 


S 3 ’ 

eonjlr. 

p. p. 

def ^.h. , 
87. h, 
fup. 

Jup. 


Q V I N T V M. :- 

Demonjir, 

fy g> g, i funt arithmetice ordinate. 

I fj e: h. r, a: fj e, 

C) a: f, h, •: 

c: minor, qj^m a. S£ fi minor, quam hX 
minor, quam i. ' - i ■ 

fig: altior, quam /. Sigif: alcior,quim i'yh, 
fi g: by a. Sl gy fi. b. 
h'y i: dy c. & /; h: r, d. . 
b-y a: altior, quam c. & a, b: altior, quimj - 
Cy d. ' Quod &c. Quire &c. ' 


The0r.jj.Pr0p.H9, 

S I fuerint quotcunquc magnitudines,.S 2 aKa» ipTis ;rqua- 
Ics numero jfitquc maior proportio primiV priorum, 
ad primam pomeriorum, quam fecuad^, ad /ecundam ; & 
hic maior, quam tertiie,ad tertiam: & fic deinceps: habe- 
bunt omnes priores rimul,ad omnes pofteriores fimul, ma- 
iorem rationem, quam omnes priores, relida prima, 
ad omnes pofteriores, reluft:a quoque prima; & multo ma- 
iorera,quam omnes priorcs,reli(ftis duabus primis, ad om- 
nes pofteriores, relid.s duabus primis: & lic deinceps 
etiam maiorem, quam vitima, ad vicimam: fed mihoicm, 
quam omnes priores, reli«3:avltima , ad omnes pofteno- 
res, relicta etiam vltima: & multo minorem , quam omnes • 
priores, relictis duabus vltimis, ad omnes pofteriores , rc- 
litftis pariter duabus viti mis ; fic deinceps etiam minor 
rem, qudm prima, ad primam. 


•I • . 
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ffjfoth, 

a . e ■ ■ 

b f 

d h ^ 

a-, e: maior, quam b; f, ■ \ • 

^5 f. maior, quam rj 
r, £: maior, quam dy h. 

Dico a-^b-+c-+dy e-ff-+^-hh: maiorem cfle, quam b -^c 
^dy f-+^-+h: ...... . , 

Et b-¥c-^d'y f-+g-+h: maiorem, qu^m o-^h, 

_ Et c-^d‘y g-i-h: maiorem, quam d-y h. 

Dico etiam a^b-tc-^d'y minorem efle,qu^tn 

Or^b-^Cy C-i^f-+g, 

.• Et a-+b-¥Cy e^f-+g: minorem, quam a-i^b,.e-+f. 

Et a-^b’y €~\f: minorem, quam a-y e. 

: T>emonflr. 

bypoth. Cy g: maior,qudm di h, ■ . 

,p. S‘ rj d: maior , quam gi h. 
f. 3. c-^di d: maior , quam h, 

-f . 3. c-^di g->h: maior, quam di h. Quod &c. 

5* 5* c-+di c: minor, quam g-*-hi ‘g, • ‘ 

Cy. c-+d: maior, quam gig-^-h, . ■ 
f • 3 - cig: maior, quam c-+di g-^h, • .* 

bypoth, I ^5 p. maior , quam ci g. , 

5* : bi fi maior, quam g-^h, 

/>. 3 . I /-j c-+d; maior, quam 

b-^c 
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p. j. I h-^c-+d\ c-±d\ maior, quim 
ip. 5. . b-*c-^d',f-^g-^k maior, quam c-^dyg-^h. Quod Scc. 
:/«p. i a-^b-^ c -y di ! c ~*f~*g;^h' maior, qu^m b-^c-^dy 
f-^g^h, Quod&c. 
hypoth. g.^ maior, qu^m bif, 

.P* 3 - k maior, quam c-y fi ' r 
. P* 3 * a-i-bi b: maior, quim ^h-/; fi, 

_ ?• 3 * 4;. minor , quam ^. . . ' 

p- 3 - ■ 4-t^; er+fi minor,qu^m4j Qnod&c, ^ 

-/“P- .. <n-^5 maior, quam. P-+/ 5 ; 

. p* ?•; 4-+^i ^ maior, quam - 

hypotL by fi, maior , quam t j g, 

13: S’ a-*-by e-+fi; maior, quam Cy g, ^ 
p. 3.,, a-i-ky c: maior, quam c-^fi g, 
p. 3. a-^b-i-Cy c: maior, quam e-i-fi-^gi g, 

^5.5. a-tb-^Cy a-i-b: minor, quam 

•ip. j. a-^b-*c'y <minor,qudm 4 e-^fi. 

Qjjod &c, 

fttp.' a-i-b-+c~*-d'y e-\rfi~¥g-^h: minor, qu^m 'a-^h-+Cy 
I ^~^fi~*g’ Quod&c., 

Quare &c. • „ « . 

Theor. yS.Prop. 90 . 

E Serie harmonica naturali ab vnicate,terminorumj 
• harmonice difpofitorum , altioris rationis maior 
'rerrainus, ad maiorem depreflioris, maior eft, quam vt hy- 
, peribgarithmus, ad hyperlogarithmum : & hypcrlogari- 
r. ' Qq thmiis. 
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ihmus, ad hyperlogarithmum, maior, qu^m vc hypologa* 
rithmus, ad hypologarithmum &hypologarithmus, ad 
hypologarichmum maior, quam vc minor terminus, .ad 


minorem. 


de/.\ 5/7 


34. h. 
def.x^J) 
88. b. 


27. b. 

26. h, ' 
24. h. 
def.^J,. 

27. 


drf.i ih 
dcf.x^h 


Ffypoih, 

Sint e feric harmonica naturali ab vnitate,ter- 
mini harmonici dirpofiri a, l>, r, d, quorum al-- 
tior iit ratio a ad'^, quam c ad d.' Sitque 4, ma- 
ior, quam ideoque & r , maior, quam d. 

Quoniam 4ad^,alciorcfl, quam c add: opor- 
tet 4, maiorem efle, quini q & b, quam d, alio- 
quin permutando, dilpofirorum harmonice 4, c, 
by d, efTet c maior, quam 45 ideoque & d maior, 
quim ^3 & r ad d, altior ratio, quam 4 ad^, 

contra i^pdth. . , 1 

- Deinde quoniam 4, byCyd, funt in ferie har- 
monica' naturali ab vnitate , harmonice difpofKi; 
funt denominati a numeris arithmCtice difpolitis: 
quorum denominator 4, rcdproce minor eft de- 
nominatote^, necnon reciproce minor denomi- 
natore c. & quot funt numeri omnes' raedij inter 
I denominacores 4, by totidem funt inter denomi' 
natores r, d: totidemque in ferie harmonica funt 
inter 4, b^ totidemque etiam inter r, d. 

I Sint ergo inter 4, b termini f,/: & inter c,d, 
! totidem termini htcritque a-+e‘-i-fy hypcrlo- 
I garichmus rationis 4, ad by ^ e-*f^by hypolo- 


gari- 
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garithoBUseiurdcm rationis, inter eofdcm term^ios a, L. 
erit quoque. hypcriogarithmus rationis c ad 

g- 4 )-^d, eiufdem hypologarithmus inter cordem termi- 
nos d, • ‘ 

Dico a ad r, maiorem effc, quini a-he-t-f ad c-^g-+h 

Et 4 -+ e-^f ad r -+^ -H- /7, maiorem , quam e-i-f-+b ad 

Et ad g-i-h-i-dy maiorem, quam ^ ad d. 

Demon fir, 

hypeth. Quoniam a, e, f, necnon c,g, h, d> funt 
harmonice ordinati , in ferie harmonica naturali 
27. b. ab vnitate; ergo eorum denominarores , funt ari- 
thmetici ordinati, in ferie arithmetica naturali ab 
jup. vnitate itotidemque funt 4, ^,/, by quot r, gy h, 
def.i.b. d: ergo denominatores ‘4, r, /, b, funt fimiliter 
arithmetice dilpofiti, atque denominatores c,gy 
16. h: hy di ergo etiam a, Cyfy b funt fimiliter harmoni- 

def.i6b ce difpofiti , atque r, gy hyd: ergo a, e, c, g funt 
34. b. harmonice difpofiti : ergo permutando 4, c, r, g, 

funt harmonici difpofiri. Similiter oftendetur, 
quid Cygyfyh funt harmonici di/pofiti : nccnon 
fi hy by d, 

def.iph Rurfum quoniam ay e, fyb iiint harmonici or- 
dinati, &eft 4 maior, quam b: ergo a maior, cft 
quam & e, maior, quam f-Sif quem b: item 
jup. f, maior eftquam g-, g, quam h, hy quam d. Ec 
hypoth. quoniam 4, c, e, g funtharmohicidirpofuijccdl 

Qq 2 4, ir.a- 
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def.isb |.<*y maior, quam r, crgo& e, maior cft, quam 
8 a. h.< item fi quam Aj & by quam & eft<i ad r ratio 
def.p. 4. altior, idcoque maior, quim' f ad ^ ad gy al- 
tior,& maior, quam /ad Aj &/ ad A, altior, 6c 
maior, qudm b zA d. 

Ergo 4 ad f maior eft, quam vt a^e-^f ad 
c-^g-^h. Quod&c. Eteft 4 -f^-f/ ad A ma- 
ior, qu^m ^-f/ ad g^h: & e-rf zd g-^h maior, 
j quam e-t-f-tb ad g-t-h-t-d: ergo a-^e-^f ad c-*g 
* -+A, eft maior, quam ^- 4 /+A ad g-^h-^d. Quod 
&c. Et eft e-^f-^b ad ^-+-A-+^,. maior, qu^m ^ 
I ad d. Quod Sic. 

‘ Quare &c. 


Theor.j^.Prop.^i. 

S I quatuor quantitatum prima ad fecundam maior fue- 
rit, quam tertia ad quartam : prodiiiftus extremarum, 
maior eft produifto mediarum. 

4; b: maior, qudm 
Dico ad: maiorem efte, quam bc. 

Pr<€pOf. 

Fiat produ^^us bd, 

' Dmonflr. 
p. h. j ad’y bd: aj b. 
tj. h. j bcy bd: r; d. 

hypotb. j a'y b: maior, qu^m cj d. 

adi 
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jj. f. [ a^i hdi maior, qu^lm bd. 

IO. y. ]ad: maior, quam k. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor, So. Prop. $ 2 . 

S I quatuor quantitatum prcdudus extremarum maior 
fuerit produco mediarum : erit prima ad fecundanu 
maior, quam vt tertia ad quartam . 

Hypoth, 

Sunt quatuor quantitates 4, c, d: ad maior, 

quam bc. 

Dico 43 bj maiorem enfe,qu^m r, d» 

Pfiepar, 

Aniimatur produ<^us bd, 

Demonflr, 


ad: maior, quam bc. 
ad', bd: maior, quam bc', bd. 


hypoth, 

. 8. y. 

p. h. } adi k 

9. h. 

13. y. 


k', bd: cj d, 

43 b: maior, quam C3 </. Quod&c. 


Quare &c. 


Theor. 81. Prop. 9^. 

S I fuerit prima ad fecundam, maior, qu^m vt tertia ad 
quartam : fuerit autem & tertia ad quartam maior, 
qu^mvt quinta ad fcxtam: item quinta ad fextam maior 
fuerit, quam vt leptima ad oi^auam: erit conipofita prima 

cum 
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cum tertia, ad compofitam fecutidam cum quarta, maior,, 
quam vt compofita quinta cum feptima > ad coropofitain 
fcxtam cumodaua. 

ffypoth, 
a h 


c 

e 


d 

{ 


O ^ * • . 

a'y b: maior, quam r, d, 
r, d: maior, qu^m r; f. 
f: maior, quam h. 

Dico 4-fcj b-^d: maiorem, quam f-4), 

Pr^epar. 

Fiant produdi af> dh, cf, ch, be> bg, de, dg» 

Demonjlr. 

, faf-^ah: produdus a per f-^h, 

I cf-i-ch: produdus^ t per f-<rh. 

K h. j produdus 4-4cper f-i-k 

I be-*bgi produdus bf per e-¥g, 

‘ de-+dgi produdus «f, per c-¥g. 
be-i-b£-+de-^dgy produdus b-^dj per e-^g. 
a, b: maior, quam c; d, , 
r, d: maior, quam e, f. 
a'y b: maior, quam e, f. 
e-y fi maior, quam h, 
a-y b: maior, quam g, h. 

Cy d: maior, quam gj k 


hypoth. 

hypoth. 

hypoth, 

ih 5. 
13. 5. 




I 
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Cdf: maior, qu^m be, 
hj?: maior, quim bg. 


SII 


1 maior, quam de. 
. * \,fh: 


maiori quim dg. 

I af-^edr^cf-+chi maior, quam be-i-lg-t-de~*-dg. 
P4. h. I b-*-d: maior, quam e-*g-, f-+h. Quod &c. 
Quare &c. • ■ 


Theor.82. Prof.^^. 

S I fuerint e ferie harmonica naturali ab vnicate, qua- 
tuor termini harmonici Jifpofiti i Ss alij quatuor eo- 
rum itibmultipli : inter Hmplos terminos altioris rationis 
hyperlogarithmus , ad hypcrlogarithmum depreffioris, 
maiorem habebit rationem , qu^m inter flibmulciplos.hy- 
pologarithmus ver6 inter (impios aItioris,ad inter fim- 
'pios depreffioris, minorem habebit, qudm inter fubmul- 
tiplos'. • . ^ ^ ’ ' . ' ■ 

Hypoth, 

■»( 3 ) 1(4) 1(5) i(«) ■ 

■ »(«) >( 7 ) 1(8) 1(9) «(lo) i(n) «(•!) 

« 


1(7)' 1(8) 1(9) 1(10) 

' 1(14) 1(15) l(l<J) 1(17) 1(18) l(ip) 1(20) 

j 'I > Sint h, ferie harmonica naturali ab vnitate/, 
j quatuor termini harmonice difpofrti 1(5), 

■ ‘ ■' 1 1(7)» l(io)t quorum 1(5), maior, quam 1(5): 

' ' ideo- 
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1(3) 1(4) 1(5) «(«) 

i(«) 1(7) 1(8) i(s) «(i°) i(?‘)i(i?) 


«r-r 


1(7) 1(8) . 1(9) . • 1(10) 

i(i4) i(i5) 1(17) 1(18) i(iP) i(io) 


rfc/.i3/7 I ideoq;& 1(7), maior,qu^m 1(10). &eftoaltior 
ratio i (3) ad i( 5 ),^uatn 1(7) ad 1(10: ideo- 
defp.^- que etiam maior r fint autem & iftorum aequc- 
3<5.fc. Submultipli, i{ 5 ), P*; 

» 5 - 5 * riter harmonice difpoliti, & *qu^ cum pra;didi$ 
proportionale?. Sumanturetiam inter 1(3), i- 
( 6 ) medij omnes harmonici 1(4), i(5):&jnter 
1(7), 1(10), medij omnes 1(8) i(p)i quorum 
^^quefubmultipji 1(8), i(i8J. 

dif.i6h Con{\atquqd.ficut;i( 3 )> i(4)> ^ 

drf.iph fimiliter 1(7), 1(8), i(p), 1(10) harijionic^ 
fiint ordinati, fic. 1(5), 1(8), i(io), 1(12), 
fimiliter 1(14), i(i6), i(t8), 1(20) funthar- 
j monic^ ordinati, &a:que cum prsedidispropor- 
tionalcs. Deinde inter i(<>), i ( 1 2), .8e inter 
1(14),! (20) fumantur omnes reliqui medij har- 
monici. 1(7), i(p), -1(17), 

Dico primo i(3)*^i(4}-+ 1(5) ad 1(7)-»* i(8)-n(p) 
maiorem cfle, quam i(^)-^i.(7)r*- i(8)-+i(p)^- 1(10) 
ad i(i4)h-i(i5)-+'J(iOi:Ki7)-*-iC'^8)-eI- 
( I p). Pe~ 
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« 8 . b. ' 
Bp. h. 


tj.j. 


fup. 
Jup. 
8p. h. 


fup. 

13. 5- 


fup, 

fup. 

93' 


V - , • 
p^.h. 


Q V I N T V M. 3IJ 

Demonjk» 

*( 3 ): «( 7 > »(«> * 04 )v 
i{ 5 ); 1(14): maior,quam 1(7); 1(15). 
i(5)j 1(14): maior, quim !(<?)-<• 1(7); 1(^4) 
-n(i 5 ). 

i(5)j 1(7): maior, quam 1(14) 

Similiter demonilrabitur . 
i(4)j 1(8): maior, quini i(8)-»i(9); iCifi") 
t+i(i7). Et 

. i(5)j i(p): maior, quam i(io)-u(i i); 1(18) 

H- 1 ( I p) . 

i(6)-m(7)j I(I4)-^I(I5): maior,quam 1(8)3 
i(i 5 ). 

j(8)j i(i 5 ): 1(4); 1(8). 
i(0-^i(7)> i(i4)-^i(M>niaior,quan:i 1(4); 
1(8). 

Similiter clcmonft rabi tur . 
i(8)-»-i(p)j i(i 5 )-*- 1(17): maior, quim 1(5); 
i(p). Et 

(i5)-^i(j7): maior,quam 1(5)3 KP)» ' 
Ks)-+K4)> i( 7)’^^(8): maior, quam i( 5 )-*-i- 
(7)-+ 1(8) -+ 1(9)5 1(14)-*- 1(15)-^ i(iO 

Similiter demonftrabitur . 

h( 3 )-+ '( 4 )'+‘( 5 )i »(7)-^ =C 8 )-^'(p): maior, 

R r quam 
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»(3) 1(4) 1(5) >(<s) 

i(<f) 1(7) «( 8 ) 1 ( 9 ) 1(10)1(11)1(11) 

- - — - * - — - ' 

i' i(7) 1(8) ■ 1(9) . -i(io) 

l(i4)‘(«5) «(i8) 1(17) l(«8) 1(19) 1(20) 

quam i(5)n-i(7)-fi(8)-f i(p)-n(io)-'-i(i i)j 1(14) 
-+i(i 5 )-+i(i 5 )-f i(i7)-fi(i8)-^i(ip). Quod&c. 

' Dicofecundo 1(4) 41(5 )-i- 1(5); i(8)-n(p)-+i(i6): 
maiorem effe, quam I (7)-+ > (8)-*« (9) t (i 0)-+ 1 ( 1 1) 
7-1(12); i(I5)h-i(i 5)4- l(l7)-fl(l8)-n(lp)-i-l(20). 

Demonjlr. 

; ^ I (?) "+ ^ (8)5 I ( 1 5 )-^ I ( 1 0* maior, quini i (4); 

1(8). 

o , V j(4)> -1(8); maior, quam i(p)-+i(io); 1(17) 
7.1(18). - 

J i(p)h-i(io); i(i7)-+i(i8}: maior, quam 1(5); 
t 1(9). 

9^>h. i( 7 )-m( 8 ) 4 i(p)-h(io); i(i 5)-f i(i6)H-i(r7) 

-3- 1(18): maior, qua i(4)->i(5); i(8)n-i(p). 
8 p. /3. 1(4) 4.; 1(5); 1(8) -n(p): maior, quim i(ri) 

-»•1(12); i(ip)h-i(2o), 
i(i i)h- i(i2)j i(ip) -+1(20): maior, quinta 

93 - 1(7)-+ 1(8)-» l(p)-+ 1(10) -n(i i)-+ 1(12); I- 
( 1 5 ) H- 1 ( 1 6 ) -+ 1 ( 1 7 ) -f I ( 1 8 ) -+ , ( 1 5^)-4- , ( 2 O ): 
^ maior, qua I(4)-^J(5)-^I(6);l(8)-fl(9)-^l(l6J. 

Quod 
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Quod h conucrfo cft demonftrandum . 

Quare &c. 


Theor,S$. Prof.9^. . * 

S I fuerint ciufdcm rationis duo hyperlogarithmi , alter 
ex paucioribus, alter ex terminis vrid pluribus ; & fub * 
multiplicati fuerint vtroruraque termini , per alterius mub 
titudineni tciminorum:fubmultipIi cius, qui cx paucio- 
ribus, & iubmultipli cius, qui ex pluribus, primi fiintgqua? 
Icsj & reliqui deinceps funt minores, hoc ordine^ fecundus 
eius, qui cx pluribusj & fecundus cius , qui ex paucioribus; 
& tertius cius , qui cx. pluribus ; 8c tertius eius , qui ex pau* 
cioribus;&fic deinceps . Quod fi fuerint hypologarithmi: 
fubmultipli eius, qui cx paucioribus, 8c fubmultipli cius; 
qui ex pluribus, virimi funt aequales reliqui deinceps’ 

funt maiores, hoc ordine j penultimus cius, qui cx plu- 
ribus; Sepenultimus eius, qui ex paucioribus; & tritultimus 
cius,qui ex pluribus; 54 tritultimus cius, qui ex paucioribus; 
,&fic deinceps. 

1 ( 4 ) 

:■ . *(^) 1(0 ^(f) ■ t(£) 

i(3h .. i(3r) 

' i(id) 1(2/) ,1(2.^ •. 

Sint earumdera rationum 1(4), ad i(r), Qi t(d) ad 
duo hyperlogarithmi; vnus ex duobus terminis . 1 fe 

R r 2 alter 
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*(<*) »(^> ^ *(c> : 

>0^ i(^) 1^5 ,(^ 

«( 5 ^) 1(50 

Kid) 2(20 r(2^ 1(2^ 

alter cx tribus r(^ i(^), i(/): item duo hypologari- 
thmijcx duobus iQr% i(r), & ex tribus 
& fuberipli accipiantur i( 5 <«), 1(5^» i(5f)> necnon 
fubdupli i(id), 1(2^), 1(3/), l(2^> 

Dico 1(54), i{zd) efleaiquafess «ecnon i(5f)j 1(2^) 
cfle arquales : & hoc ordine, prioresmaiores eflfe, & pofte- 
rioresminores 1(54), 1(2^), 1(2/), . 

Demonflu • 

24- &. i(' 4 ;j iff': i(d)j i{g)iCy a:g;d 

f. fj 4 j </: f— 45 i , 

% 7 .h. c-^a: 2^ 3.' 

ii. y. cj 4; d: 2 y J. 

ii.fe. 5 « 2 ^. 34 : 2 d. ’ ' 

10. h. i(5f): 1(2^). 1(34): i(2</> QuxS^c. 

<>. fe. 2^ — 2fi 2/’-— 2#.- 2r— 2d: 2. 

lc--ib: 5^ — 34: 3. 

3 <<, 2f, 3 ^> 2^ 3 <r lunt, hoc ordine, minores, 8f 

deinceps maiores. 

10.6. i(20> H 3 ^)> <'t5c>iunt, hoc or- 

dine,maiores,& deinceps minores. Quod&c, 
Quare &c. . 

Thep~ 
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' • Theor» 84. Prop. $6. 

S T fiierint i ferie harmonica naturali ab vnitatc, qua- 
tuor termini harmonici difpofiti ; &alij quatuor eo- 
rum fubdupli ; alijque Tubtripli; & fubquadrupili , 6 i (ic dc- 
io&eps in iofinitum: inter Hmplos terminos altioris, ratio- 
nis byperlogarithmus ad hyperlogarithmum depreflioris 
maiorem habet rationem ,quam inter fubduplos :& inter 
fubduplos, maiorem , quam mter fubtriplos ; & fic dein- 
ceps . hyp>dogarkhmus vero ioeer fimplos allioris, ad in- 
ter hmpbs depreflioris, minorem habet rationem , quani^ 
inter lubduplos j & inter fubduplos, minenem, qudm inter 
fubtriplos 5 & fic deinceps . 

’ ' Hypoth, 

*( 3 ) " ’ ‘ *( 4 ) - • 1(5) i(‘< 5 ) 

i(<S) . *C 8 >. x( 9 ) 1(10) iCiO ‘(' 2 ) 

i(9;i(to) x(m) 1(12) i(ij) 1(14) i(i5)*(i<5)i(i7) 1(18) 

1C7) »(8; ^(9) !(»'') 

»(»4) *C«5) 1(17) iri8) 1(19) »(2o> 

J(2»)i(i2) i(»3>i(24) 1(25.) 1(26)1(2.7) i(a8) 1(29) i(jo) 

( . 1 •. 

Sint h ferie harmonica naturali ab vnitate, quatuor ter • 
mini harmonici difpofiti 1(3), i( 6 )y 1(7), i(io)j quo- 
rum 1(3) maior, quam i( 5 ); ideoque,& 1(7) maior, 
quam 1(10). Et clioaltior ratio i(j) ad i( 5 ), qudm-. 

1 (7) ad I ( I o). Sint autem iftorum fubdupli 1(0,1(12), 
1(14), i(2o)r&fubtripli 1(9)^ 1(18), 1(21), i(30- 
inter quos accipiantur medij harmonici, & ex his Hyper- 

loga- 
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1(3) 1(4) ' ■ ' 

-i(6) ' i { y ) '1(8) . .1(9) 1(10) . i(ii) 'i(ia) 

1(9; 1(10) 1(11) 1(12)1(13) 1(14) i(i5)i(‘6)i.(i7> 1(18) 


j( 7 ) ' ■ ■ 1(8; . .. J(9) 

1(14) ■ 1(15) i(i6)- 1(17) 1(18) 1(19) 1(20) 

1(21) 1(22) i(»3) 1(24) i(»5) i( 26).»(»7) i(*8) i(»^) 

i 


logarithmi, & Hypologarithtni . ■*. ' ' 

P4. h. j Conftat primoj quod intqr fimplos , maior eft 
hyperlogarithmus itioris^d hyperlogarithmum 
. depreffioris, quam ittcer fubdqplos & hypologa- 
rithmiisminor. ... ; 


Dico I (5) -u (7 )h- i (8) h-i (p)h- i ( i o)-+ i ( i i (i 4) 
-n(i5)-n(i<J)*+i(i7)-n(i8)-i-i(i9); maiorem cffc, 
quam i(p)h-i(io)^i(i 

(2 5 )-t 1 (2 5)-+ 1 (» 7)-+ 1 (2 8)-«-i (2 p). 

Pr<epar. 

Sumantur ipforura i((J), 1(7), 1(4), i(j) Tubtripli :& 
i(p), i(io), 1(22), 1(23) Tubdupli. 

Demortjk. • ■ • ' 

95. h. I ( 1 8), I (2 o), I (2 1 ), j f2 2) funt maiores, & dc« 

inceps minores . . , = . , 

1(42)2 '(44)> 1(45)» funt maiores, &de- 
' inceps minores . 

40. h. 1(18), 1(20), 1(21;, 1(22), & 1(42), i(44),i(45), 
I 1(4^) ^unt fimiiitcr harmonice di/poiiti* 

' . 1(18), 
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r I ( 1 8) ; I (42): maior, quam i (2 o)j i (^44) . 

8S. fc. i('44J: maior, quim r(2i)j 1(45). 

Orii)? 1(45): n^aior, quini 1(22); 
f 1(1 8;, i|'22), j( 4 S) fimiliter proportio- 

'- >■ I n ales, atque 

}<s. h. •< I(i8), ,( 20 ), H 41 ), i( 44 )i i( 4S) fimi- 

] liter proportionales, atque 1(9), i(io), »(i0, 
1(21;, l(2Z\ 

89. h. i(6^ji(i4):roaior,qua i(9)-+i('j o)j 1(2 ij-{- 1(22). 
89. h. 1(9) -+ 1(10)5 1^21;^ »(2 2): maiofquam 1(7)5 
>(■5). .. , -t 

5- ■r('7);;i(i5): maior, quam 1(1»; 

; |'*C.ii)5 1(23): maior, quam i(8)j i(J 5 ). 

!j(8)j i(i 6 j: maior, quam i(*2)-+i(i3)j 1(24) 
'fuf.' ‘J . -+i(2j> • . ' 

1 (1 2 )-i- 1 (1 3 )j 1(2 4)-+ 1 (2 5 ); "maior, quim i (9; 

' ' r ■ 

LEt fic deircepsquoad fuerint termini . 

I i(6)-+i(7)-ri(8;-+i(9;-+*(>o-4i(ii)^ i(i4)-+i- 

(1 5H-i(i6)-n(i7;-i-i(‘8)-+i(‘9;: maior, qua 
W-+i(i 2 )- 4 -i(i 3 )-h(i 4 )-h- 
( I 5 )h- 1 ( I 6 )-^ 1 ( > 7'j (2,« )-rl(l 2)-f i(2 3)-n- 
(2 4)-M ^2 5 )-+ 1 (2 I (2 7 )h- I (2 8;h- * (a p). 

Quod &c.' 

Dico etiam ‘ (7)-»-' (8;^ 1 (9;-+! 0-41(12)5 i- 

5^-4 *(* < 5 )- 4 *(• 7^-+ 1(1 8)-4i(i9)-f 1(20): minorem eflc, 
quam i(io>) ^4. 1(1 1) -».1(12^ -+ 1^3) -4- 1( 14) -4 (j 5} 

' ' • ^ -*■ i(\ 6 ) 
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1(3) 1(4) «5) ■ i(«) 

i(«) 1(7) 1(8) 1(9) iCio) 1(11) 1(1»), 

1(9)1(10^ iCiO i(«»)iCu) '(< 4 )I(‘ 5 )>(>^ 1(17)1(18) 

V 

• - • * 

1(7) • 1(9) i(ioX 

* 04 ) ^(15) 1(17) * 08 ) 1(19) i<ao) 

i(a 0 i(aa) 1(2$) 1^24) 1(25) 1(26) 1/27; 1(28; i(ig) 11^30) 

« 

4i(nf)H-i('i7)H-(i(i8;; iC 2 i)-+i( 23 ;-*-i( 24 ;h-i( 25 ) / 
H-l( 2 <f)-H( 27 )-+l (2 8)-+l(2 9)-*-j(3o). > 

Demonjlr. 

f i(i o); 1/2 2>. maior 5 quam i (7); • i(i 5), 

1(7;; 1(15): maior, quam i(n)-n(i2),* i(^i) 

• 'H' i(i 4^ » 

4 irii)-+i(i2); i^'23)-m( 24;: maior, quam i/'8;j 

i(8j; 1(15): maior, quam 3;; 1(25). 

^Et fic deinceps, quoad fuerint termini. 

9j. A. '('io)- 4 . i(ii)-n(i2j-f 

(i 5 ';-+*(i 7 ;-+ »(>8;; K2i)-^ ^(2^)-^ \(i^) 

1(28)-+ I(2P)h-i- 
($o'j: maior, qudm i('7;-n('8)-f iCp)^-*(>o) 

-f iCiO-n(i2)j i(i5)-nfi5)-+ »(i7)-+i(i8) 

-+iCip)-+i<' 2 o). Quod ^ conuerro &C. 
^^arc&c. - ‘ ; 


Theo~ 
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Theor.8^, Prop, 97 , 

E lu/Ucm rationis numcrolse inter maiores terminos, 
maior eft hyperlogarithmusad hypologarithinum, 
qudm inter minores. 

Demonjhr, 

Ndmfunt maiores, & deinceps minores, hoc 
'f4- h. ordine i hyperlogarithnuis inter maiores termi- 
17. h, nos, hyperlogarithmus inter minores, hypologa- 
f 6 , b, rithmus inter minores , & hypologarithmus inter 
:8. y. I maiores. Quare inter maiores, hypcrlogari- 
thmus ad hypologarithmum , maior cft,qudnu 
inter minores. 


Theor, S 6 ,Prop, 98 . 

E Serie harmonica naturali ab vnitate, terminorum^ 
harmonici difpofitorum , altioris rationis logari* 
thmus ad logarithmum depreiSoris, minor e(l , quam vc 
byperiogarithmus ad hyperlogarithmum j 8t maior, qudm 
vt hypologarithmus ad hypologarithmum . 

• .* ' Hypo^, comtmn, 

^ \ U \ . C , D 

. . ' ‘ 9 ^ r , O 

G H / K. 

K : r s : . . . />• ‘ ^ 

Sint \ ierie harmonica naturali ab vnitate, quaiuor ter- 
• mini C, £), harmonice difpofi.ti ; quorum ratio A 

Ss ^ ad 
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A 

i*’ 


E LvE.M E N T V M 

2 C . 


G 


H 




D 

i OV 
1 ‘K S." 


■py r ^ * 

F 


ad 2, altior, quam C ad P, Et/itratipn^ .^ ad 2, loga^ 
riihmus £: & rationis C ad Z^ylogarithmus F.* Sint au- 
tem inter A, 2, C, D, vd inter aqueproporfionales mi- 
merofos terminos hypei^gariihmii &hy^1ogiritbmi: 

' rationis quidem A ad 2, Jiyp^fcgirichniui (7^ & hy- 
yolcgarithmus rationis C ad^i-hyperlogjffithmus 
/, & hypologariihmus AT. - ..... 

Dico £ ad Fm morem efle, quam G ad /j maiorem> 

-quim //ad'/^*' ■ V ^ 

' :Pr>epar, ‘ 

Efto, fi poteft, £ ad F', maior > qudm G ad 
Ph & fumatur L ad A/, ratio i quae cum ratione 
G ad Ny componit ratiqncm/F ad F. Et quo- 
niam minor, quam £, eu -ad F, vt G ad H: £ 
ad A/, cft vt £ ad minorem, quam F: quare L, 
62 .'h. I maior cfi,qiiam Af. Inueniatur rationis C ad D 
hyperlogarithmus 2S7^, qui fit minor adhypolo- 
gariihmum O, quam vt L ad A/. Qjicd fi ter- 
mini, inter quos cenfentur 5V% ' 0, non lunt mi- 
!'norCs, quam ititer quos 'Ff, A',* fumanttif dltj mi- 
' noi^seequeproportionalc^ad C, -./>,< necnon ali/ 
' ^ jeque- 
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aiquGproportionalesad intscqjos rati onis quidem 
C ad D finthyperlogarithnus T, hypologarithmus 
% & rationis A ad i- hyperlogaritfanaus ^ & hypolo- 
garithmus S. 

j Demonfbr. 

96. h. P: minoreft, quam G', H. 

5>7- h, P% minor/quatn liinor,qu3m L\ M, 
4- ?• X? minor, qua^n <?i Ai, 

Juppof. £/y Fl Gy Piy-i-jL/y Ait '1 4 . • ‘ 

13.5. ^ minor i quam £3 F. contra^S^, h, , 

Ergo £ ad F, noneft maior, quam G ad 

Profar, 

Efto £ ad.£, cadeiii) quae G ad £^, fi poteft:& inter 
minores terminos, quam quosiiuer funt hypcriogarithmi 
< 7 , //, fiimancur ali| • - : : . . . 

Dcmonjhr, 

96. h* I Gi maior, quam ^ ' • 

Juppof. j £} £: G-, H, ' 

13.5. ! £j £: maior, quam ^ P. demonjirata 

I fuperius, . , 

Ergo £ ad £, noneft,vt G ad H ' •. ' ; 

Ergo £ ad £, eft minor, quam vt G adH Quod&c. 


Pr^par. * 

Efto deinde £ ad £, minor, quam / ad & fuma- 
tur L ad Af ratio, qnae cum' £ ad £, rationem / ad A' 


comppni^* Et (^niam maior, quam. £y ad F, eft vt / 
ad K: L ad Ai) eft vt maior, qudm £, ad £: St £, ma- 



Digitized by Googie 



3 H ELEMENTVM 
• ^ S C D 
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ioreft, Ai. Dcindcfiant csdcm y quse iupra, ■ 

• - . . ,Demonftr, ' ' , - . ’ .; 

/ ^ t%.h. S'y P: minor eft, qu^m £i F. • * 
prapitr.^ -Pj^minor, qu^m Z-j 4 /. 

4 * 3 ‘ minor, qu^m F,-+LyM 

/uppo/. /j F; F,-hLy M, 

Tj. 5. Sj j§: minor ',qudm /3 X, cotJtrd ^ 6 , h. 

. Pr^par, 

Ergo £ 2d F non eft minor, quam /sd K. 

.Pr<*par/ . 

Efto £ ad Fy eadem, qu« I ad K: & inter minores 
terminos , quam quos inter funt hypologarithmi /, K% {ih 
mantur alijj, ^ 

T>emonJhr. 

■ f»fpof. \E-y F: hK.. • • / . ' 

96. h. Jy K: minor eft, quim S; ^ / 

13» y» £y Fz minor, qu^m Sy contrA Jitpcrius dc- 
monfirata. 

Ergo £ ad F, non eft eadem, quse I ad K. 

Ergo E ad Fy eft, maior, quam /ad K, Quod &c. 
Quare &c. ' ’ ■ 
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Thcor, 87. Prop. pp. 

Q Vatuor tcrminoiym ^feric harmonica naturali ab 
vnitate difpofiiornm harmonice, altioris rationis 
maior terminus ad maiorem depreiiioris, maior 
eft,quim VI logarifhmus ad logarithmum.&logarithmus 
ad logarithmum , maior, quam vt minor ad mmorem . 

• - • Hypoth, 

Sint h ferie harmonica naturali ab vnitate , quatuor ter- 
mini 4, harmobicedirpofiti. quorum ratio a ad 
alcior, quam r ad & 4, maior, quam h ideoque etiam 
0 maior, quam </. £t eAo rationis 4 ad logarithmus 
r, & rationis c ad d, logantemus f, ' 

Dico 4; c: maiorem, qu 3 m e'jf, ... i 

Et c; /: maiorem , quam Ir, d. 

Pr^epar, - , . ‘ 

Rationis a ad fumantur hyperlogarithmus & 
hypologarithmus k: & rationis c ad d, hyperlogari- 
thmus /, & hypologarithmus m. ■ , . « ’ 

Demofijhr, • . . . • . 

po. h, j 45 c: maior , quam /.. 
p8. h, -^; 7 : maior, quam e; fi 
$s.b. cj /: maior , quam /jj w. 
po. J!>. k-y mi maior, quam b', d, 

,3. 5. 4j f; maior, quam cj Quod&c. 
x^. j. r; /: maior, quam ^5 d. Quod &c. 

, Quarc&c. 






Theo^ 
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Thfori 8 8. Pr9p: i 9p: 

Q Vatuor numerorum arithmetice dirpofupFCtm,;4^ 
tio primi ad fecundum, totupiicacar> quotus 
mus, maioreft, quam terti; ad q»4artu£ft ^uptfca- 
ta, quotus eft quartus: atqijetotupiicata f,«iopriiT)fl ad fe^ 
eundum , qupius cft fecundus, minor, eit, qu^uiXowplica: 
ta tertij ad quartum, quotus cft tertius . 

■ ■ rr <ii J^poth'. ' ^ ' •'‘i:::,';'' 

Sint quatuoi’numcriiariihmetice difppfiti'.<j,i’; c^ d^- j 
. Dico rationem , 4 ad b totuplicatana, quojus eft 4, ma- 
iorem e(Tc , ratione c ad dy totuplicata, quotus elV d: &C 
rationem a Oid b totuplicatam, quotus eft minorem.» 
efle, ratione c 2 d d totuplicata^ quotus eft f» ; i , 

Prteparatio . . 

Sumantur in ferie harmonica naturali ab vnitate termi- 
ni arqueordinati cum nqmesis 4, by c,'dy:in(enc arklrme- 
tica naturali; nempe vnitates denominatae ab ipfis; 1(4), 
i(b)y i(c)y i(c^). Et efto rationis c ad b, logarithmus « 
& rationis c ad d, logarithoaus /I 

Demonjlr. p. • '-r: ’ 

Terminus 4, vel minor eft, vel maior, quam b: SC rur- 
fum 4, vel minor eft, vel maior, quum c. Efko .4, minor, 
quam b: & minor, quam c. , : , ^ 

hypoth. I a, by Cj d: arithmetice di/pofiti. . .. . . 

14 - I 1 ( 4 ), i(b)y i(f), harmonice di/pofiti . 
jup. ! 1 ( 4 ); maior, quam i(b): & maior, quam i(f). 
j r(4)i r-(^).- altior,3c maior, quam i(c )5 i(d). . 

iWi 
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t(a)i l{hy. logaritlimus tf.' 

i^d): JogaVirhmus fi • > ? * ‘ . 
i(a): maior, quam i(^). . *' ' 

i(f): mik>fjqiJam'i(i). ' ' " 

i(<t)j'i(rf):4i»k)r, quilm i(r). ' 
i(ay i(<); maior, quam 
r, fi maior;, quam 1(^)1 v{d). .. . - . ; . ' • 

■ i (^)j' i {d)i mak>r, qudm i {hy 1 (f). 

i (<^): maior, quam <i fi\> 
e; fi ‘maior, quilm l(^)j l(f)ip . - • 

d', a: maior, quam 

<5/: maior,qulrh ;<:'j ' ■ ; • ' i 

maiOP,qu^mit4r» • • . v • .5 -It* j . v- . 
maior,' quam j , 
Et quoniam/, logatitbmuscllrationis c^dd: 
ergo dfi iogariibmus cft rationis.c ad d, totu- 
]4iicaii^V i-^iKUOs' ;^iicm quonianp^ logari- 
j|.'rfvmus ^tt-rapidfjls rt'ad lagfrithmus 

dliationis <1 ad ^ roruplicat 2 C',»quoriJScft r. Et 
\xae ad r^itaoitrarK»^ ad b totuplicata,quo- 
-tiisTjft ay ad ratiopcmtf ad totbplicaram qno- 
.ii;s efl'af/’'(.ftatiem.4ir,n,iBor»quara df: ergora^ 
no"Mf ad^'it©utf beata Viquotuspti 4 , > c|cpr4r(ripr 
dfr /crandnc ic odrd tdiupliciaa^qiioti;sdi.<i..c(l 
4dqc*ik»3 4 ^ minori^) qirain ^ imiaor, onain d: 


6'f* h, 

11. h. 
'def.iih 

' 8. V 

99 •h.^- 

99 - h.; 

</ 

I?. ',y* 

n ,11 

Ii. Sx 
11. h. 
11. h. 
13 . J. 

'Ij‘ 5 ; 
"p i! h. " 

" jr. h.- ‘ 
-l^poib. 

73. fc: ' 

: hypoth 


74. h. 

t 

. l.i •■• 
.'jixihi 
“i;n >2 ( 
•rAipofh: 

^5;3 


Ergo 
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7h 

fuf. 
71. h. 

hypoth. 

def.^.h. 


hyp»th» 

def.^.h. 

■ /v* 


r-' ■... : 


. S . » 


kypoth. 

hef.^.h. 

fup. 


c 


E L E M.E N r y M 
Ergo maior eft ratio a ad A totuplicata quocus 
eil a, quam c ad ^ tocuplicata^quocus dl. d, 
Qjod &c. .. . J ;.i , 

Similiter oftendctur, qu^^i, It^arithmitt cft 
rationis 4 ad b, totuplicatae^ quotus dt b: & fi 
logarithmus c ad d totuplicatse, quotus cft c:(^ 
cft eb, maior, quam fc: ergo ratio n ad b totu- 
piicata quotus eft b, alciorcft,qu 4 ni c ad d totu- 
plicata quotus eft c. fit cft a minor, quim b^ & 
c minor, quam di etgo minor eft ratio 4 ad ^ to- 
tuplicata, quotus eft b, qu^ ratio c ad d totu- 
plicata, quotus eft c. Quod fitc. 

Dcmonfir,%* i . 

Efto 4, minor, .quam b: fit maior, quam c, 
ergo cy d, 4, by funtquatuor numeri arithmetici 
dilpofitij quorum c, minor cft, qudm dj & mi* 
DOT, qu^ ai Et ratio c zd d totuplicata,quo-> 
tus eft Cy maior eft, quam 4 ad b totupheatsu, 
quotus eft ^ & c.ad d totuplicata,qu9tus eft d, 
minor, quam 4^ ad totupiicata,' quotus eft 4. 
Quod 6 cc.t ; ! . . j • 

. i .V Demonjk^i. , I 

Efto ' 4 , maior, quam by M minor, qu^ni c. 
Ergo by ay di r,,iuncquatuor numeri arithmeci» 
ce dirpoiitij quorum by minor, qu^ & mi- 
nor, quara d. Et ratio b zd 4 ^totuplicata,quo> 
tus eft b, maior, quam d ad c..tocupiicata, quo- 
tus 
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"i 
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tus eft rt & ^ ad 4 totuplicata, quotus eft 4 , mi- 
nor, quam d ad c.totuplicata, quotus eft d. Et 
conuertcndo 4 ad ^ totuplicata,quotu$e(l 4, ma- 
ior, quam c ad d,totupiicata, quotus eH; d: & 4 
ad if totuplicata, quotus minor, quam c ad 
d totuplicata, quotus eft c. Quod &c. 

... . Demonjk. 4. 

Efto 4 maior vtnTquc h, Sic: critque d mi- 
nor vcrifque f, & k Sunt ergo quatuor numeri 
d, c, h, 4 difpofiti arithmetice : quorum ratio d 
ad c totuplicata, quotus eft d, maior, quam b ad 
4 totuplicata , quotus eft 4 : & d ad c totu plica- 
ta, quotus eft c, minor, qu^m b ad a totuplicata, 
quotuseft b. Et conuertcndo, c ad d totuplica- 
ta, quotuseft d, minor, quam 4 ad ^ totuplica- 
ta, quotus eft 4: 8 i t ad d totuplicata, quotus eft 
r, .maior, qu4m 4 ad ^ totuplicata, quotus eft^. 

. Q^iod&c., Quare &c- 


-i' l" t; : Theor. Sp, Prop. loj. 

S I fuetint quatuor numeri arithmetice dilpoHti , & pri- 
! mus maior fecundo; fuerint^utem & alij duo numeri, 
quintusa.d rextum,mamr quam vt primus ad quartumu: 
.^kitprimi aditoqduin totuplicata ratio, quotus eft quin- 
tus, maipr,qi)^(]i tertij ad quartum tqtuplicata ratio,quo- 

Scuseftlextus,^:/ 1: •; . 


5 30 E V ^ M' E'^N T V M 

■ . • '.- ••ir j '‘, ffypeth.:. '* ■ : .L" i f 

Sint quatuor arithmetice di/pofiti nunicri 
dcf.^,h. h & St primus Ay 'maior fccurdo idcoquo 
' etiam tertius <*, tpaion quartae/: & iintali/ duo» 
l' ^ ] quimus € ad’fextum»yi maior quarm a ad d. 

Dico Faticuem ‘4 ad ^toiuplicatam,quotuse(}^,ma- 
iorem cHe ratione c ad y totuplicata, quotus eft f, 

■ \ Pupar.-' ' ^ ■ 

“^'Rationis M ad h, Icgaritbmus aiTumatur £: & rationi^ 
c ad dy logarithmus fc. i ' . ■ , 

“ ' • . DewonJIr, 

Ratio- 4 ad ^ totuplicata ,'qli(mjseft4, maior 
*eft ratione c ad 7^*totuplicatay quptus-eft di 8a 
ambse funt maioris ina'qualiFatis:erg6fatio 4 ad 
^ totuplicata,quoiuseft:4;;airiorei^>:quim c ad 
d totuplicata, quotus efl; d. Eft autem rationis a 
ad h totuplicatse, quotus eft ^, logariUiijiius a^i 
S: rationis c ad d totup]itata^,quoti)seft ^^loga- 
rKhrous fc<^rgo 4^- maior ei^ quam -fcdL Et quo- 
niam e ad</^ma!ortft,quam'vt a ad d; permu- 
tando, e ad ‘4j maior eft‘,qpdm vc/^ad '^/. Sc53r 
ad 4, eft vt e£-ad ag: f ad dy' vt fh'id^. 

Ergo eg zd agy maior eft, qo^ra vr/T?* ad 
permutando; 4d/J^, *maidr,iqu^ vt ^g %ddh, 

j Eteft logarithmus ratioiiis 4i^^"fdiapliCtf- 
j ta', quotus eft e: & fh, logarithmus ratitsiiiS^c*^ 
d totuplicata , quotus cft f. ergo ratio a zd h 
: , totu- 


f»*\ I « 

too.h, 

hypetb: 

dtfp.^. 
75 - b. 


bypotb, 

fj.h. 


f* 5 * ' 

y.K 

71 . b. 
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hypoth. 

deff^. 

• . TS , 


Q V I N T/.VlM. J li i 
catuplicata,quocuseft ^) 3 idor ed ratione c ad d 
totuplicata , quotus cft f. Et vtraque maioriseft 
hwequaKtaiw.Ei^oratio <tad ^ toeopkcata, quo- 
tus e(l e i .maior eft ratione ad d totuplicata^^ 
qubtustfti/IiQuod&c.- . r.J >i; . • 


i: 


riQuare &c. 






.i 


> w w t i « 


A 


Theor, go. Prdp. I o 2. 

S I fuerint quatuor numerUrithmetic^ difpodti , & pri- 
mus 'minor fecundos fuerint autem flcalij duo numeri, 
quintus ad fexcum , minor , quairi vt primus ad quartum^ : 
erit prinii ad fecundum totuplicata ratio , quotu^eft qUin- 
tus, maior, qu^m tertij ad quartum totuplicata ratio, quo- 
tus ell fextus. 

0 

Hypoth. . ■ . : 

Sint quatuor numeri arithmetice difpofui, a, 
dcf.^.h. c, d: Sa fit 4, minor,quam b: iderique^ ctiarn r, 
minor, quam d: &fit e, ad fi mihor,‘qui«f Vc a 
jadrf. 

Dico 4 ad ^ totuplicatam rationem , quotus eft ma- 
iorem efle ratione c ad d'. totuplicata quotus ell . 

Demonjir. ^ 

hyp<ab. - Sunt enim i/, r,ii, 4 ,-arithaif tice.ddpQfiti:,&efl' 
2, 3. d,raaiorsquani'f.^,St ^ ad \naior,quam d ad 4 : 
1 0*1 . h. ergo d ad t roitupliti«:i ^quotus ell, f maior etl, 
, > ; quam ^ ad 4 totuplicata, quotus ell ei Stconuer- 

I tendo c. ad totuplicata, quotus ell fi minor, 
• * T t 2 quam 


j 
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quam 4 ad ^ totupUcaca, quotus eft e. Quod 6<c. 
Quare 6sc. 


> Probi, Prop.iiQl, 

D Ata quantitate, dataque ratione inaequalitatis, inue* 
nireternunosindata ratione, quorum differenda 
cft quantitas data. 

A 3 E 


Hypofit), 


1— V 1-. .. ■ 1 

• c d 

Sic data quantitas A dataque rado r ad ^ & efto 

r, maior, qu^m d. 

Oportet inuenire terminosin ratione c zid, quorum 
exccifui A 3, 

Conftr, ’ 

Fiatf — didi 3E„ > 

VAco AEi E'Bi ci 'd, \ 

Demonflr, 

•cnflr, j ^E: c — dy d, 

yAEy E"B: cy d, Quod&c. 

Quare &c. 

, ■- . r' ,, 1 1,11— i " , , 

: ■ Theor: ^i.Prop,'io/^, 

S lquatuor quantitatum non numerofas rationes ha- 
bentium, harmonici dirpofitanm?,prima maiorfuerir^ 
quam viralibct fcamda, & tertia? logarithraus rationis 

pri- 
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primae ad fecundam ad logarithmum tertiae ad quartaiiL/> 
non erit maior, quim vt prima ad tertiam, nec minor, 

quim vt fecunda ad quartam. 

Hypoth, 

f r ^ s t X u y 

l m X 9 

K 

jc fi <r • ^ A* ? 

4 ^ f 




• 4 / « 


Sunto quatuor quantitates harmonice difpofitae, o 
d: quarum a, maior, quam 6i maior, qudm c, & funto 
4 ad bf &ic id d, rationes non numerofe. & rationis 4 
ad y, cfto logarithmus e: rationis autem c ad d, logari- 
thmus f, u ' 

\ Dico e id non maiorem effe , quam vt a ad h nec 
minorem, qudm vt c ad d, 

Suppcfta falfa alternatma . 

■ Efto, fi fieri potelt, vel maior e ad f, quim vt a ad b, 
ratione ^ ad A,maioris inaequalitatis, vel miiior, quaravt 
c ad d, ratione jf.ad h, maioris inaequalitatis. 

.i . • 1 Prapar, 

Sumatur quantitas K» 


Fiat ^ i: r, h. 
Fiat a', K: l 

b', K: m% 

C} K: Ki ». 

. •. dy K: Ki 0. 


D> 
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p r q s it X ;.t . j.u , y 

i . w » . . , . P 

• » - • I . , , 

K 

z, $ ^ % : fl A" ' li' z 

- h ■ ' c d 

7t e <p f a 

g i b 


77. h. 


88 . h, 
34. h. 
a. 3. 

75. h. 

76. /j. 

77. h. 

10;. h . 


Datis non numerofis rationibus 4 ad c ad 

vd w ad/, & 0 ad «: dataque ratione^ ad /, 
vd i ad /7, maioris inajqualitatis , quatuor inue- 
nianturnumeror^ rationes, p ad altior, quim 

/ ad wj & r ad j deprcUior: propiores «qualita- 
ti logarithmicac , quam vt in ratione ^ ad »,vel i 
ad h» . . '!• . i. . . , 

Et quoniam a ad i, ratio eftaltior^qOdm r ad 
d: & lunt /, w, «, 0, redproc^, ficut b, d: 
etiam / ad w,‘ratioeftalcior^xjjipi'W.ad< 7 >ltaq; 
fi forte contingeret r ad j, non altior, quam n ad 
0: inueniatur altera r ad j, depreffior quidem^, 
quam / ad m', fcd ei propior; atque dtior, quam 
n ad 0, Etfimiliter inueniatur r.ad »,.deprei&or, 
quam r ad j; altior^quam » ad oroccn^n inue- 
niatur X ad jy, depreifior, quam n ad 0; vt lianc 
t ad «, & jc ad jy, propiores «qualitati lo| 3 ri- 
thmicar, quam vt in ratione ^'ad /, vd i adh. 

Dataque differentia /, w; datis quoque ratio- 
nibus /7, ad qt r ad s, t ad «, x ad j, inuenian- 

. ’ tur 
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turearutndem termini />, r, j, r, w, x, j», eafdem ha- 
bentes rationes, & camdem differentiam /, w. ^ 

/■/■<« />; ^5 

r; K: Kj 
K: KyK 

jj a:.- ». 

fj A; A; 
xj A; A; 

UyX:' Ki ¥.- ■■ •’ ’ ....■^, 

^ • >; - A:- Aj'?. — • • ' ' • • ' 

' Et rationis ?. ad logarithmusefto . • 

' rationis /0 ad Jogarithmus <p. , 

• ' ratibriis ^Jad m, logarithmus * 

‘ ^ "raciohis ^ ad 2> logarithmus "i i • ' 

'A - i . Io Betnonflr,commun, :: i • 

funt harmonici diipofitiB. ’ ' •> • 

7,' »» 0 , arithmeticb dilpoiitae. •: 

- ia, maioF) qoartv^V & maior, quim c, > , 

>/^^mihar,.qiKkfej;^: 6t thihorj qoam . 

^C9r^i ; ri fty », x,>: binar,&binifunt 

Jiti1ftit^tkJ^di%ofitf,»r«ecientesminoreseoa^ 

w* HiaibS-,qu^m"^; & >; -maior, quam ip . : 
maior,<^&m,/^ &/j maior, quam a. * 

Et quohiam’^, ad ' i', maior eft logarithmice, 
quam vt ratio cad ad rationem ^ ad ‘ ; rario 
autem ^ad ad rationem /S ad t, logarithmice 

maior 


conflr. 


ii>4. 
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P »■ 

/ 


m 


c /9 J' * 

« h 

yr t f 


. i ' ; ; / < 

t X . 


« *■ '. ■;> 5 

f * • - 


a 


g I A 


• 'A 

« H 


gi. jb. I maior eft,qu^m vc ad rationem 4 ad ,& ratio 
^ ad ad ratione 4 ad ^,cftlogaritmic^,vt tf ad 
e: ergo g ad i eft maior, quimvt ^ ad e. Simi- 
liter oftendetur ^ ad /, maior, quim ^,ad & 
maior, quim 4 ad^ & muor,qu^ /ad «. 

Deinde quoniam /7 ad ^, vel c ad. (T ratio eft 
altior,qu^m / ad m,.vel 4 ad^$ &func 
4, ^ harmonici diipofits eft «, maior, quam 
h: oportet C) & maiores €flc,quam 4, (i c- 
nim efienc squales ; ciTet ratio ^ ad f, a^uealta» 
rationi ad^ ii v^r 6 effep kr, minqr,qu^m ^ 
ideoqueSt <T, minor, qu 4 m ^ ratip e. ad «T» 
depr^tor, quam 4 ad contr^va/Tum^um. Si- 
‘ I militer oftendetur, qu 6 d 4, maior eil, qu^m /S; 8e 
qu^m <: item 6 ,, maior, quam q & /u, qu^ 
fli: & f, quam & ^/,qu^m i : l • 

. . Suppoftiof4fajfrm^ > i',\. I ' " 

Efto r ad/ maior, quAm 4 ad « fi pQtcft. 


«i-y 


tonfir, 

fup. 

bypeih, 

7*y» 


def.t^b 

iS.h. 


D(- 
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,Demonflr, p. 

prapar, rj f: 4; • . ■ 

*/.y.d. *4 ,-v 45/- e;/ 

. rj ■43-<-4> fi <•> "• 

/Kp. <P: minor, qudm *. 

. Jup. ' ly fi. minor, quim ij fc. 

4. j. • <Pj 4: maior, qu^tn <i; c,* fi enim cflct eadeiiiL;, 
vel minor :eflet e\ fi. minor, qudm «> 

. contra afliimptum . • > . ' • 

pr4p4r. Sunt autem <8, harmonice difpofitae 

x^.h. quantitates, numerofafijue habentes rationes j & 
proportionales ficut quidam, termini h ferie har- 

■ prdpAr. naonica naturali ab vnirate; quorum rationis ^ ad 

» , logarithmus eft -?> j „& rationis ' ad > ^ , loga- 

■ /*p. rithmus efi: 4 . Eft autem ficut r ad s ratio altior, 

quam r ad «: fic ^ ad i , altior, quam ^ ad a» ; & 
/wp. eft /8, maior, quam •; ideoque & fl, maior, 
Pf.h, quam m. Ergo fi ad 6, maior eft, quam p ad 4» 
* i3i 5- Ergo -8 ad maio.reft,quam a ;ad c, contra 8.j. 
-Ergo.^' ad/> non maioreft,quam 4 ad c. Quod&e. 

; , . Suppof. fialf. 1. , ' 

Efto.c ad 7^, minor , quam l ad d, fi poteft. > 

Demonjir.t, 

..prapar. ey fiy-t-^y hz h'y d, 

^ /np. *'j ei minor,qu^^j A. • * 

/>*Pf . fii .minor,. quam i; h. 
fup. »; minor, "quam rj fi~*gy h, 

. , \ Vv v; (ci 
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ij. ij. a: minor, quam ^ </. 

Sunt autem i ^ , fy, harnaonfce ^ifpofnx, 
frxpar. numcrofas rationes hrabentes ; & proportionales, 
15 • b. quidam termini e ferie hartromca naturali 

pnpar. ab vnitate ; quorum rationis z^ td lOgarithmus 
eft St rationis''^ ad 5, logariihmos cft k : & 
i fMp, • eft ?. ad i ratio altior,qu^m d ad llcutp ad 
, V ^,altio(,quim / ad?»; &7 ad-;#? aItior,quarm. 
n ad 0, vel c ad d,- & c ad ‘d, altior, quim ^ ad 
^ j ' ficuc Ii ‘ ad 0, altior, qi^m x ad y: ergO z. ad 
J',' altior eft,quim ^ ad £ : & eft maior, quaih 

yp.fc. «T; & >, maior, qudm £t Ergo ^ ad ^ maior 
* 3' 5 • cft , quam «| ad ? . Ergo «i' ad £ minor cft, qu^tn 
• h ad d* contra ' . ' ' ' 

Ergo e ad nOn minor cft, quam h ad di 'Quod &c. 
Quare &c:> <*-' ■ , ! ■ • - : ' * ■ ^ 

' ' ■ Their, 91. Prop.lc^,^ . ’ • 

Q Vatuor arithmetice difpofttarum quamitatHm , fi 
prima ad vltimam^ fuerit venirmcriii^ ad nuni^um; 
erit prima: ad fedandam totuplicata ratio , quotus 
cft homologus prima?,imaiOr, quam tertia: ad q&aftJHi) to- 
tuplicata ratio, quotus cft homologus quarta: . quod fi fe- 
cunda ad tertiam fuerit vt numerus ad numerum: eritpri- 
mcT ad fecundam totuplicata ratfo,quotu?cft dio jn olemus 
fecunda, minor,quamtertif ad quaitamtotuplkata^o- 
lus cft homologus tertia:- c I 

/fj- 
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■ r ; .. . Hjipoth, ■ , . , 

■. SunCjoquatuorarithfnpcic?diipofiCicq;iatititates Ay‘B, 
CyD. & eftOj vel akcrutriii^, vel vcrumquc illorum 1 vide- 
licet; A ad Dy vt numerus 4, ad numerum ad C, 

vt numerus b, ad numerum , 

Dico rationem Aad^B totupIicataoi> quotus eft ma- 
iorem eflfe ratione C ad D tptuplicata, quotus ell d\ & 
.rationem A ad ‘B totuplicatam , quotus eft ^j.qiinareiTL» 
ratione C ad D .totuplicata, quotus eft c. . ; . 

; ' Prtepar.commun. • . 

• ’^| SumaturrationaIis«:8tperquantitatesdeno- 

1 minetur arithmetice dirpofiras, vt jfiant fractiones 
. ^i.h. u (A)y fi {B)y u (C) y u (D) y harmoiiicc difpofitjc. 

. S«que rationis A ad B logarithnaus e : & ratio- 
• I nis C ad £>, logarithmusj.' 

. , Demonflr.p. . 

' , Quantitatum Ay By C, D,vcl dua; tantum oxtrema: A, 
Dy erunt vt numeri, vel duae tantum media; i 5 , C: vel bina; 
tantum extremae jnuicem Ay Dy & med « inuicem By C: 
vel tres inuicemjunt vt numeri* 

4.8. Sunto tres inuicem Ay By C, vt numeri :&af- 
fumantur tres numeri / proportionales, vt 
dcf.$.h. Q fj minor dt, quam etiam C, 

minor eft, quam Dy & g minor, quam h. per 
homologiam,,eft dcicolus gy hy ad /, vt ddedus 
\ Ay By ad C. addatur defedus gy /?, numero /, Hc 
j fiat numerus /. erit ergo componendo vt / ad /, 
... Vv 2 ' ita 
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</f/ 5 .h. 

I 

z.p. 

z.f. 

loo. h. 
«5.4. 

( 

1 1.5. 
z.p. 

15.4. 

18.4. 


ELEMENTVM 
ita D ad C. Si vcr 6 Aj maior cft, quam "Bi pro- 
fecto C, maior cft, quam C-—D, vel qudm A 
— per homologiam, ficut C, maior cft, quam 

^ - S, ita r, maior cft, quam g — h. Auferatur 
itaque g'-hy ab i numero; & relinquatur /: & 
entjdiuidendo, C ad Z), vt i ad /. 

Quare Ay 3 , C, D funt proportionales iniii- 
cem , vt numeri,^, h, i, l, Si numeri g, /?, /, /, 

I funt arithmetice difpofiti: quorum ratio g id h 
totuplicata, quotus cft maior cft, quam jatio * 
ad l totuplicata, quotus eft /: & ratio g id h to- 
tuplicata,quotuseft minor, quam ratio / ad / 
totuplicata, quotus eft #. Sed ^ ad ^ totuplicata 
ratio, quotus eft: gy ad eamdem totuplicataniL», 
quotus eft 4, eftlogarithmice, vt g ad a: & i ad 
l totuplicata, quotus eft /, cft logarithmice ad 
eamdem totuplicatam , quotus eft d, vt / ad d. 
Et quoniam g ad / cft vt ii ad D:& ii ad D, vt 
A ad di ergo g ad l, eft vt a ad permutan- 
do ^ ad 4, vt / ad d. Ergo ratio g ad h totupli- 
cata, quotus eft g, ad eamdem totuplicatam,quo> 
tus cft 4, cft vt i ad / totuplicata, quotus eft /, 
ad eamdem totuplicatam , quotus eft d. Ergo fi 
g ad h totuplicata, quotus eft gy altior eft , quam 
i ad / totuplicata, quotus eft /, etiam g ad h to- 
tuplicata, quotus cft 4 ,aItioreft,quam 1 ad / to- 
tuplicata , quotus eft d : fi deprefiior, deprdsior. 

'• ergo 
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100. h. crgoiicut £ ad h totuplicata, quotus cft p, ma- 
ior cfl-, qudm i ad / totuplicata, quotus eft fiuc 
def,f.h. iint £ ad hjsc i ad / rationes maioris inltquali- 
I. tatis, fiuc finc minoris ambse: crit & £ ad h totu- 
plicata, quotus eft <i, maior,quam i ad / totupli- 
cata, quotus eft d. Et cft £ ad fc, eadem , quas A 
ad S; & i ad /, eadem, quae C ad D, ergo A ad 
‘B totuplicata ratio, quotus eft a, maior eft, quam 
C ad Z) totuplicata, quotus cft Quod&c» , 

Simili prorus dcmonftratione oftendctur, quod ratio 
A ad B totuplicata, quotus eft minor eft, quam C ad 

D totuplicata, quotus eft c. Quod &c. 

Demonjhr.i, 

Sunto vel duo tantum extremi Ay D, vt numeri j vel 
duo tantum medij C, Dj vel bini, &bini Ay D, St 


nc n autem tres, aut quatuor.profcifto vel eft quantitas A, 
minor, quam vel maior; & rurfum quantitas A, minor, 
quam C, vel maior . 

Efto Ay minor, quam S, & minor, quam C. 

14. b. u(A)i tt(B)y m(C),«(D), funt harmonice di/pofiti. 

j2. h. u(A): maior, quim 

12. /7. »(y 4 ); maior , quam «(C). 

88. h. u(A)', u(B): altior, & maior, quam u(C)'y n{D). 

78. h. ti(A)y u(B): logarithmus e. 

78. h. «(C)j u(T>): logarithmus f. 
dcf.i^h I «(C); maior, quam «(D). 

1 . 5. 1 «Wj naaior, quam »(A)y u(C), 
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104. h. u(A)'j u(C): non minof, qii^m / . [ . ; .r. 

104, /j. /; non minor, quam i 

S. 5. u{py. maior, quam w(C). , 

13. 5. u(A)j u(D)i maior, quam ej fi ■ 

13.5. /: maior, quam »(»); „(C). 

12. M. »(A)i ti(D): d', 4 .,^. - | 

12. b. «(®)> w(C): <Ci^:c,b. • I f 

13.5. «/j 4; maior, quam fj/ 

13. (“} fi maior, quam q . • ; • ^ 

^ maior, quam . 

jp,./,. nraior, quam/f. 

P>-rf/).7r. Et quoniam /, logarithmus eft rationis C ad 

i’o. h. T>: ergo dfiy logarithmus cft rationis C ad D^to- 
tuplicat^e, quotus eft d. item quoniam q logari- 
rhrouscft rationis A ad S.-ergo 4 <?, logvithmus 
cftrationis^^ 2 totup}icat«, quotuscft 4. Si- 
• - ' . militer i/c, logarithmus cft rationis C ad Z) totu- 
plicat^e, quocuseft a, & eb, logarichi^ius , ratio- 
- nis ^ ad 2 totuplicatie, quotus eft b. Sicut er- 
go acy minor eft, quam dfi fic depreiTior eft ^ 
ad S toriiplicata,quotuseft 4, quam C adDto- 
mpheara, quotus cft d. item ficut eby maior eft, 

I quam fc: l'ic /i ad ^ totuplicata, quotus eft ^,a!- 
I tior cft, quam C ad D totuplicaca, quotus cft c. 
hyt-cth. j Sunt autem A ad 2 >, ’& C ad £), minoris ingqua- 
I litatis rationes, quarum depreffior altiore maior 
j cft. Ergo A ad X' totuplicata, quotus cft 4^ ma- 
ior 
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ior eO, quim C ad "D lotuplicata, quotus cft: J nd 

^ totuphcara, quotus cft />, minor, quam C ad X> lotu- 
plicata , quotus cft c. Quod &c. > • 

Demonjir.^. 

Efto A minor, quam & maior, quam C. 

Ergo C, Di A, 2 , funtquatuor quantirares ari- 
*/. 5.fr. thmctice di/pofite ; quarum C, minor , quam D, 
/«p. & minor, quam A: Et ratio C ad D totuplicata, 

. quotus cft r, maior eft,quam ^ ad S totuplicata, 

/ !> quotus cft & C ad Z) totuplicata, quotus cft ^/, 
minor, qu^m A zCi X totuplicata, quotus cft a. 
Quod &c. 

Demcnjh’, 4 * 

; i > Efto A, maior, quam X, Se minor, quum C. 

. ; ; Ergo XyAi Z), C, fiintquatuor quantitates ari- 

rfc/.5.i. thmctice di/pofitic, quarum X minor, quam A; 

- /ff • Sc minor, qu^ra D. idcoque X ad A totuplicata 

' •' ratio, quotus cft maior cft,quam D ad C totu- 

plicata, quotus cft c: Sc X ad A totuplicata,quo- 
tus cft a, minor, quam D ad C totuplicata, quo- 
tus cft Ergo conuertendo,’c^ad'S totupli- 

;1- ’ cata, quotus cft minor cft, quam C ad D to- 

> . tuplicata, quotus cft c: Si A X totuplicata^, 
quotus cft 4, maior, quam C ad D totuplicata^, 

- : : : quotuseft,<Z. Quod &c. . . • • 

Demonfir. 5 . 

Efto A maior, quam X, & maior, quam C. Ergo O, 

^ ' CiX,Ay 
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C, Ay fune quantitates arithmetici di/poQt«, 
quarum T> minor, qu^m C, & minor, quam 2. 
quarum ratio D. ad C totuplicata , quotus cft d, 
I maiorefljquam 3 zd A totuplicata, quotus 
! 4: & D ad C totuplicata, quotus eft r, minor, 
quam 3 ad A totuplicata ^ quotus eft Ergo 
conuertendo, C ad D totuplicata, quotus cft dy 
minor eft, quam ^ ad S totuplicata , quotus eO: 
4: & C ad D totuplicata, quotus cft c,maior, quam 
zAad3 totuplicata, quotus eft Quod&c. 
Quare &c, 


Theor. Prop, loS, 

S I fuerint quatuor quantitates arithmetice difpofitx, & 
prima minor fecunda; fuerint autem &duo numeri 
prior ad pofteriorem, minor, quam vt prima quantitas ad 
quartam: erit primx ad fecundam totuplicata ratio , quo- 
tus eft prior numerus, maior, quim terti* ad quartam to- 
tuplicata, quoais eft pofterior. : 'i 

Hypoth, 

Sint quatuor quantitates arithmetici difpofitje. A, 3, 
C, D: &fit Ay minor, quam 3i ideoque etiam C, minor, 
quim D: &fit e numerus ad numerum^ minor, quam 
vt A ad D. 

Dico A ad 3 totupJicatam, quotus eft. tf, maiorem ef- 
fc, quam C ad /) totuplicata, quotus cft f. 


Pr<€~ 
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- c'-> ' 


defiXlh, 

88. h. 
def^-4' 
104* h . 
11. h» 

1 

11. h. 
ij. J. 

8. y» 
ij. s* 

• 3. 

• zj. 5- 
<?I. h. 

ix. h. 

80. h . 

_8i. h. . 

; . 1 i. 


Q V I N T V M. 

• t Pfiepar, 

Denominetur ttj per quantitates arithmetice 
difpofitas. Af S, C> O, vi fiant fradiones har- 
monice dirpofitsc, u(^f «(C), u(D), Et 
efto rationis u(A) ad «(S), logarithmus Ara- 
tionis «(C) ad logarithmus h, 

I . Demonfir. 

'y Vel u{A)i maior eft , quam u{C)\ vcl minor. 
Si u(A), maior efe,' quam «(C): etiam ma- 
ior eft, qudm tt(b)i & ti(A) ad «(S), ratio cftal- 
dor, Amaior,quam «(0'3d«(D).Ergo g a,dh 
non maior eft, qu^mvt it(A) ad »(C). 
u(A)i u(C)i C', A. 

C: maior, quam A 

£] h. non maior, qu^ Cj A. . 

Dj maior, quam Cj ./ 4 . • . 

h; minor: quam D5 -d. 

/i e: maior, quam !D;I A, 
h: minor, quam f\e, ' : 

ge: minor, qudm fh. 

Eft. autem g logarithmus rationis u{A) ad 
»( 2 ), vel S ad Ai idepque ^<r, logarithmus eft 
rationis ^ ad ^ totuplicatac , quotus eft e., item 
fhf logarithmus eft rationis D ad C totupiicatx, 
quotus eft f. Ergoficut minor cft,qu^ fh: 

fic totuplicata ratio ^ ad quotus eft ?,deprei- 
fiof eft, quam totuplicata ZP ad C, quotus elt/,' 

X X &eft 
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hypoth. I &eft S, maior, qu^m Ay Sc D maior, qu^m C: 
def.p,^, ergo totuplicata ratio 3 ad A, quotus e, mi- 
nor eft,qudm tptuplicata D ad C, quocus MI fi 
i. $£conuertendo , totuplicata A ad quotus dl 
Cy maior, qudm totuplicata C ad D, quotus eft /l 
Quod Stc. 

def.ti .h Si u(A')y minor eft, quam »(C): etiam u(S)y mi- 

88. h . nor eft, qudni u(P)i & eft ratio u(C) ad «(£)), al- 
tior,quam u(a) ad «(2):6tcft »(C), maior vtra- 
libet u(D)y & u(A\ 

ic 4 .b. non minor, qudm «(C)i «(y4). " . 

II. h. u{C)'y h(A): Ay C. 

13 - j. ^5 ^ non minor, qudm C 
8. 5 . cyAj C: maior, quam AyT). : . 

hypoth. A-y D: maior, qudm t; fi ' 

» 5 * 5* maior, quam /j /I ' 
sn.h. maior, qudm e^.i . 

. /up. Totuplicata /1 ad 3, quotus eft e, maior, qudm 
totuplicata C ad D, quotus eft fi. Quod &c. 
Quare &c. r . > . 

t 

Thdor, 94 * Prop^. 1 07 * 

O I fuerint quatuor quantitates arithmetici diipoGtx, 
& prima, maior, qudm fecunda : fuerintoutem & duo 
numeri, prior ad poftcnorem inaior, qudm vtpnma quan- 
titas ad quartam: erit primae ad fecundam totuplicata ra- 
tio, quotus eft prior iiutnerus,maior, qudm terti? ad quar- 
- ^ tam 
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tam totuplicata, quoiuscft poUerior . 

f^poth. 

Sint quatuor quantitates Zf, C, O, arithinctiecdi- 
fpofit.x: & Iit Jy maior, quam ‘By ideoque etiam C, ma- 
ior, quam D: &fit f numerus ad numemmyj maior, qudm 
\t ^ ad D. 

. Dico A B totuplicatam , quotus cfl: r, maiorem^ 
cflTc,qudm C ad D totuplicata, quotus eft f. 

Demonjhr, 

Sunt enim quatuor quantitates arithmetice 
hypoth. dirpofitJB Dy Cy By A\ & eft Z) minor, quam C: 
1. 3. &/ ad Cy minor eft, quam vt D ad ergo T> 

Z06, h. ad C totuplicata ratio , quotus eft fy maior eft, 
quam B ad A totuplicata, quotus eft e, Eteon- 
uertendo, C ad D totuplicata , quotus eft fi mi- 
j nor, quam ^ ad ^ totuplicata, quotus eft r, 

I Quod &c. 

Quare &c. 
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Perillun:. Sc Excellentiis. D. lo. Dominico Caffino 
Aftionomo D.S. Petrus Mcngoliis S. D. 


yrnqHam mihi f?.tis-credo, Vir Excellentifi.cum 
puhlicandaconjaiyo^ideoqtie merito nec omniru) 
fchoUrihus credendt*m futo ; quorum licet ope 
me fateor plurimum profccijej non tamen au^ 
Horitate oportuit confirmari. Tu’-ver'j, qui fcis, 
potes y tuis in me multis hucufque pofitis yhoc addas, ojicium 
<velim : praua , ft qtu fitnt, emendes primiim : in ijs , qu^ ma- 
le pofitafitm , confilio adiuues ^ in cateris>mihi duplices intelle- 
chim . ^od 'Vt pr^Jies facilius , retexam breuiter huiufce 
operis narrationem : quam eum legeris , prafxtionemque ad le- 
Borem percurreris ; plurima quidem cttrfim praetereundo intelli» 
£cre ; paucis 'vero difficilioribus leElis attentiiis . demonfiratisjj, 
popis de toto <uolumine fentemiam ferre . 

Ante annos duodecim , occafion: ctiiuplxm problematis mihi 
pmpofJti d T>,/o. Antonio Tipcca l^egienji, de figura '■vnilinea de- 
firibenda , qu£ pcaret ellipfim in^dnobus puntlis innumerabiles 
eiufrnodi figuras exccgitaui, qiias-tunc per Geometriam indiui- 
Jibilium quadrabam , adhibito^amen priitshoc lemmate . 

l^em- 
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Lemma . 

Data reda linca>diuiT3 primum bifariam , deinde non^ 
bifariam in duobus pundis, vrrimque d medio pundo 
arqualitcr diftantibus : a(Tignatifquc vnius eiufdem gradus 
poteftatibus abfciflarum jnecnon al’us eiufdem gradus po- 
tcftaubus refiduarum; inuenire cui fit sequalc aggregatum 
ex duobus produdis fynonymis/ub poteftatibus abfcifia- 
ru affignatis , per fuarum affignatas poteftates rfcirduarum . 

Elt autem hoc lemma affine illi, quod recitat Bonauen - 
tura Cauallerius b. m. prxceptor meus ex Io.'Bcugrand: 
quod idcirco in expofitione placet imitari i 






Sit reda diuifabifariamin T, &non bifariam in 
pundis Cy‘B, arqualiterhincindei T diftantibus. Opor- 
tet inuenire, cui fit arqualc aggregatum produdorum fy- 
nonymorum fub potefiatibus partium inaequalium A'By 
& ACy C/^. Vt aurem breuiori via id obtineamus, 
procedemus per Algcbram Speciofam , partes Af, 
vocantes t: & partes BTy TC, vocantes a. Erunt ergo 
AB) CI{) t — a: & erunt AC, Affignatis itaque 

primis potefiatibus ablcifiaruni AB, AC) necnou primis 
refiduarum volens inuenire cui a:queiur fum- 

ma produdorum fub primis potdlatibus ABJ{j ACB^y 
ftatim ducendo per t-i^a proJuco vnum: cv ducen- 
do 
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-1 — 1 — 1— A 


do t-^a pcrx— 4, produco alterum, quorum fumma, zn 
— zai. 

ExemfUm ^imum in Vfii^rimis , 


AH: f— ^4, 

35i?: 


AH"S^ tz — ai 


AC: t-i- a 

C^; t — a 


ACH^ r2— 42 

tZ — 42 


AH2{-i-AC2{: zti — 242 

Vnde fequitur aggregatum produ<^iorum fub primis 
poteftatibus ACE^ gqualecflc, dupla: fecundie po- 

leftari ATy dempta dupla fecunda TC. 

Quod fi affignatis fecundis poteftatibus abrciflarum-i 
AHy ACy & primis refiduarum 3^, C^, velim feire cui 
sequetur fumma produt^orum fub poteftatibus fecunda 
AHy Si prima 22^, &fub fecunda AC & prima C^i ef- 
fingo fecundam potcftatcm a radice f-4, quam duco in., 
primam r-+4j vtfiat vnus produ^ilus : item effingo fecun- 
dam r-f-4, quam duco inpnmam t — a-y vt fiat alter pro- 
dudjs: quoiumfummaminucnio atj— 2t42. 


Excm~ 
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Exemplum^ ia !Bi primis . 



2 ^: t-*a 

, , 1 , ,>»■■ i«l !■ I H II I M 

t3 — Ztlfh+ta2^ - : ' 

^ V v_ • 

-^ tia — 2M2H-<»g 




AC: tz-t-zia-i-ai 

Cj(j f— <f , . 






— na--ztaz — 45 ,-,., ; > 

ACJ{i • 

: - f^W 24-r-f42 h- 43. 

AB'S^AC'B^ 2 / 3 — 2 / 42 . 

Vnde manifeftum eft aggrcgatuin produ<florum fub 
porelbtibus> fecunda AB 6i prima fe- 

cunda cAC & prima C^ > /equale’ efle duplae pote- 
ftati tertias ATy dempta duplo produv^o fub prima.. 
AT^ & fecunda TC. 

Similiter in cuiuslibet appellationis proportionalibus 
progrediendo 5 confequemur optatuoi; vt exemplis fu- 
bic(itis liquido apparet; ; -■ - : 
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\ ' f » • ‘ .W • ^ 

1B‘ T 'C - 

4 — 1 — 


Exemplum 5 . m Triprimis* 
AT5: f3 — 3?24-+5M2— >-43 . * 


I 




f4 — 3 E3 4 -* 3 

h- 73 4--- 3 f242-+3f43-— 44 


f4 — 2?3 4^^ 2f43«-44~- . • y- ' 

-( 4 C: f 3 n- 3 f 24 -+ 3 / 42 -<- 43 ^- r.^ 

C^I f^ 4 ^ • '■ • ' - • — 




f 4 -f 3 !f 5 <HH 3 f- 2 Trt- 4 jf 43 :.'. 

— f 3 4— 3lt242,-«3 /43 — 44 


»•»-*/ ✓ 
' l • > 


f 4 -f 2 f 34 — 2 r 43 — 44 ' - 
f 4 -- 2 / 34 H; 2 / 43<-44 . . • ; . . . 

U^'2^AC2{: ‘ ;;; : 

'Exemplum' A', in %fecundis'» 

* AT5\ n-.-zta-i-Az '*'•" • '• 

?2H-2f4-.42 i . 

. f 4 ^’ 2 f 3 >+f 242 ' , - 

-i- 2 f 34 — 4 f 242 ^ 2 f 43 * I . * .o?!/. 

-ff242 — 2f43-^44. 
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f 4 — 2 tiai-+a^ 

Similiter j 4C2{: /4 — it2az~f-a^ 

ASl^^ACKj 2f4 — 4^242-^144. 


Exemplum 5 . in Quadriprimis . 

A*Bi f4— 4f34-+6‘f242 — 4f43^44 

/-+<• 


15 — 4 f 44 -+ 5 t 3 42 — 4/243 -+t 44 
-+ /44—4/3 42 -«- 5/243 — 4/44-f 4 J 


/5 — 3 / 44 -+ 2 / 341 -+ 2 / 243 — 3/44-^45 

^C; / 4 H- 4 / 34 -+ 5 / 242 -+ 4 / 43-+44 

CJ?^: / — 4 

/J“^4t4*®~*'^t3 42-+4Z243 "+/44 

—/44—4/342 — 5/243 — 4/44 — 45 

/5-+3/44h-2/3^41 — 2/243 — — ^5 
/5—3 / 44 H- 2/3 42 -+ 2/2 43 — 3 /44 -+45 


2/5 -+4/3 42 — 5/44. 


Yv 


Exem- 


Digitized by Goog[e 



354 


ELEMENTVM 

. . . - -f ‘ ■ 


3 T C ' 



Exemplum 6. in Trijecundis, 
AE\ ti — 3ri4H-3W2— 
t2-*2ta-haz 


— 3 f4<i-+ 3 f 5 42— fi43- 
-+ 2 f44— 1 42 -4- 24 f44 

. -^tiA2 — 3f243-+3r44— <-45 

^2^: f5— f44— 2f342-4-2J243-ff44— 45 . 

AC \ f3 -+ 3 fi 4 -f 342^-43 
CK : f 2 2M-4-42 


« 5 -+ 3 ?44-^ j f 5 4 2 -i-f 243 
•>-“2^44 — 6 t$a 2 — 6 t 2 a^ — 2W4 
-+<342-+3f243-t5r44-+45. 

f5~4^f44 2^342— 2f243-4/44«+45 

f5 — f44 — 2r342-+2f243 -4/44 — 45 

A^2{^AC7{: 2/5— 4/3 42-4 2f44. 

Similiter in ^intiprimis, 
A^2^AC2{^: 2?5-41 Of442— 20J244— 24<f. 

/» 
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/n Quadrifecundis , 

A’SK^ACR: 2 f 442 — Zf 244 -+ 2 <i 5 . 

/n Tritertijs, 

ABR-+ACR: 2t6—6t^ai-*6tia^—za6. 

In Sextiprimis. 

A!SR-+ACRi 2f7H- 1 8f’5 42—1 of 3 44—1 otaS. 

In ^uintifecundis. 

A^R-^ACR: 2 f 7 -+ 2 f 542 — iof 344 -+ 8 f 4 <S’. 

In Quadritertijs, 

A^BR-^ACR: ai-+6ti<i^—zta6. 

In Septimiprimis . 

A 3 R-^ACR: 2 ^t6az — 2 9 tia 6 — 248. 

In Sextificundis, 

A^BR-^ACR^ 2f8 8 f 542 — 3 or 444 -f 9 tia 6 -na 9 . 

In ^uintttcrtijs, 

A^BJ^ACR. 2f8— 4f54 2H-4f245— '248. 

In Quadritpionis, 

ABR-^ACR: 2f8 — St6ai -+ 1 2f444 — StiaS-+2aS» 

In OBauiprimts, 

ABR-^ACR: 2tp -»-40f742-+2 8f5 44 — 5 i ^ta 3 . 

In Septimificimdti, 

ABR-^ACRi zt9-^i6rjai — 28f5 44-+ 1 ota. 9 . 

In Sextitewjs. 

ABR-+ACR: 219 u^a^-i-i6tsaS—6ta8. 

In i^iiintiquartls, 

ABR-^ACR: zt$> — 8 ry 42 -<• 1 2/544 — 8tia6’^zta8. 

\ 

Yy 2 In 
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In Comprimis, 

jiBR -* AC2 {: 2f i o -+ 5 4:842 -+ 8 4fd’44— 84:446’ — — 

— 2410 . 

/« Ociauificundis , 

ABjRr+ACR: 2:1 o -+• 26:842 — — 2 8:644— -- 2 St^6 -*■ 
2 6:248-+ 24 10. 

In Septimitertijs . 

ABR'^rcAC'A\ 2tio~+6t8a^ — 2 8:644 -+»8:446 ~ 

6:248 2410 . 

' • /» Sextiquartis , ' . • 

ABR-^cyiCE:^ *:i o — 6:84» -+i^^ 644 -f 4:446— - 6:»48 
-+2ai o, 

/» ^ulntiquintis, 

2:10 — 10:842 -+20:644 — 20:446 
-+10:248 — 24 ro. 

*TropoJitio, 

Inparallelogrammoduda diametro, regula bafi; om- 
nes fcxtnpia! vniprimee Tub triangulis,funt «quales om- 
nibus Iccundisporeftatibusparallelogrammi . 

Et omnes duodecupla: biprim«, omnibus tertijs potc- 
ftatibusparallelogrammi . 

Etomnes aoplstriprima»: nccnon omnes joplx bi- 
Tccun J?i omnibus quartis poteftatibus . 

Ec 
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Et oiiincs 5 oplac quadriprim? ; nccnon omnes 6 opix 
triTecunda?; omnibus quintis poteilatibus . 

Ec omnes 4ipl? quinciprimj: itera omnes i o 5 pl? qiia- 
drifccundx: & omnes i4oplx tritertix j omnibus fextis 
potcftatibus . ' ^ 

Ec omnes 5^pIxfextiprimx:iremomnes t 58 ple quin- 
tifecundx: item omnes 2 8oplx quadritertix; omnibus ie- 
ptimis poteftatbus . 

Et omnes 7iplx fcptimiprimx : item omnes 1 5 apix 
fexti(ccundx:necnon omnes 5 o4plx quinticertix:& om- 
nes 55 oplxquadriquartxj omnibus odauis poteftatibus. 

Et omnes 9opl90^auipnmx : & omnes 5 5 oplx fep- 
timifccundc: & omnes Sqoplx fexti ter tix .*& omnes 
i2doplx quintiquartx; omnibus nonis poteilatibus. 

Et omnes 1 1 oplxnoniprimx; & o nnes 49 5 pix oda- 
uifecundx.-St omnes 1 5 2oplx (eptimitertix : omnes 

25 loplxfextiquartx: 6i omnes 277iplx quintiqiiinrxj 
omnibus dccim.s potcftatibus. 

Et fic deinceps in infinitum iuxta numeros tabui? qua- 
dratricum, vJ quadraturarum,c6tinuateqjaciiin oporccr. 

Meth, T>em(mjk, 

Affinis eft hxc propofitio, tribus propofitionibus, quas 
loco citato refert Cauallerius ex eodem BeugranJ Exerc, 
^.prop, 25, 27: Eademque illarum methodo 

dcmonftrdbitur, ex Lemmate prxcedenti. Porro fa- 
tis puto ad ofterilioncm eiuldem methodi , ex decem pro- 
pofiiis , tria tantum demonftrai e . 

Hj- 
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Efto parallelogrammum cuius diameter CD:di- 

uidaturque CD bifariam in E\ ducanturque per £> 

FG, /Hy parallclogrammi A"B lateribus parallelf : ducan- 
turque hinc inde ab E diftantes quantumlibet, fed ^qua- 
liter, & intra quadratum, duae LMJiy & O P 

Dico fub triangulis ACD, *BCDy omnes fextuplas 
vniprimas, atquales e(Ie , omnibus iecundis poceftacibus 
parallclogrammi A"B, 

Demonjlr. p. ^ < 

Quoniam aggregatum ex vniprimis KMJ^, OPP^ eft 
xqualc dupla: lecundg poteftati KL, dempta dupla fecun- 
da poteftate L/i^; Si dudaeft vtcunque . Ergo ex 
omnibus vniprimis, fub trapezio AF EC, & fub trian- 
gulo C E G, & ex omnibus, fub triangulo EFDy &fub- 
trapezio ED7>G, aggrcgariimj quod eft omnes vnipri- 

m3c 
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mac fub triangulis ACDy BCD: eft aequale omnibus du- 
plis fecundis poteftatibusparallelogTammi AEy dempris 
omnibus duplis fecundis potcftatibus trianguli, /£C; idelt 
omnibus fimplis fecundis potellatibus parallelogrammi 
-A Hy demptis omnibus fecundis poteftatibus , vtroruraq; 
triangulorum lECy DEH, 

Sed qualium trianguli 7£^C cmnes/ecund^poreftatcs, 
funt vnitas: talium parallelogrammi AEy funt 5. Idcoq; 
qualium omnes fccund« pcteftates triangulorum /£C, 
DEHy funt 2: talium omnes fecundat poteftates parallc- 
logrammi AHy funt 6. Et omnes vniprimat fub triangu- 
lis ACT>y SCD, funt vtrorumque differentia, nempe 4: 
& omnes fcxcuplaevniprimat, fub triangulis ACDy BCDy 
funt 24. Item qualium omnes fecunda potcftates AHy 
funt < 5 : talium omnes fecundat poteflates ^ funt 24. 
Ergo omnes fextuplie vniprim9,fub triangulis ACDyBCDy 
iunt aquales, omnibus fecundis poteihtibus AB, 
Quod &c. 

Dico fub triangulis ACD, BCDy omnes diiodecuplas 
biprimas, «quales eflc, omnibus ter tijs poteftatibus paral- 
lelogrammi AB. 

Demqnjlr.i. 

Quoniam aggregatum exbiprimis KMTi, eft 
aequale duplse tertiat poteftati KLy dempta dupla vnifc- 
cunda /TL/>/ (idcft, dempto duplo produdo fubpotcft.i- 
libiis, prima KLy & fecunda LAA). Oftendetur fimilircr 
\t fupra, quod omnes biprim« fub triangulis ACDy BCDy 

funt 
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funt «quales omnibus tertijs poteftatibus parallclogram- 
mi AHy demptis omnibus vnifeciindis fub poteftatibus 
primis eiufdem AHy & fub fecundis vtrorumque trian-» 
gulorum /£C, DBH, 

Qualium autem omnes fccund« poteftates trianguli 
lECi funt vnitas; talium omnes fecundae poteftates pa- 
rallelogrammi funt 5: ideoque qualium omnes vnifecun- 
dae fub parallelogrammo AE^ &fub triangulo lECy fime 
funt vnitas; talium omnes tertise poteftates parallelograin 
mi AEy funt 5. & qualium omnes vnifccund« fub pa- 
rallclogrammo cyiHy & fub vtrifque triangulis JEC^ 
DEHi(\.mt^: talium omnes tcrti« poteftates fune 
5 : & omnes biprima’ fub triangulis ACDy^CDt funrvtro- 
rumquedifferentia, nempe 4: & omnes duodecuple bipri- 
ma: fub triangulis ^CD, 7 XT>, funt 48. item qualium,. 
011. nes tertj> poteftates funt 5 : talium omnes ter- 

tix 


Digitized by Googie 



s E X T y . i6t 

tiipotcftates^S, funt48. Ergo omnes duodccuplas bi- 
primar, fub triangulis ACD, S 5 CZ?, (untorqualcs omnibus 
tertijs poteftatibus A’B. Quod &c. ' . 

Dico fub triangulis ACD, TCDl Offtnes <fopIas trife- 
cundas, squales die , omnibus quintis potefUtibus paral- 
Iclogrammi 

Demon (hr, 3. 

Quoniam aggregatum ex trifecundis K 
eft squale dupls quints poteftati KLy dempta quadru- 
pla trilecunda KLMy addita dupla vniquarta KLM. often- 
detur fimiliter vt ilipra> quod omnes trifecunds fub crian-' 
gulis ACT>i 3 CD, lunc aequales omnibus quintis potella- 
tibus parallelogrammi AHi demptis omnibus duplis trife- 
cundisjfub potellatibus tertijs &lub fecundis vtro- 
rumque triangulorum I 5 C, DEHy addicis omnibus vni- 
quartis fub poteftatibus primis AHy &fubquaicisvtro- 
rumque triangulorum lECy T>EH, 

Qualium aurem omnes fecundre poteftates trianguli 
IBCy fent 5: talium omnes fecundae poteftates parallelo- 
grammi AEy fune 15. idcoque qualium omnes tr.fecua- 
dse fub tertijs poteftatibus parallelogrammi AEy & fub fe- 
cundistrianguii /£C, lunt 5: talium omnes quintx pote- 
ftates parallelogrammi AEy funti5: atque talium omnes 
dupliB trifecunda; liib AEy 3 i fub /£C, lunt lo: atque* 
diflferentia vtrarumque, eft 5 . 

Rurfum , qualium omnes quartae poteftates trianguli 
JSC^ funt 5 ; talium omnes quartae potcftu»es AEy fune 

Ii “ 15. 
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f 5 . idcoque qualium omnes vniquarta», ftb primis , A£, 
&quinris lEC poteftatibus , Tunc 3: talium omncsquintac 
poteftaces AEy funt 15. fed talium oftenfx Tunt omnes 
quinta; AEy demptis omnibus dupHstriiccundis,(ub AEy 
&fub /£C, eflfe 5: ergo additis omnibus yniquartis, fub 
AEy & fub lECy funt 8. 

Sed qualium omncs quintx AEy funt 1 5 : talium omnes 
quintx AHimx 36; & omnes quinta? AHy demptis om- 
nibus duplis trifecundis, AHy & fub vtrifque lEC^ 
DEHy additifque omnibus vniquartis, fub AH, & fub 
vtrifquc /£C, DEHy funt 1 5 ; nempe omnes trifccundx, 
fub triangulis ACDy 3CDy funt 16 : St omnes 6 op]x tri- 
iccunda? fub ijfdem, funt 960, Aqualium omnes quinta? 
poieftatcs AHy funt 3 o; talium omnes quintae potefta- 
tes ABy funtp 5 o. Ergo omnes 5 opI« trilecundae , fub 
triangulis ACDy BCDy funt atquales, omnibus quintis 
potelbtibusparallclogrammi AB» Quod&c. Qgare&c. 

His 
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His demmfiratis , cogitahAm fi pojjent aU<t tjuadraturte inue- 
niri ex tmentis cowpoJit<e , irujttas inf^nis altcjuA refoluatw; 
iptemadmodum in triangula, paral>olam Archimedes refoluit. Et 
/jtufuii primtm de omnibus figuris, in tpnbus ordinata ad baftm, 
(imi omnes poteflates ahfctjfarum, prima, fecunde, tertia , (^de- 
inceps in infinitum : cpias ex demonfirtuis d Cauallerio loco ci- 
tatoydep ehcndebam efji inferie harmonica naturali eJb n)nitaxet 
earumtjue jummam demonfiraui excrefcere in in f ni tum, in pr.e- 
fationeadmeum libellum, cui titulus , ^oua Quadratura Ari- 
thmetica, feu de additione FraEloriim . 

Deinde tentaui ,fi poffent in nmam colligi Jummam figura, in 
/juibus ordinata ad baflm,junt abfcijja prima , producii fuh 
primis ahfcifsis, refiduarum poteflatibus omnifariam , idefl, 

/tbfcijja prima, njnipri ma , '‘vnijecunda, 'ZJnitertia, 'vniquarta, 
deinceps in infinitumujuas colligere mihi fiucef sit faliciter,^ 
acjuales inuenire parallelogrammoauius ad eam dem bafim ordi- 
natafjimt omnes tota'y <-vtpotefl facile colligi ex fiipra demon- 
fratis ,(^ex ij. p. ^ou, Qmdr, 

hem fi poffent colligi fguray in ijuibus ordinata ad bafm fimt 
• abjcijjd fecunda y {^produBi fub abjetis fecundis,^ refidua- 
- rum poteflatibus omnifariam , idefi , abfcijja fecunda , biprima, 
yije eunda hitertiaM^uartay!^ deinceps m infinitum: quas etiam 
, colligtre mihi Jiiecefsit , (^ aquales inuenire triangulo , cuius or- 
' diruita fimt omnes obfciffa . *xjt patet ex Jupra demonfiratis , ^ 
ex S.z.^ou.Quadr, 

Et gener aluer rnueniffgttramJn qua ordinata fimt omnes po- 
. tejiatesahfctffarum , (^ deinceps omnes figuras , in ftibus ordi- 

Zz z nata 
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fiOt^ fmt produB^ fub ijfdem pote flatibus abjcijjarum > Jub re- 

fJHarumpotejlatibus ommfasriam ,Jimul a£ gregatas „e(fuales ef- 
fe jigurte, in qua ordinata, ftmormies fotefitaes abfei^um or^ 
dmis 'proxime inferioris . Verbi gratia , omnes abjcijffas tertias , 
mdditis omnibus triprimis, omnibus trije eundis > omnibus triter^ 
tijs , alqjqite omnibus tricptotisi efje aquales , omnibus abjctfiis Jc- 
eundis. Item omnes abjcijjasqitartas, additis omnibus quadri- 
p) imis, omnibus quadrijecundts , omnibus quadritertqs y omni- 
bus quadriquartisyalijjque omnibus quadriqttotir^ejje aquales om- 
nibus abjcijsis tertijs , quod itageneralster *z>c enunciatum eji, 
.exjuprademonjkatis, (^ex 5 ; 3 . ^ou,^uadr. poteji mani-- 
fejiari, 

JpfaminterimacceJsionem,qudm Geometria Indiuifdilium 
feceram, prateriui : ^veritus eorum authoritatem, qui faljum pu- 
tant ftppof tum y omnes reEl as figura plana inimtas , ipfam e^e 
figuram planam: non quafi hanc fiqteens partem', fid illam quafi 
non prorfits indubiam deuitans : temandi amrm , fi pojfem (k- 
inum eamdem indiuifibiltum methodum , mt aliam aquiuden- 
tem nouis , indubqs prorjus conflituere fundamentis . 

Mechanicis deinde ac Muficis huctfi^ imperfetlis occupa- 
tis lucubrationibus I in eas quandoque 'zieni demonfirandaru con- 
clufionum angufiiast^vt per omnifariam hac nofira elementa,no- 
uorum indigerem argumentorum . qua priuatis tradita fcriptts 
delite fiebant, non inculta Jolim, fid ita perperam pofita, njt 

quafi/pecialiaLemmataquorumdammadiematum , non<~vale- 
rent ad aliud . Animaduertebam etiam me non pojfi multum m 
Mechanicis proficere , quas Itberditer profiteor 5 rufi ex mberiore 

Geo- 

- 
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G eometria, quam qtue hucujque ah Euclide > ' Apollonio , al^fipte 
fojlerioribus tradit a ejjet , 

Nuperrime hoc anno,Adm.2(^P,Fr.Stepha»us de Angelis Ie~ 
Juattus , meus condtJcipuluSydeindiuifihiliumPraceptoris ncjiri 
Geometria omnium optime meritus *cmus intelleElus copiam, 
felicitatem,mnquamjatisdme comendari pojp Oferbis exijiu 
nu>, mittebat adme liUllum Juum De Infinitis Parabolis ^c, le- 
gendum : cuius ex eruditione mirabili , melior , <z>egetior fa- 

BusGeometrai maximum hoc emolumentum percepi prate~ 

rita Jludia reuerterentur tn mentem\ ordinemque, tnter plura de^ 
inceps inuenta ,poJlularent . (^illitd tandem mihi, opinor , fuc- 
cefsijfe feliciter , quod duodecim ante annos defderaueram :qs 
etiam, qtubus detundor , Mechanicorum fludiorum MigMio- 
nibus oportunum .Jf*p^ tnea opinione, P^ir Excellentipime» 

hijce btcubrationibus perleElis ; quatenus oportuerit ad cor- 
regionem notatis : tuam fmceram enixe rogans» pojlulo , ^ ex-^ 
peliofententiam . Vale. 
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Tal>ulaFor?nofa. 

' , FOm. ■ \ ' 

' FOut. FOr. 

FO»a%. FOsOr. FOjfl* 

FO,*i. FOm, FO,ari, FOj^i, 

FOJi^» FO,a^r, FO^irz. FO,»l* FO^^, 

TMa Sd^jttddraturarum, 

• FO.u* 

FO,ti, FO.U 
FO.At, FO,^dr. FO.ri, 

FO,di, FO,idxr. FO.iari. FOjr%, 

FO.d^, FO,^dir, F0,6azri, FO.\»i, FOj^, 

Talfula Quadraturarum . 

FOm, 

FO.ia. FO,ir, 

FO.iai, F0,6ar, FO,lrl, 

FO.J^ai. FO.l^a^r, FO,l^ari, FO,^l* 
FO.^a^, f^O.ioair, FO,loair%. FO,%oari, FO.^r^, 
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GEOMETRliE SPECIOSiE 


ELEMENTVM SEXTVM. 

r> EF IT 10^ ES. 
K4^4ASt£4dSfC«US£!»l 

Sfumatur inter lineas > vna quaslibet quanti- 

titas j quae, Rationalis, dicetur. 

Et exponatur quosdam re<^a linea > rationali 
asqualisj qu«e dicetur, Tota; 

3. Sitque data pofitionej quae dicetur, Bafis. 

• 4. Eiufqne alterum extremorum pun< 3 :orum , dicetur. 
Finis abfcilTarum . 

5. Alterum, Finis refiduarum. 

Et ab vnoquoque punclo in bafi fumpto , vfque ad 

finem abfciflarum,quatcnus ipfabafis extenditur , quanti- 
tas dicetur Abfcifla . 

7. Ideoque tota dicetur etiam, Maxima abfciflTarum. 

8. Item ab vnoquoque pun<^o in bafi lumpto, vfque 

ad finem refiduarum, quatenus bafis extenditur, quantitas 
dicetur Refidua. 

9^ Ideo- 
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9, Ideoquc tota dicetur etiam. Maxima refiduarum. 

I o. Super bafi defcribatur quadratum: & ab vno quo- 
libet pun(fto in bafi Tumpto, ret2:a ducatur, vfque ad oppo* 
fitum latus, rcliquislatcribus quadrati parallela : quae dicc-. 
tur, Ordinata in quadrato . - 

1 1 . Qua» cum fit arqualis rationali, & totg; dicetur Ra-- 
tionalis , 6c Tota, & Maxima abfciflai um j & Maxima re- 
fiduarum . 

1 2. Et quadratum, per fuas ordinatas exccnfiim , di- 
cetur, Forma omnes rationales , & Forma omnes totae. 5 s 
fignificabiturcharaiSeribus FO.», 8 i FO,u 

1 3 . Imm6 quoniam tora eft aqualis rationali , & reli- 
qua» omnes poteftates totf, funt inter fc,& rationali aequa- 
les: ordinata in quadrato dicetur etiam, Tota fecunda^, 
Tota tertia. Tota quarta ,& deinceps. 

14. Et quadratum, dicetur,Forma omnes totae fecun- 
dae, Forma omnes tota; tertiae, Forma omnes totx quarte, 
aptifque fignificabitur chara^fteribus, FO^tz, FO,ti^ 
FO.t^, &licdcinceps. 

1 5. Afine abfeiflarumduda diameter quadrati, facit 
femiquadratum triangulum : cuius ab viioquolibet pun- 
Cko in bafi fumpto redta ducatur, vfque ad prsedivf^am dia- 
metrum , alteri lateri parallela jqu.T dicetur. Ordinata in., 
triangulo . 

1 6 . Quse cum fit aequalis abfeifia’, dicetur, Abfcifla. 

17. Ipfumquc triangulum per fuas ordinatas exten- 

fum, dicetur, Forma omnes ablciffie. & fignificabitur cha- 
racierc, FO.^t. 1 8. Si- 
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18. Sirailitcr a fine refiJiiaruai dufti dianaeter qua- 
drati, facit remiquadratum crianguluoi: cuius vnaqu^Iibet 
ordinata, cum fic xqiialis refidux , dicetur Rcddua . 

19. Et per ordinatas refiduasextenfum trianguIunrL,, 

dicetur, Forma omnes refiduje. & fignificabitur chara- 
derc, FO,r, ' - 

' 2 0. Si fuper bafi concipiatur figura extcnfa nonnifi 
per ordinatas in quadrato ; fcd in qua , vnaqudibet ordi- 
nata, cftabfcifia fecunda, dicetur. Forma omnes abfcifl* 
fecunda:. & fignificabitur charatoe FO.rfz. 

2 1. Item, in qua,vnaquselibet ordinata , eft vniprima/i 
dicetur, Forma omnes vniprimx. 6c fignificabitur cha-: 
radere, FO^at. 

22. Et in qua,vnaquaelibet ordinata, eft refidua fecun- 

da, dicetur Forma omnes refidua: fecunda: . & fignifica- 
bitur charadere , FO,ri. , 

23. Et generaliter, fi fuper bafi concipiatur figura, ex- 
tenfa non nifi per ordinatas in quadrato: & in qua,vnaquc- 
libet ordinata, eft afTumptaquxdam in tabula proportio- 
nalium; dicetur. Forma omnes tales proportionales, apto- 
<]uc fignificabitur charadere. vt Forma omnes abfcift^ 
tertite, FO^ay. Forma omnes Jjiprimg, FO.a%r. Forma,, 
omnes vnifccundo:, FO.Arii Forma omnes refiduic ter- 
tia:, FO.ri. & fic deinceps. 

24. Iraqueadinftartabuix proportionalium, &fpe- 
cierum, alia tabula ordinabitur formarum, quie dicetur, 
Formofa. 

* ■ Aaa 25. Quod 
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15. Quod fi vnaqudibcc ordinata informa, cft af^ 
fumpta quadam in tabula nominum : dicetur^ Forma om- 
nes totuplie tales proportionales, aptoque fignificabitur 
charat^erc . vt, Forma omnes dupla: vnjpriraar, FO.zar, 
Forma omnes triplae bip rima?, FO,^ain Forma omnes 
tripla: vnifccundae, FO.iari, &fic deinceps. 

^ 6 . Ideoque ad inftar tabula; nominum, & fiibquadra* 
tricum, alia tabula ordinabitur, qux dicetur, Tabula fub- 
quadraturarum . 

2 7. In qua digcftic formis , dicentur , Subquadraturse. 

• 2$. Item adindar tabulis quadratricum , alia tabula 
ordiiiabirur,qu2E dicetur. Tabula Quadraturarum . • 

2 p. In qua digeftie forma;, dicentur. Quadratura. 

3 o. Denique fi vnaqua;libt ordinata, in forma ,eft af- 
fumpta; proportionalis multipla, vel fubmultipJa > vcl mul- 
tiplx fubmultipla: dicetur. Forma omnes totuplsel tales 
proportionales , vcl fubtotuplae, vel totuplarum fubtotu- 
pl« . apiifquc fignificabitur charaticribus . vt Forma om- 
nes quintupl^ birertiie, FO.^Airy. &; Forma omnes bi- 
primg fubtriplse, FO,n2r{i): & Forma omnes quadruplae 
triquartiefubleptulis, FO*/yLira^{jy &fic deinceps. 

3 1. Sibafisdiuifa fuerit in partes tequales^dut^jeque 
fuerint per extrema St media diuifionum punt^a parallela 
ordinata? in forma; St fuper partibus bafis aequalibus, inter 
parallelas completa fiicrint parallelogramma maxima in- 
tra formam iacentia : figura ex parallelogrammis compo- 
iita, dicetur, Infcripta formx. 

3 2. Quod 
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3 2. Quod fi completa fuerint parallcl ogramma mini- 
roaformaoi includentia: figura ex parallel ogrammis com- 
pofita> dicetur, Circumferipta ^ foroMe . 

33. Figuravero ex tot paraUelogramtnis, quotfunt 
ordinata? per pun<^adiuinonum,& ad ipfas ordinatas ia- 
centibus compofita, dicetur, Adferipea fbnn$. 

3 4. Speciofa, 6i Formofa tabulis congruentibus, Maf^ 
fx, & Forma?, quarum in vtri/que fiint e^dem appellatio- 
nes ', & ijdem characteres, dicentur inuicem Homonym^. 

3 5 . Item Homonymarum squemultiplices, dicentur 
Homonyma?. 

3 6 . Ideoque etiam in duabus fubquadratricum,& fub- 
quadraturarum, autquadratricum , & quadraturarum ta- 
bulis, Maffae, 8c Forma?, dicentur Homonym^. 



A a a 2 The<h 
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‘ Theor. i.^Trop, i. 

T AbuI» formofe primi lateris, in tertia, quarta ,& re- 
liquis deinceps formis, in lingulis ordinata, pro 
maioribus abfciflris, funtmaioresj & pro maxima abfcifla- 
rum, efl: maxima, & ipfi bafi squalis : item vltimi lateris in 
formis, pro maioribus reliduis , funt maiores ; & pro ma- 
xima rcfiduarum, efl; maxima, & ipfi bafi squalis . 

' Hypoth, .. 


- . ‘ S. C' ^ > - 

1 1 — lA. 

. 

Efto bafis A^. in qua finis abfeiflarum. A, finis refidua- 
rum, R. & fint abfcifls, A"B minor, AC maior, AI^ ma- 
xima; &rcfidus, minor, A^B maior, maxima: &c 
efto in primo latere tabuls formofs, tertia FO.az'^ & in_, 
vltimo, tertia FO.r%, 

Dico in ordinatam per C, maiorem efle ordi- 

nata per B: Sc per R, maximam efle ordinatarum, & cqua- 
lemipficx/2^ >. , 

Item in FO.n^ ordinatamper By maiorem efte ordi- 
nata per C; & per A, maximam cfte ordinatarum , 6<' 
squaiem ipfi ^/4. • ' . 

'Demonjtr. 

I Bafis ad ordinatam per 5?, duplicatam^ 

ief. 2 oh\ habet rationem cius, quara babet ad ^S;&ador- 
I dinatam per C, duplicatam eius , quam habet ad 

T” " AC; 
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AC: 6i ad ordinatam per duplicatam squali- 
tatis, quim habet ad AR, Sed RA ad A^B, ma- 
ior eft, quam vrad AC: & ad AC, maior, quam 
■4* ?• vt squalis ad AR^ Ergo ad ordinatam per !5,ma - 
ioreft,quam vtad ordinatam per C: & ad ordi- 
natam per C, maior, quam vt ad ordinatam per. 
jR. Ergo ordinata per S, minor eft, quam qus 
per C: &vtralibct per % &per C, minor,quam 
qus per ^ & ordinata per R, eft maxima; ad 
. ^ ^ quiim RA duplicatam habet rationem squalita- 
tis, nempe eamdem habet squalitatis rationemj: 
' ergo per R ordinata, eft ipfi ^i^squalis. ^^s &c. 

Simili prorfus demonftratione oftendetur, quod irL» 
FO.ri, ordinata per maior eft, quam qus per C: & 
vtralibctper B, & per C,- minor, quam qus per A: Sc 
per A ordinata eft maxima, & ipfi AR squalis. Quf&c. 

Quare &c. 


' Theor,2.Prop.2. 

TN fingulisformofstabule, non primi, nec vitimi latc- 
X ris fonnis, ordinatarum maxima , minor eft, quam to- 
ta: St facit abfeiflam, St refiduam , proportionales, vt nu- 
meri , a quibus ipfa forma denominatur : reliquarum ver6 
ex vtralibct parte, propior maximg remotiore maior eft. 

t 

« 

Hj- 
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ELEMENTVM 


C D !B ' E F 

• ^ — 1 — 1 — I i__i — 

Efto bafis in qua, finis abfciflarum, A, finis refi- 

duarum R: &eftoin tabula formofa,non in primo, ncc in 
vitirno latere, forma omnes bitcrtis , quam denominant 
numeri 2,3, cuius charadcr, FOjnr$. &diuidatur AR 
in S, vt ablcifla A'Bf ad rdlduam S2^fit proportionalis, 
licut 2 ad 3: fumanturque ali^e abfcifls minores , quanu 
‘BAy nempe DA, CA: & aliae rcfidus minores, quam BR, 
nempe FR. 

Dico in FO.a2ri, ordinatam per B minorem eilt/, 
quam AR^ & ordinatarum eile maximam: &ordinatanu 
per D, maiorem c(Ie,quam quae per C: 84 ordinatam per 
£, maiorem, quam qua» per £. 

T)emonjlr. 

6 . f. Rationalis «, ad 4ir3, rationem habet compo- 
dcf.z.p. fitam ex rationibus, m ad 42 , 84 m ad r3: ided 
■ compofitam ex duplicata » ad 4 , 84 ex triplicata 
ti ad r. Eft autem AR ad AB, vt w ad 4 : 84 AR^ 
ad BR, vt « ad r: 84 ad ordinatam per B, eft vt 
j » ad 42 r3. Ergo AR ad ordinatam per B, ha- 
j bet rationem compofitam ex rationibus , duplica- 
! ta AR ad AB, atque triplicata AR ad Sed 
j AR ad AB, 84 Ali ad RB, funt maioris inequa- 

litatis 

\ 
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litatis rationes, quo: tiini mulciplicatie, tum compofic.e^ 
ciunt maioris in:equalitatis rationem . Qjare /4^ maior 
eft , quam orJioara per S, Quod &c. 

Simili prorfusdcmonftratione oftendetur,quod 
• ordinata per D ad habet rationem com- 
pofitam ex duplicata AD ad A^y &cx triplicata 
i>. f* ad Ergo ex aequali, ordinata per I? ad 

ordinaram per T, rationem habet compofttani-. 
ex duplicata DA ad A"By & ex triplicata DR ad 
iefAA' KB» Sunt autem DAy AB,BJ{y RD, quatuor 
arithmetice difpofitae, quarum fecunda AB aJ 
»oj* 5 - tertiam eft vc 2 ad 5 . Ergo duplicata ratio 
DA ad AB minor eft, quam triplicata ad 
p. 2^. Habet autem fecunda potcftas DA ad fecun- 
dam k^B duplicatam rationem eius, quam ha- 
bet DA ad AB: & tertia poteftas BR ad tertiam 
2{D triplicaram BR ad . Ergo fecunda po- 
tellas T>A ad fecundam AB minor eft, quamvc 
j. tertia potcftas BR ad tertiam RD: ergoprodu- 
dus fub fecunda poteftate AD, &fub tertia D2{y 
minor eft produco, fub fecunda AB, & fub tertia 
8 . 5 . Bl{. Sed produdus fub fecunda potcftate 

& fub tertia D^,ad produfiutn fub fecunda AB, 
j & fub tertia BR, compoUcam habet ex rationi- 
bus fecunda; poceftatis AD ad fecundam AB, & 
' ' tertis ad tertiam M: nempe coiiipofirairu 

ex duplicata cy2D ad AB, & triplicata D^ad 

RB: 
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i 

C D % B ¥ 

'A\ — ^ — 1 — 1 — 1 — — 1 — — i-R 

nempe eamdem quam ordinata per D ad ordinatam 
perS . Ergo , ordinata per £),* minor eft quam ordinata^ 

per "B. Similiter oftendetur, quod & ordinata per E, per 
C, pcr F, finguliB (unt minores, quam ordinata per 'B, 
Ergo ordinata pcr B eft maxima. Quod &c. 

Simili prorfus demonftratione oftendctur, quod 
ordinata per C ad ordinatam per X>, eft vtpro- 
* dudusfub fecunda poteftate AC^ &:fub tertia^ 
C2(, ad produdum fublecunda ADy &fub tertia 
DR: & quod rationem habet compofitam cx ra- 
tionibus, duplicata CA ad,AT>y & triplicata C 2 ^ 
. idRT>. Sunt autem DA, ACy Cl{t i^,quatuor 
arithmetice difpofitie quarum T)A maior eft, 
quam AC: & fu nr duo numeri 2 ad 3, vt AB ad 
* B7{, maiorem fdlicet rationem habentes , quam 
107. 5 . 1 l^D ad DR. Ergo maior eft DA ad AC dupli- 
z. 3. cata ratio, quam CR ad RV triplicata :8ct con- 

uerfo minor eft CA ad ^~AD duplicata, quam.» 
p. DB^ad 2 ^ triplicata: &minoj- eft lecundapotc- 
ftas CA ad fecundam AD, quam vt poteftas ter- 
pi. j. tia DR ad tertiam Bf: & minor eft produtftusfub 
' fecunda poteftate AC, & fub tertia CR, quantis 
fub fecunda poteftate & fub tertia D 2 {: Si 

minor 
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minor eft ordinata per C, quam ordinata per D, Simi-' 
liter oftcndetur, quod ordinata per F, minor eft,quam or- 
dinata per F. Quod&c. 

Quare &c. 


ProhL I. Prop.i. 

F Orma; propofitje , in data bafi, per datum pundum> 
ordinatam inuenire . 

. Hypoth: 

* * • 

C ... 


1 -,.— 1 — , — .1 

Efto propofita FO.ioairit fuper data bafi AR^ ia^ 
qua datum pundum 

Oportet per 2 ordinatam inuenire. 

Conjir. 

Data ARj datiTque inueniaturredaSC, ad 

quam ARy rationem habet compofitam ex dantis rationi> 
bus, A2^ad A"B duplicata, AR ad ^i^triplicara,& ex ra- 
tione fubdccupla;&coUocetur 2C pcrpendiculariter ad 
AR. 

Dico 2C, eifeordinacamper ‘By in FO.iojtirs. 

Bbb ' De- 
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I 

c 


A 2 

Demmfhr, 

Ratio AR ad 2C, componitur cx rationibus AZ ad 
A"B duplicata, ad “BR triplicata ,&tcx fubdecupla: 
fcd AR, eft u; AB, eft a; B]{, eft r : Ergo Ali ad BC 
ratio, componitur ex rationibus u zd a duplicata, m ad r 
triplicata, &cx fubdecupla: fed ex ijfdem componitur u 
ad io 42 r 3 :crgo- 4 i? ad SCeftvti# ad io4ar5: Sed AR 
ctt u: ergo BC, eft io 42 r 3 : ergo BC eft ordinata per 
ia FO.ioairi, Quod&c. 

Quare &c. 


ProhL 2. Prop, 4. 

S V^per data bafi propofit» forma: primi vel vitimi late- 
ris, per datum numerum diuifa in partes acquales,tres 
figuras ex parallclogrammis defcribere , infcriptam , cir- 
cumscriptam, & adfcnptam:& oftendere, quod inferipta 
&adrcriptalunt aequales: &qu6d circumfcripta excedit 
infcriptam quantitate re^ftanguli fub maxima ordinata , 6e 
fub V na aequalium bafis partium . 



Digitized by Googie 




Eftopropoficx forma* data baHs j4S, diuiiam datas 
partes atquales ACj CD, D3. 

Oportet delcnbere iafcriptamidrcumrcriptam^ & ad- 
fcriptaoi . 

Conjk, 

p. b. Afliimatur alteram extremorum A,^, nempe 

b, 3, per quod ordinata e(l maxima : & inueniaotur 
ordinatat per data puncta C, Z), 2i, CE, 
DFy 55(7: & compleantur paraJlclogramma ED, 
AEy CFy DG. 

Dicoinfcriptameircex DEy ^F: circumfcriptam,cx 
AEy CFy T>Gi adferiptam, ex AEy CFy vel ex DE, HFi 
&adfcriptam infcriprajarqualem cfle:‘& circumferiptam 
excedere infcriptaniquamirateredanguli DG, 

• » 

B b b a De* 
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'Demmjhr. 

f. h. Ordinatarum per omnia 2D punda, maxima 
. . . cftper minima per X>: ergo parallclogram- 
morum inter ordinatas per Z>, & 2, intra pro- 
poritamiormamiaccntium, maximum cft SFj 8a 
. includentiumformamyminimum efl; £>(7: exce- 
dit autem DG, ipfum fpatio FG. Similiter 
' I oftendetur , parallelogrammum inter ordinatas 
. per C, & D, infra propofitam formam iacentium, 
. .. ; maxjmum, ede si includentium formam, mi- 

/ nimum efle CF;. excedit autem Cf’, ipfum DE, 
p. h, fpatio EF, Item qiionianv C£, maxima cft or- 
dinatarum per omnia ^Cpunctaj per ^ vero nul- 
la eft ordinata ; ergo parallelpgamraorum , inter 
ordinatam per C, & eius parallelam per A, inclu- 
dentium formam, minimum eft AE-, nullum ver6 
icf.iih ett, intra formam iacentium. Ergo inferipta eft, 

cx 


Digiiized by Googie 



/ S E X-.T V M. 38? ^ 

4 ef.^ »h ^ compofita: &circumfcripta, cx AE, 

EF^ T>G coippofita:&^xceditdrcu(nfcripcain- 
fcripcam {^zi\q-^ A£yEFy FG parallelogram- 
mis compofito . Sed compo- 

. fitum (pacium parallck)grammo T)G dl aquale, 
ergo excedit dreum (cripta inferiptam quantita- 
te Z)C/. Et quoniam CE^ £)iF, funt ordinat? per 

diuifionum puin^a C, D quibus totidem adiacent 

parallelogramma , vel AEy CFy sdrDEi "BF, 
Ergo adfcriptaeft: ex DE, BF, vel ex A£, CF . 
funt autem CF, ipfis C>£, aqualia, cx 
j quibus componitur inferipta. Ergoadlcriptaert 
r j. aqualis inferipta, Qua&c. ^ 

Quare &c. , ' . - ' > « • ' • 


* . . Probi. 5 . Pfop, J . ' ■ ; 

S Vperdatabafipropofita formanon primi neque v!- 
_ timi latens, per datum numerum diuifa in partes aqua- 
les; tres figuras ex paTallelograramisdefcribcrc, inferi- 
ptam, circumferiptam, & adferiptam: Sf oftenderc , quod 
iCrrciimfcripta excedit, adferiptam , quantitate reclanguH 
.iiib ‘maxima ordinatarum, Sifubvna aqualium bafis par- 
-tium ; & quod adferipta excedit infcriptam , non maiori 
■quantitate.. 

il' .r ■ . Hypoth, 

Efto propofita forma data balis AB, diuifa in datas 
partes aquales AC, CD, DE, EF, FB\ /^,tinisab- 
feiffarumj^S, finis refiduarum, Opor- 
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Oportet de(cribere infcriptam, drcumrcriptaoi) 6i 
adrcripcam. 

Conjhr, 

Afliimantur numeri denominantes formanu 
propodram, fecundum quos diuidatur A'B in par- 
tes proportionales in Gf vc abfciflfa AG, ad reii- 
duam G^Bf (ic fe habeat, ficut denominantiuni^ 
».h . numerorum prior ad pofleriorem . Confiat per 
3. b. G punt^um , cflc maximam ordinatam . Inue- 
niantur per C, D, E, G, F, ordinata Cff, T>I^ 
EKf GLy FM\ & ello AdFy minor, qu^m EK.: 
& compleantur parallelogramma AHy C/, T>K.y 
• I ELFy' MBy HDy lEy EMy KF. 

Dico infcriptam eflcex//D,/£’, EM: circumfcriptam 
ex Af/y C/yDKy ELFy MB: adfcriptam cx AHy ClyDKy 
EMy vcl ex HT)y lEy KFy MB: & circumrcriprara ex- 
cedere adfcriptam, quantitate redanguli ELF: & adfcri- 
ptam excedere infcriptam non maiori, quam redanguli 
quantitate. ^ * 
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, ■ j Demonjk. ' 

^ ‘h. Ordinatarum per omnia 'BF pun^a, maxima 
cft per Fy nulla per Bi ergo inter ordinatam per 
Fy & parallelam per minimum parallelogram- 
def.i-ih morum includentium formam e(l MBy ideoque 
ad circumfcripram pertinens figurain: nullum ve- 
ro eft intra formam iacentium. Item ordinatarum 
per omnia FF punifia maxima eft per ( 7 } &pct 
Fy minor, quam quaf per £, eft minima; & inter 
ordinatas EKy FM minimum parallelogrammo- 
rum includentium formam , eft ELFy & intra^ 
formam iacentium maximum EM'y ideoque ad 
circumfcripram pertinet ELF'y ad inferiptam ve- 
vb EM. Similiter oftendetur, quod DAT, 
pertinent ad circumfcripram; & HOy IB ad in- 
feriptam . Quare infcripta eft ex HDy /£, EMi 
& circumferipta AHy Cly DKy ELFy MB. Ec 
quoniam CHy D/, EKy FM funt ordinara: , qui- 
I bus adiacent parallelograrama AHy ClyDKyEMy 
def.33h vel HDy lEy KFy MB\ manifeftum eftadfcri- 
ptam ex AHy CI, DKy EMy vel ex HDy IBy KFy 
MB compofitam ciTc . Excedit autem circum- 
icripta ad (criptam fpati js, AHy Hly IKy & excef- 
fu ELFy fupra KF\ velfpatijs KLMy MB\ quae 
vtralibet funt aequalia vni re«ftangulo EFFic^cz- 
j dit ergo circumferipta adferiptam, quantitate re- 
[ ctanguh£Z^/’. Adfciipta vero excedit infcnptam 

fpa- 
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{pztijsAB, Hly IK\ vcl quae vtralibet noti 

maiora Tunc re<5tangulo ELFx cxcedic ergo adfcnpta in* 
fcriptam)non maiori quantitate, qu^m (it ELF. Qu^S^c. 
Quare &c. - • 

ProhL^.Prof.6. 

I Nuenire numerum, per quem propofitx forma* dara^ 
bafisdiuidatur, vtcircumfcripta > & inferipta (int pro- 
piores xqualitati, quam in data ratione inaequalitatis . 

” ' • PPypoth. . 

Eftodatabafis dataque ratio maioris inxqualitatis 

s 2d d. 

Oportet numerum inuenire, per quem cum diuifa fue- 
rit & figurae circumfcripra&infcripta deferiptx foe- 
rint, circumferipta ad inferiptam, minor fitjqu^m vt c ad d. 

Conflr, . , ■ 

AflTumatur quilibet numerus, per quem diui- 
5. h. datur & inferipta deferibatur figura E\ &in- 
ueniatur quantitas F, ad qu^m Ey maior 
a. h. quam vt c ad c — d» Affignetur etiam, in ipfa 2^, 
3. fr. pundum; per quod maxima ordinatarum inue- 
niatur G: &ad C 7 applicetur quantitas/’, vtfiat 
latitudo Fd: & fumatur ipfius // multiplex ma- 
ior quam dupla &quotuplex cft L ad //, to- 

tus numerus cfto /1/. 

Dico My efle numerum , per quem , cum diuifa fuerit 
6^ figursB circumferipta, & inferipta, fuerint deferiptat; 

cir- 

N 


e • 
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circumfcriptaad infcripcatn minor cft, quam vt c ad d. 

Pr^epar. 

Quotus cft My tota parsipfius ‘B accipiatur 
& diuifabafi pcrouraerum Ady litinfctiptiL* 
figura ^ circuralcripta adfcnpta S. 
T>emonjir. 

Quoniam B ad 2^j eft vt A4 ad vnitatem, vd 
vt L ad Hi permutando B ad Ly efl: vt 5V ad 
Hi & ^B ad Ly vt zlSl ad H, Sed iBy minor 
cft, quam Li ergo a5ST, minor eft, quam H: er- 
go iCyJV reclangulum, minus eft rediangulo GH, 
fed rct^angulum G//, eft aequale ipfi fpatid F\ er- 
go iGJ^y minus eft, qudm F. Et eft E ad 2(72V^, 
ratio maior, quam E a,d F . Sed E Sid F ratio, 
maior eft, quSm r ad c^di ergo E ad aCJsT 
ratio,maior cft, quam c ad c — d. Eft autem Ry ma- 
ior,quam £: ergo 2^ ad iG?sr ratio, maior eft, 
qu^in c ad c-^-d, Eft autem R — 5, aqualis ipfi 
(7?V: &: S — non maior eft, quam zG^N-. er- 
go R ad maior eft, quam c ad c — d: 

ergo, per conuerfionem rationis, i? ad mi- 
. . nor eft, quam vt c ad d* Ergo Ad eft numeius 
I per quem &c. Quod &c. 

Quare &c. 


y. h* 


3 « $• 


A Theor. s • "Frop, 7 . 

Dicripta^ & forma, funt quafi aquales. 


Ccc 


De- 
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6,h. 

5 . h. 


67, y . 


elementvm 

Demonflr, 

Nam data qualibet inaequalitatis ratione, poP- 
funt inueniri , circumfcripta formx , & infcripta^, 
propiores gqualitatireft autem vtralibet adfcripta, 
& forma, minor , quam circumfcripta, & maior, 
quam infcripta: ergo poteft inueniri adfcripta ad 
formam propior squalitati, quam in data qualibet 
inaequalitatis ratione . Quare adfcripta, & forma, 
funt quafisequ ales. - • 


Theor. 4 . Prop, 8 . 

A Dfcripta cuiufque form£e,ad formam in vertice for- 
mofe tabul£e,dl; vt a radice numero partium bafis, 
mafia homonyma, ad totam vnitate plus ordinata, quam 
fit bafis tabulae fpedofor, ad quam pertinet mafla . 

Hypofh, 

Sunto duae formae, vna in vertice formofa? 
4lefMh. FOm, quae cft quadratum altera FO. i oair ^ , 

fuper eadem bali A2{: in qua finis abfeiffirum A'y 
finis rcfiduarum R. Etefto AR diuifa in partes 
aequales,mcdiaribus puetis DyEyFyG yHyh per quae 
ordinatae finr, in altera forma, rci^ae BKyEL^My 
G"N , HO, IP'y & in quadrato, fint E\ky FSy 

GTy HXy JT, &fint cyiKy DLy EMyFNyGO, 
j HP parallelogramma, ex quibus componitur ad- 
! feripta, quae vocetur S: & A^y ESy FTy 
\ GXy //r,/^ parallelogramma aequalia, in qi^di- 

uiditiir 
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uiditur quadratum Aflumatur etiam numerus r, par- 

tium a;<Jialium ipfius &a radice r, mafla 
qu« ad quintam bafim pertinet fpeciofae tabuU: fumatur- 
que ab eadem radice r, tota fexta t6. 

< Dico AB ad S, efle vtt6 ad 0,ioazrSy a radice t, 

Demonjir, 

Quoniam ad DKy rationem habet compofitara, 
cx duplicata ad AD, & ex triplicata AR ad RD, Si 

cxfubdecupla * videlicet pro abrcifla vnitate 4j compofi- 
tam cx t 2 ad 4 a, &ex ts ad rs, & cxfubdecupla: ideft, 
■ . Ccc 2 eam dem, 
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eamdcm, qudtn ^5 ad io<« 2 r 5 , proabrci(Ta vnitate. fed 
JK., eft vt ^^R ad T>K: ergo ad AKy cft vt 
f 5 ad I oair$ , pro abfcifla vnitate , Similiter X>^ad DLy 
eft vt f 5 ad i oazr^ pro abfciflb binario : necnon fimilitcr 
pro reliquis abfaffis numeris « Sunc autem tot parallelo- 
gramma componentia afcriptam S, quot ordinat® per 
punda D, £y Fy GyHy h totidemque, quot ipfa punc^a^: 
& vnitate pauciores, quam numerus partium ipiius ARi 
nempe totidem, quot funt ciurdem numeri t abfciinones, 
& abfcift® . Ergo per homologiam , ®quemultiplicato 
vtrimque antecedente per r, colledifqucconftqucntibus, 
quadratum ad adfcriptam^jeft vt f,ad O.ioair^, 
Quod &c. . 

Quare &c. 


Theor,$.Prop.^, 

F Orma omnes multipi® , ad formam omnes fimplas 
ealdem proportionales, fuper eadem bafi.iacentcm, 
cft ®qucmultipla . 

f/ypoth, 

Efto A forma omnes dupl®: &efto S forma omnes 
(irrpt® e®dem proportionales, fuper communi baft ia- 
ccnics. 

Dico A zd^ duplam cfte. 

DemofjJir. 

I Diuifaenim communi baft , per quemlibet nu- 

def.;oh \ rr ctum,in pattcssquales^ordinat^perpundadt- 

uifto- 
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j uidonum in dupis funt ordinatarum per ea- 
• '• dem punita in finguliefingula^^uraz&adiaceir- 
1 eia parallelogramma, qu.T adferiptas componunt» 
dupla fune fingula fingulorumj & fimul omnia Q- 
mul omnium: & adferipta Ay adfcriprx 3 eftdu- 
7. h. pia ; fed adferipta "B quafi eft aqualis ad fuam for- 
ji. 3. mam 35 ; ergo adferipta Ay quafi eft dupla for- 
• 7. h. mae B: fed forma A quafi eft aqualis adferipta 
A: & funt forma A, By quantitates determinate, 
j j. Ergo ad 2 eft dupla. Quod &c. Quare &c. 


■ Theor»’ 6 . Prop. 10.' 

O Mnes quadratura fiipcr eadem bafi conftituta,funt 
inter fc aquales . 

T>etnonjlr, 

8. h. I Nam adicripta cuiuslibet quadratura , ad for- 

I mam in vertice formofa tabula iacentem , eft vc 
; quadratrix homonyma, ad totam vnitate plusor- 
I dmatam,quam in qua bafi eft quadratrix in fua ta- 
18. 3. bula: fed quadratrix ad huiufmodi rotam, quafi 
eft aqualis : ergo adferipta quadratura, ad for- 
mam in vertice formof? iacentem, quafi eft ?qua- 
}y, lis : fed & ad fuam quadraturam quaii eft aqualis: 
35* J* ergo quadratura ad formam in vertice formofe 
iacentem, eft aqualis. Quare omnes quadratu- 
ra, cum eidem determinata formafint aquales, 
inter fe funt aquales. 
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Theor.j. Prop. 1 1 . 

I N vna quafque bafi tabulae rui^uadraturarum , fubqua- 
draturs funt sequales: & (imul omnes, componunt 
quantitatem formx, in vertice formofae tabulae jacentis. 

Demonjlr, 

Nam in vnaquaque bafi tabulae fubquadratu- 
rarum, quadraturae funt sequemul tipix. Sed aequa> 
les , ipr« funt inter fe quadratarie: ergo aquales 
etiam funt inter fe fubquadratura; . 

Deinde in vnaquaque bafi tabulae fubquadra- 
turarum > quotupla efl; quadratura vna vnius , tot 
funt fubquadratur£e:atque totupla eft fumma om- 
nium fubquadraturarum, ad vnam tantum . quare 
j fumma omnium fubquadraturarum , vni quadra- 
I turie eft aequalis ; led ;Vnaquaelibct quadratura^ 
j iequalis eft formae in vertice, formofx tabuLeia- 
j centi . Quare in vnaquaque bafi tabulae fubqua- 
! draturarum, fumma omnium, «qualis eft vnifor- 
I nicT, in vertice forrnofte tabul« iacenti . 


IO. b. 


Perru in T Fomoja, in ipfuts formis , praeter ea , qu<e in 
tpiftola ad Excellenti fsimumCafsinuyn commemoraui ex meo 
lihello bonarum Quadraturarum altaimeni duojt^u^hte pro 
ccrcnidc rccenfeho : ahds publicanda cumdemonjiratione , fi De~ 
us otium , (g)* aylteriorcm fortunam concejjerit • 

l’’num de mixti lineis angulis , de cornibus formarum j 

de angui erum cua.nfitattlus , uidelicet . 

Sc- 


I 
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Sccundx bafisfecunda &penulcicnaforiiu,cft binaii- 
gula, cuius angulorum finus redus duplus verfi . tcrtiic ve- 
ro, & quart^, ac reliquarum deinceps omnium bafium for- 
mje, prima &vltima,lecunda & penultima , fune vnicor- 
nes, & vnangula; ; quarum finus re^us angulorum, ad ver- 
fum totuplus cft, quotus cft ordo bafis : in tertia , triplus; 
in quarta, quadruplus; in quinta quincuplus, &ficdein' 
ceps . reliqua? demum forma? omnes, funt bicornes . 
jilterii de centris gratiitatum bipartitum, cuius prima pars ejl, 
Cuiufque forma? in tabula formofa,' reda linea per 
centrum grauitatis ordinata , facit partes bafis reciproce 
proportionales, ab fcjflam ad refiduam, ficut eius Ordinum 
numeri in fua bafi a prima , & ab vltima . Exempli gratia. 
Forma? in quarta bafi ,fccundx tritultima? per centiuiTL. 
ordinata, facit partes bafisyabfciflam ad refiduam propor- 
tionales, vt 3 ad 2, ordo trituirim» ad ordmera fecunda:. 

Secunda pars eji. In vn^quaque forma , linea ex cen- 
tro grauitatis duda ordinatim ad bafim , a bafi , & centro 
finita, dicetur , Altitudo centralis. Itaque formarum in 
tabula formofa, centrales altitudines habent reciprocam-, 
rationem compofitam ex rationibusnumerorum,qui qua- 
draturas ex formis producunt ; ex direda Jacentium in ijf- 
dem bafibus, & lateribus tabulae quadraturarum, & ex con- 
uerfa iacentiumin bafibus duplordinatis, & in lateribus 
vnitate minus, quam duplordinatis . Exempli gratia. Cen- 
tralis altitudo FO.ac^i, formx in fexta bafi tertia: quintul- 
timsB, ad centralem altitudinem FO,a 3 r5, forma? in nona 

bafi 
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bafi feptim^e quartultims > rationem habet compontatn \ 
ex rationibus numerorum quadraturas producentium ex 
formis; ex ratione, inquam, 105, tertij quintultimi in fcxta 
bali,ad 84o,(eptimum quartuirimum in nonaban$St ex ra« 
tione 352715, tredecimi fcptimultimi in decima ot^ausu 
bafi, ad 543 5, quintum nonultimum in duodecima bali . 

l^eldtter. Altitudines centrales formarum in tabula^ 
formofaiacentium, rationem habent compodram, tum ex 
ratione earumdem formarum conuerfa,tum etiam ex dire> 
< 5 ^a aliarum in eadem tabula in bafibus duplordinatis , Si in 
bteribus vnitate minus quam duplordinatis . Exempli 
gratia. Centralis altitudo FO.a^rxj ad centralem 
f 0 .air 6 y rationem habet compolitam, ex 
rationibus, F 0 .air 6 y ad FO,a^r%ySi 
FO,a^r^y FO a6m, . 

•i*’ 

DEO GRATIAS. 
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